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ЧАСТЬ    ЧЕТВЕРТАЯ, 

обЪ  алгебраическихЪ   уравне- 
ніяхЪ  и  о  ихЪ  рѣшеніи. 

тллвл   I. 

О  (Фшеніи   задай   юебще. 

$63. 

Главное  намВреніе  алгебры,  пикЬ  какЬ 
в  прошчихЬ  частей  мавсмаптаки  ,  кло- 
нится т>иа  ,   ігаовЪ  определить   ве- 
личину неизвВстныхЪ  колтесшвЪ  ,   что 
дЬластся     ийі   подроонаго    рмсмотренш 
обстоятельствЪ  Л  вопросе    предписан? 
ТолШ   Ц,  А  иыхЬ, 
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ныхЪ  ,  ,м  означеннвкЪ  извЕсгпнымч  ко* 
ѵеспимми.  Чего  ралі  алгебру  орсфлять 
можно  ю  свмЪ  образомЪ  ,  то  есть  ,  что 
вЪ  ней  показывается  ,  какимЪ  образомЪ 
изЪ  данныхЪ  или  изгіБстныхЪ  количеств* 
находить  неизвіхтные. 

Сіе  сходствупнЪ  со  всомЪ  тЪмЬ  * 
что  по  еле  мБсто  уже  предложено  было, 
ибо  всздБ  и»Ъ  данныхЪ  количсствЪ  иска- 
ны были  такіс  .  которые  прежде  как!) 
неизвестные  мы  брали.  Перми  тому 
иримЬрЪ  даегпЪ  сложена  .  гдб  данныхЬ 
двухЪ  ил.,  больше  -иселЪ  находили  мы 
сумму,  то  есть,  никое  число  ,  которое 
даннымЪ  числамЪ  в>Фст*  ввятымЪ  равно 

было. 

ЁЬ  вычитаніи  искали  мы  число  рав- 
ное разности  двухЬ  данныхЬ  чиселЪ. 

Самое  то  же  примечается  вЪ  .умно- 
женіи  долен...  ,  вЪ  возвышен»  до  сте- 
пеней и  извлечен™  корней  ,  гдЪ  всегда 
„зЪ  данныхЪ  чиселЪ  находится  нсизвВст- 

ное-  іб* 
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ВЪ  последней  частой  разрешили  уже, 
мы  некоторые  вопросы  ,  при  чемЪ  всегда 
искали  такое  число,  которое  изЪ  другихЬ 
данныхЪ  чиселЪ  по  н'ВкоторымЪ  оесто- 
ятельствамЪ  определить  должно  было. 

Чего  ради  всВ  вопросы  клонятся 
туда,  чтобЪ  изЪ  данныхЪ  нЪкоторыхЬ 
чиселЪ  находить  новое  ,  состоящее  сЬ 
прежними  вЪ  нВкоемЪ  союьіэ  ,  которой 
определяется  по  нІжоторымЪ  обстоя- 
тельствамЪ  или  свойствамЪ  принадлежу» 
щимЪ  кЪ  искомому  числу. 

Во  всякомЪ  вопросБ  искомое  число 
означается  последними  буквами  алфа- 
вита ,  и  смотрится  на  предписанный  вр 
немЪ  обстоятельства  ,  которые  даютЪ 
уравнение  между  двумя  числами.  ИзЪ 
такого  урдвнснія  должно  потомЪ  опре- 
дВлить  величину  искомаго  числа  ,  чрезЬ 
чшо  разрешится  и  самой  вопросЬ-  Слу- 
чаются, иногда  вопросы  ,  гдВ  ищется 
Л  і  больше 
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больше  нежели  одно  число,  но  что  ракнымЪ 
образомЪ  чрезЪ  уравнения  совершается. 
07- 
Сіе  можно  лучше  нзЪяснить  са- 
ічимЪ  прнмБромЪ.  Представь  себЪ  воп- 
росЪ  такой  : 

го  человБкЪ  мущины  и  женщины 
вмБстВ  *БдятЪ  вЪ  трдктврЪ  ,  мувдина 
плашитЪ  %  грош.  ,  а  женщина  7  грош, 
вся  же  сумма  дснегЪ,  которую  они  хозяину 
заплатили  дБлаепіЬ  б  талеровЪ;  спраши- 
вается, сколько  мущинЬ,  и  сколько  жен- 
кдвнЬ  вЪ  гаомЬ  числБ  было  ? 

Для  р*ВшенІя  сего  вопроса  положи 
число  мущинЪ  —  л*,  и  поступай  сЪ  нвмЬ 
шакЪ  какЪ  сЬ  извЁсшнымЬ  количествомЪ, 
то  есть,  какЪ  будто  бы  хот'БлЬ  опробо- 
вать рБшитсяли  заданной  вопросЪ  ,  ежели 
число  мущинЪ  положится  л" ,  когда  же 
мущины  и  женщины  вмЬспіВ  дБлаютЪ  2о 
человВкЪ,  то  можно  отсюда  определишь 
и  число  женщинЪ ,  которое  выдстЬ  еже' 
ли  число  ічущинЪ  вычтешея  изЪ  20  ,  не 
чему  число  женщинЪ  =  го  —  х.  Каждой 
мущпна 
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мущина  плашитЪ  8  грошей  ,  слбдов. 
л;  мущпнЪ  заплашяпіЪ  8*  грошей.  Каждая 
женщина  плашитЪ  7  грош.  ,  то  =о--Ж 
жснщинЪ  ааплатятЪ  і+с, -7*  грош,  сле- 
довательно мущины  и  женщины  вибсшВ 
платягаЪ  і+оч-*  грош.;  а  мы  згаемЪ 
сколько  оно  истратили,  то  есть  б  рейкс- 
талеровЪ,  которые  ьЪ  грошахЪ  дЪлаютЪ 

14+  >  чего  ради  будемЪ  мы  вмЪгоь  сіе 
уравненіе    140+*=  М+  •    откуда    ясно 

видно   ,  что  х ^4* 

И  такЪ  вЬ  трактире  было  4  мущи- 

ны  и  і<5  женщинЪ. 

08. 
другой  подобной  сему  вопросЪ. 
ао  человІжЪ  женщины  и  мущины  ВмЬ- 
сігЖ  бы  га  вЬ  тракпгарЪ  ;  чущины  пла- 
тятЪ  24.  г/лдсна ,  и  женщины  также  =4 
гулдсна,  причемЪ  известно,  что  каждой 
мущина  долженЪ  былЪ  платить  одииЪ 
гулденЪ  больше  нежели  женщина  ,  спра- 
шивается ;  сколько  было  муЩПнЪ  я 
сколько  женщинЪ  ? 

д  ;  Пуста 
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Пусть  будетЪ  число  мущинЬ   ~х 
Ьто  число  женіцинЪ   будепѴЪ   —  2о    — ,*■ 
и  когда    ѵ  мущинЪ     вмБспіѢ    истратили 
=4  гулдсна  ,  пю  каждой  изЪ  нихЬ  запла- 
шллЬ  і?  гулд. 

20— дгжеНщинЪ  истратили  а4  гулдсна, 
Шо  каждая  иаЬ  нихЪ  издержала  "•  гулд. 
и  поелику  сія  издержка  женщины  однимЬ 
гулденомЪ  меньше ,  нежели  вздержка  му- 
щины,  ігю  ежели  изЪ  заплаченной  сѵммы 
денегЪ  мущиною  вычтется  і  гулденЪ  , 
останется  издержка  женщины  ,  откуда 
полупится  уравнсніе  -•— і  —  ~~%  и  изЪ 
сего  уравненія  иадлсжитЪ  искать  вели- 
чину х ,  которую  не  такЪ  легко  здВсь 
вывесть  можно  ,  какЪ  вЪ  первомЪ  вопро- 
се. Но  вЬ  елБдующихЪ  увидимЪ  ,  что 
#~8  сходствѵетЪ  сЪ  тйденнымЬ  ура- 
вненіСічЪ  "  — *  ~\ьі  2  =  а. 

УбГл 

ВЪ  каждомЪ    вопросБ  главное  дБло 
состоитЪ    вЪ    томЪ   ,     чтобЪ     означивЪ 
буквами  неизвіхшныс  или  искомые  коли- 
чества 
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честна  разсмотрВть  іпочняе  обстоятель- 
ства вопроса,  и  ийэ  нихЪ  вывеешь  урав- 
неніи  ;  потомЬ  раэрБшить  найденное 
уравнение  ,  пли  сыскать  пени  ин^ 
неиэвЁсгпныхЪ  чиселЪ  ,  о  чсмЪ  вЪ  сей  ча- 
егаи  говорено  будетЪ, 
57с. 
Самые  вопросы  разнятся  также  ме- 
жду собою,  ибо  вЬ  шжогоорыхЬ  ищется 
только  одно  число,  а  вЬ  иныхЬ  а  или  цоль- 
ше  \  и  вЪ  семЪ  посл"ЁднсмЪ  случаВ  тре- 
буется столькожЪ  уравнений  ,  сколько 
неиЗійэстныхЪ  или  искомыхЪ  количссшвЪ 
вЪ  немЬ  будетЪ,  которые  вс*Б  выводить 
надобно  изЬ  овспюяетслъешвЪ  вопроса. 

И  такЪ  уравненіе  соетоитЪ  иаЪ 
двухЬ  членовЪ  ,  изЪ  коихЪ  одинЪ  друго- 
му равенЪ  полагается  ;  а  что  бы  иэЬ 
уравненгя  опредѣлигаь  величину  не  пзв*Бсш- 
наго  количества  ,  потребны  бываютЪ 
часто  весьма  многие  перемены  ,  кои  веіэ 
основаніе  свое  имБютЪ  на  иіомЪ  ,  что 
д  4  когда 
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когда  количества  равны  между  собою  , 
равны  будутЬ  также  ,  ежели  кЬ  скэЬимЪ 
тЪ  нихЬ  одинакіе  величины  придадутся, 
или  изЪ  нихЪ  вычтутся  ;  равны-чЪ  обра- 
ЗоѵіЪ,  ежели  они  оба  на  одно  какое  ни- 
будь число  умножатся  или  раздЬлапіся  , 
ежели  они  до  одинакой  степени  возвысят- 
ся ,  или  одинаме  корни  изЪ  нихЬ  извле- 
кутся ■  и  наконсцЬ  ежели  обоихЬ  ихЪ 
чоэмутся  логариѳмы,  чгао  уже  и  вЬ  цре- 
»иек  части  учинено  было. 

572. 

ТВ  уравнения  ,  вЪ  которыхЪ  кромБ 
первой  степени  не  извЁсгошго  числа  не 
находится ,  весьма  легко  рЪшаіпся,  и  назы- 
ваются уравненіями  первой  степени.  По- 
томЪ  слЬдуютЬ  уравнепія  ,  вЪ  которыхЪ 
вторая  степень  или  квадратЪ  не  извЬст- 
наго  количества  находится,  и  называют- 
ся квадратныя  уравненія  ,  или  уравненід 
второй  степени  ;  уравненія  третей 
степени  ,  гдВ  кубЪ  неизвВсгонаго  коли- 
чества находится  ,  и  такЪ  далВе  ,  о 
чсмЬ  вЬ  сей  части  обЬявлено  будетЪ. 

ГЛАВА 
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тялвл  и. 

ОбЬ   уравнсніяхЪ    перюй   степени   и   икЪ 
рВшеніи. 

т 

Ежели  неиэв*Бстное,  или  искомое  количе- 
ство означится  буквою  X  ,  и  найдсн- 
ное  уравненіе  будете  уже  га  одной  спю- 
ронБ  знакам  имЪть  одно  только  х  ,  а 
на  другой  всё  данныа  числа,  какЬ  х-2%, 
то  искомая  величина  х  ,  ухе  дЬйстви- 
тельно  имеется  ;  и  всегда  спираться  на- 
добно дойти  до  сей  формулы  ,  какЪ  бы 
смешено  ни  было  первое  уравнсніс.  На 
сей  конецЪ  вЪ  слБдующихй  предпишушея 
плавила. 

К7+- 
НачнемЪ  сперва  сЪ  самыхЪ  легки\Ъ 
случасвЪ  ,    и  шшжимЪ,  чшо  нЬкгао   до- 
шслЬ  до  сего  уравненія  : 

д.^_?;=іб  ,  то  видно,  что  *=:7- 
Пусть  будеігш  вообще  х-\гС—Ь  .  гдб 
а  и  Ъ  озшчаюшЬ  данные  числа  ,  какіябы 


5 


они 
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они  ни  аыли.  Здесь  должно  сЪ  обВихЪ 
діпоронЪ  вычесть  а  ,  и  получится  уот- 
нснГс  хтяЬг-ц ,  которое  спредЬляетЪ  ш*Дэ 
величину  л\ 

ПУ, 
Ежели   найденное   уравненіе  будсціЬ 
Х-в^Ь  ,    то  придай  сЬ  обВихЪ  сторонЪ 
е,и  вудетЪ хгкь~\-а ,  что  означаете  ве- 
личину А\ 

Точно  также  поступать  надлежишЬ  * 
еже  ги  первое  уравненіе  ѲудстЪ  а-«— «нЧ-іі 
»і6о  тогда  х^аа-^в-ь- 1  ,  иаЬ  у  равненів 
л--&с;г:іа— ба  получится  л'^ао— 6й-$-8я 
или  л1— 30-1-2Д  ,  я  иэЪ  #Н-бо^:ао-$-з# 
найдете*  л^го^я-бя»  іглц;ѵ:=?о-зя. 

У7б. 
Когда  же  нди  денное  уравнен  г«  6у- 
детЬ  х~а-т-І>~ с  ,  то  здесь  можно  сЪ 
еО&хЬ  сшоронЬ  придать  я,  и  выдегоЪ 
*-Н=Т-|-д  ,  потомЪ  вычесть  сЪ  обЗшхЪ 
СИЮ^онЪ  В,  и  будепіЬ  .ѵ=^-Ьв-  &  Мож- 
но также  сЪ  обЁнхЪ  сторовЪ  придать 
ЮгЪ  -і-а-Ь  ,  и  будстЬ  д-=г«-г-а-і  , 
такЬ 
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шакЪ  во  слЁдующихЪ  прпмБрахЪ  ,  когда 
*-2д-г-^— °  ,  то^будстЪ  х~і.а^ф  ког- 
да *-зл-г-!!&:^25+я-+-2б  ,  то  будетЪ 
А— 2^т4а.   в  когдал*-5>*і-ба— 25-1-2Л,  то 

«77. 
Ежели  найденное  уравнение  имВть 
вудетЪ  формулу  ах—Ъ  ,  то  разіЬли  сЪ 
ооБихЪ  сторон'Ь  на  а  ,  и  будетЪ  д—-, 
Л  когда  ах-\-Ъ—с~іІ  ,  то  должно  сперва 
то,  что  при  ах  находится  отнять  прочь, 
то  есть ,  придать  сЬ  обоихЪ  сторонЪ— к 
-+-*■  ,    и  будетЪ  ахіЫ-Ь^ге  ,    сего  рада 

'  Г^сть   будетЪ  2*4-5=117  ,   то  выдетЬ 

2л_І2     ,    И    Х~6 

3*-8=7  выдетЬ   3^=іе  ,   и  2—5 
<д;-5-3^і  5-Ню,  выдетЬ  4-1-2С-ММ 
в     х—^^=  5-г-іо. 

578. 

Когда  уравнение  будетЪ  *=і  >  т° 
помножь  сЬ  обВихЪ  сторонЪ  на  а  и  б^ 
яетЪд^глб.  И  когда  |-і-і— *•—(/,  то  спер- 
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ва  ОудегпЪ  ;:— <2— Ь-~\-е    и   потомЪ  х~{(1-Ъ 

Пусть  будетЪ  !дг— 3—4,  то  будетЪ  іл— 7» 
в  хг^14 

^х-і+ад— з+д  *  §л™4-в,  и  лг— іа  "?а 

^-і- й ^=йЦ-1    ;    д:— ІЯт-і) 

(а-і)^іш—  і. 
ИР- 
Ежели  уравнение  будепіЪ.  ^— с  ,  то 
умножь  сЪ  ооѣихЬ  сторонЪ  на  #  ,  и  Оу- 
детЬ  ахі=сЬ  ,  и  іг^'.  Когда  же  а^.—с~А , 
то  будспіЪ  'у-^-К  ,  и  йД"^+^чг,  слѣх. 
х=ьл±^ь^  Пусть  будетЪ  ,.1—4—1  ,  то  } 
*^5    ,    2Л__:і5    в  Х^~   то  есть  ~]\ 

?дг+;— ^    ,  то  будетЪ  !л~5-5— I  ,    З* 
ГІ8  И  #~б. 

?$о. 
Статься  можетЪ,  что  больше  неже- 
ли одинЪ  членЪ  уравнения  содержатЪ  вЪ 
ссбБ  букву  л",  и  стоятЪ  на  одной  или  на 
обІ>ихЪ  сшоронахЪ  знака  равенства.  Ежели 
они  будутЪ  на  одной  сторонБ  ,  какЬ 
ж+*к+5-и»то    бу дстЪ    Х-\-$^б   ,    3* 
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—  12,  ИК4-  Пусть  будетЬ  лг-4-|л>Н*^44' 
что  будетЪ  ж  ?  умножь  сперва  на  з  в 
выдетЪ  4#-+-і*=^Ч2»  потомЪ  умножь  еще 
на  г  в  будетЪ  і  іжг:гб4  слЪд,  ж~ 24;  но  сГи 
три  числа  могутЪ  вдругЬ  соединены 
быть  вЪ  одвнЪ  члснЪ  ,  какЪ  'і  х^.+$  » 
раздБли  сЪ  обВвхЪ  сторонЪ  на  и,  и  вы- 
детЪ 1x^4-  ,  и  х^24- 

Положи  |д*-^дг+|д^г1  ,  что  соединивЪ 
вЪ  одинЪ  членЪ  дасгоЪ  (хх~  і  ,  и  *— г\ 
также  когда  ах-Ьх+іхЫ ,  то  с!е  будетЪ 
тоже    что  и  [а-Ь-\-е)х-(1,  откуда  выдетЪ 

(а— 6-»-с» 

58Г. 
Когда    же  я-  находится    вЪ  отГихЪ 
частяхЪ  уравнения,   какЪ    7,х-\-г~х-\\о  » 
то  должно    х  сЬ  одной  стороны  ,     гдБ 
оно  умножено  на  меншее  число  ,   пере- 
нести  на  другую  г    чего  ради  вычти  сЬ 
обВихЪ  сторонЪ  х,  и  выдетЪ  гдн-г— ю  , 
и  2л~8,  слЪд.    л*=4-.  Пусть  будегоЪ  еще 
*+4=20-я-,  то  2ДГ-4-4— го,  2д^;і(5идгі8. 
Положи    ягН-8— ^2— здг  ,    п~о  бѵдетЪ 
4АЧ8—  \%    ,     и    4Л^і4    *     «*&*■  Я^0"- 
Также 
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Также  х^-х=2о-2.х  ,  шо  І54-Д— го, 
слЪл.  д.— 5- 

Пусть  будеггЪ  і+я=з>-5#  ,  то  ж-\-*,х 
^:$5  і^=4>  откуда  #=|=г2|, 

У-^хі^гНх   ;  '  придай  \х    выдстЪ 

І~Л-Й*  ,  вычти  4  будепіЪ  Т?г — ;  ,  ум- 
Ножь   на  іа  и  получится  7л*~2.п  я— 2 

Также  і?-|:ѵг^+' *»  придай  |лг,  выдстЪ 
іі=;Н-;д:  »  вычти  \  еудстЪ  Іх  ~і^  ум- 
ножь на  б  получится  7  #—7*  ,  раздЪли 
на  7,  и  вудеоіЬ  кгі^  или  д=^. 

582. 
Ежели  найдешь  такое  уравнение ,  вЪ 
которомЪ  неизвБстное  число  вЪ  знамена- 
тель дроби  содержится,  то  должно  тог- 
да сію  дробь  изклгочить  изЪ  уравненія 
ѵмноживЬ  оное  на  помянутаго  знамена- 
теля. 

ТакЬ  когда  найдется  — — $:піз 
впо  придай   8,  и  выдеігіЪ  ^», 

умножь  на  * ісо— аолѵ 

раздЪли  на  20  будегаЪ  х^=$. 
Пусть  еще  будетЬ  2Ур— 7» 

умнож* 
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умножь  на  Х"і7  выдетЪ  5-К+3-7*~7» 
вычти  <;#,  бѵдетЪ  з  ~іл'—  7, 
придай  7,  выдетЪ  ю^ая,  и  сЛ&дд"^:/. 

Иногда  вЪ  уравнении  попадаются 
также  и  коренные  знаки  ,  Но  уравнена 
Не  смотря  на  то  надлеяиітЪ  до  первой 
степени  какЪ  напр.  когда  ищется  число 
X  меньше  юо  такое,  чптоеЬ  квадратной 
корень  иэЬ  іоо-д-  равснЪ  бьілЪ  8  ,  или 
чтобЬ  Ѵ(юо— Ж)!п8  *  то  войма  сЬ  обб- 
ихЪ  сторонЪ  кнадраты  ,  будетЪ  ю<з—х 
—64,  придай  #,  выдетЪ  юо  — $4 -Ь^» 
вычти  64.  останется  х^зб  ,  или  мо- 
жно бы  было  вЪ  ссмЪ  елучйВ  поступита 
п  тлкимЪ  образсшЪ  .  когіа  юо  —  Ж^гб^ 
то  вычти  юо,  и  останется  —  х  =г-*3б , 
умножь  на— I,  произойдете  Х'^.%6* 

И  ног  да  нещиВстное  число  *  нахо- 
дится  вЪ   показателе,  каі<і«  првм&рЫ   ММ 

уже  выше  сего  видБли,  ивЪсемЬ  случив 
должно 
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должно  прибБжищс   имізіль     кЪ  логариф- 
ма мЪ. 

ТакЪ  когда  нійдстся  гж—  $іъ  ,  ілр 
берутся  сЬ  обЬихЪ  сторонЪ  логариѳмы, 
и  будетЪ  х    лог.  г  глог.  ^ія  ,     рзздБліі 


на  лог.  г  выдсшЪ  х  —~ — — ——  ,    чшо 
лог.  г 

таблицами  найдется  ігакЬ 

С,  7О027ОО  Й7С007ОО        _ 

_»_і_2 _-  _^2__  ^^  д-о 

о,  3010300  зо1°30О  д 

пѵсть  будетЪ  5-ЗгЖ— *0°  —  Зо^,  то  при* 
«іаЙ  юо  ,  и  будетЪ  «;.;}-*— до?,  рагдБлИ 
на  5'  вьцетЪ  $гх^:8і  ,  взявЪ  логарифмі 
гд-  лог.  $  :=  лог.  8і,  раздЬли  на  2  лог.  3 
лог.  8і  лог.  8і 

и  выдетЬ  д— _  иш    л;  =г -г* 

2  лог.  з  лог.  р 

„  „  „  І,оо8+8«о 

■ .  по  чему  х  —  а. 


ГЛАВА 
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гллвл  ш. 

О  р"ЬшенІи    нТжошорыхЬ   пришдлежащихЬ 
сюда  попсова 

міопросЬ  :  раздВли  число  7  на  2  части 
ттак'Ь  ,  чпи'ЛЬ  большая  часть  была  змя 
больше  нежели  меньшая. 

Пусть  будетЪ  большая  частые,  то 
^іеншая  —  7  -  х ,  и  по  обстоятельству 
^вопроса  должно  быть  х  ~  7  —  х  •+■  ? »  или 
^л-  -  ю  — дг,  придай  л: ,  будепіЪ  «по, 
ч*раздЁли  на  а,  найдется  х~$. 
^ОшвБшЬ:  большая  часть  —  <$,  аменшаяі^в. 

і  Гоагл 

ОПщей  вопросЪ.  раздЬлить  а  на  двЪ 
части  такЪ  ,  чтоеЪ  большая  часть  пре- 
вышала меньшую  числомЪ  Ъ  ? 

Положи  большую  часть  пгж  ,  то  ву- 
дет'Ь  меншая  ^гд-дг!  чего  ради  л^гй-л*+б$ 
придай  сЪ  обоихЪ  сторонЬ  х  7  и  ОрдспіЪ 
а*вс*т^-і,  раэдЬлн  го»  і,  получится 
х—и 

Н~  6  Уааи 

Там:  II.  ^ 
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Тоже. 
Второе  рВтеніе.  Пусть  будеігіЪ  боль- 
шая часть  ~Л" ,  и  когда  она  меньшую 
часть  превышаешь  числомЪ  Ь ,  то  мен- 
шая  часть  ,  чыслітЬ  Ь  будетЪ  меньше 
большей  ,  п  по  сему  меншая  часть  : —  X 
—  Ь  ,  обЪ  сіи  части  вміісшВ  должны  С0- 
ставиіпь  число  я,  почему  2лг-&=й,  пря- 
дай Ьу  и  будапЪ  я-х  —  а-^Ъ ,  раздВли  на 

а  ,  выдетЪ  д-  — ^15  болыгдя  часть  ,   а 

а-Л-Ь    ъЪ        а~Ь 


$Вб. 
БопросЪ.  ПосѴВ  отца  осталось 
три  сына  и  ібоо  рейхсшалеровЪ  денегЪ^ 
а  по  оставленной  имЬ  духовной  стар- 
шей сыі/Ъ  должснЪ  взять  иаЪ  ссЙ 
суммы  ьоо  талеровЪ  больше  средняго  , 
средней  юо  гаалеровЬ  больше  нежели 
меньшей  сынЪ  ,  спрашивается  сколько 
каждой  изЪ  нихЪ  возмстЪ? 

Положи  нзслБдспшенную  часть  треть- 

яго  сына  ~л'  ,    то  будетЪ  часть    вто- 

раго 
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раго  гтхЧ-іОО»  перваго  сгде-Ьз00  і    и 

всЬ  сш   три   части     сложенный    вмБспш 

должны   додать    і<>оо    талеровЪ  ,     чего 

1     ради  зд,-4-4°°—  ібоо,  вычти  4°0»  и  бК" 

і     дстЪ   з^  — І20С>»  разлил*1    **»   $     выдетЪ 

ОтвЬтЪ.  Трстій  сынЪ  возметЬ  400  » 
і    второй  $00  ,  а  первой  7°°  талеровЪ, 

ВопросЪ.     По  смерти   отца    оста- 
I     лось  4  сына  и  8боо  талеровЪ ,  а  по  за» 
вЬту    покойнаго   деньги  сіи  между     сы- 
новьями должны  быть    разделены  такЪ  , 
чтобЪ  первой  сынЪ  взялЬ  вЪдвое  больше 

1  «ежели  второй  безЪ  іоо  шалеровЪ  ;  вто- 
рой вЪ  трое  больше  нежели  третей  бсзЪ 
Ігоо  талер.;  з  тей  вЪ  четверо  больше  не- 
жели четвертой  безЪ  3^0  талсровЬ  , 
ищется  сколько  каждой  вЗялЪ  ? 

Наследственная  часть  четпверпиго 
будетЬ  х  >  третьего  4*'  —  Зэ<>  ,  втораго 
іах—  жіоо  ,  перваго  24*"—  «зоо  •  и  ког- 
да сумма  вс'БхЬ  сихЪ  частей  должна  со- 
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ставлять  8боо  талсровЪ  ,  то  получимЬ 
мы  уравнен/с: 

41*~Э7оо— 86"оо  ,  придай  37оо  ,  я 
выдетЪ  4"Л— і23со  ,  раздели  на  щ3  ча- 
стное дастЬ  .ѵ— ^со. 

ОтвБшЪ.  4  "'ой  сынЬ  ипзметЪ  зэо 
талер.,  з  тей  роо  талер.  ,  2  рои  2500 
талер.,  первой  4900  талеровЪ. 

?88. 
ВопросЪ.  Н'Бкто  по  смерти  своей 
оставилЪ  пол  талсровЪ  ,  жену  ,  двухЪ 
сыновей  и  трехЪ  дочерей  ,  им  оспввше 
еся  имВніе  должны  по  силБ  духовной 
раздВлишь  пик'Ь  ,  чтобЬ  жена  покойнлго 
взяла  вдвое  больше  сына  ,  сынЬ  вЪ  двое 
больше  нежели  дочь,  спрашивается  сколь- 
ко каждому  изо  нихЪ  достанется  ? 

НаслЪдственную  часть  одной  дочери 
положите,  часть  одного  сына  будет'Ь=2.ѵ, 
и  часть  вдовы^*  ;  следовательно  все 
наследство будетЪ  Зл-Н+і-Н)*, '«и  ів 
— иооо;раздЬли  на  і,,  выдетЪ  *=юоо. 
1-ІілвЕтЪ.  Одна  дочь  получитЬ  1000  талер. 
одинЪ 
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ОДИнЪ  СЫНЪ  —    —    2000     —     — 
а  машь  возмепіЪ  —  4°оо    —    — 
сФд.  з  дочери  возмуітіЪ  ?ооо     ' 

г  сына 4°°° 

мать  — 4°°° 

сумма  зі  пооо  талер. 

*Зо. 
ВопросЪ.  ОдинЪ  отецЪ  оставилЪ  по 
смерти  своей  трсхЪ  сыновей  ,  которые 
оставшееся  послБ  него  иміэніе  должны 
раздБлишь  между  собою  такЪ.  чтобЪ  пер- 
вой сынЪ  взялЪ  юоо  талеровЪ,  меніше 
нежели  половина  всего  насл'Вдсшвд ,  вто- 
рой 8оо  талеровЪ  меньше  нежели  треть 
всего  наслВдсшва ,  третей  боо  вшлеровЪ 
меньше  четвертой  ^олч  всего  наслВдства, 
спрашивается  сколь  велико  было  наслЪд 
ство  ,  и  сколько  каждой  сынЬ  взялЬ  $ 

Положи  все  шслБдство:^* 
то  первой  сынЪ  взялЪ  іх-юоо 

второй —      *■*— ■  8оо 

третей     — — — — —  ІХ—  боо 

6  $  слЬдо- 
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Следовательно   всБ    трп    сына    взяли  Іх 
-1-^x4-^—2400  ,  которая  сумма  должна 
быть  равна  всему  наследству  х  ,  и  шакЪ 
уравненіе    будетЪ    \%к— й4оогги: 
вычти  х  и  БудетЪ  г\х  —  г+оогго 
придай  2400  —  ^—2400 
помножь  на  12,  яшгЗЗоо. 
ОшвѣтЪ.     ВсЪ  наследство   было    гЪіоо 
рсихсга.  вэЪ  чего 

первой  сынЪ  взялЪ  15400 

второй  —  —  —  —  §8оо 

трегпеЙ  —  — ббоо 

ВсБ  три  —  288оо  пилеровЪ. 
У9о. 
ВопросЪ-  Оставшіеся  по  смерти 
отца  4  сына  наследство  ихЪ  между  со- 
бою дЪлятЪ  хпакЬ  ,  что  первой  взялЪ 
Зооо  меньше  половины  всего  наследства, 
другой  юоо  меньше  нежели  і  наслед- 
ства ,  третій  точно  \  всего  наследства , 
четвертой  боо  талсровЪ  и  еще  -|  на- 
следства, спрашивается,  сколь  велико  бы- 
ло насХБдсшво  ,  и  сколько  каждой  сынЬ 
взяиЪ  ? 

Положи 
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Цоло;г.и  все  наслВдствоггд: 
то  взялЪ  первой  ^г— дооо 
вшорой  |Д'—  юоо 
торе  шей  Іх 
четвер.  ;яЧ-боо 
всВ    4  вмЪспіБ    воамупіЬ    ',х-Нх~+ Іх-^-,х 
—34°°  »  ^1110  ДГЛЯ1НО  быть—  #  ,  чего  ра- 
ди уравненіе 
будстпЪ  г?і-34-0о=^ 
вычти  х  и  будетЪ  і^дг—  3400:=0 

придай     34ой ^е  1^3400 

раэдБли  на   17  —  гё#  —  ^оо 
ѵмножь  на  бо  ■ —  х  ~    і20оо 
ОшвБтЪ.  Все  наслВдство  было  ігооо  тал. 
иэЪ  коего  первой  сынЪвозчстЪ  3000  тал. 

— .    —    —    второй —   Зооо 

. третей —  —   3°°° 

— четвертой    — зоо° 

ПопросЪ.  Найти  число,  кЬ  которо- 
му ежели  придается  его  половина  ,  сум- 
ма бы  столько  превышала  бо  ,  сколько 
самое  число  не  достастЬ  до  6$  ■ 

6  4-  Пусть 
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Пусть  будетЪ  искомое  числом*',  то  будепіЬ 

придай,   л"  выдстЪ   {х-€о^.6$ 
придай  бо  -  -  —  іх—іъ^ 
раадБли  на  5  —  іл^іа^ 
умножь  на  з  —  х  — 5° 
ОшвѢшЪ.  Искомое  число  есть  ^о. 

ВопросЪ.  разделить  "гасло  32  и» 
дъі)  части  такЪ  .  что  ежели  меншая 
часть  разделятся  на  б,а  большая  на  5> 
сумма  бы  часгоныхЬ   равна  была   6   ? 

Пусть  меншая  часть  СудетЪгд:  ,  то 
болыпаягзг-д;  меньшая  часть 
разделенная  на  (?  ,    ^аетЪ  *  >  а  большая 
разделенная  на  ^,  ьЬ  частномЪ  даетЪ^р, 
чего  ради  будетЪ  *ч-г=^б 
умножь  на  ^   ,    выдстЪ  &-\~$г-х^:$о 

ИЛИ  ~ёА"-Ь32ЦІ^О, 

придай  ;.г,  будетЪ  згггзо-Ні-*» 

вычти    зо  -  -  —    й— ія 

умножь  на  6  -  -  ;пгі2. 

ОтвВтЪ.  Меншая   часть  б^удетЬ  12  ,    а 

«иллшая— ао. 

'  553- 
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У93- 
ВопросЪ.  Сыскагаь  число  ,   которое 
ежели   умножится    на    ^    ,     произведете 
столькобЬ    не  доставало   до  40   ,    чВмЪ 
самое  число  меньше  ій  ? 

Положи  искомое  числогл*  ,  котораго 
недостатокЪ  до  12  есть  іг-.ѵ  ,  и  числа 
самаго  умноженнаго  на  5,  пюееть,  ^.ѵ  не 
^остатокЬ  до  4°  есть  4°"~5#  ■,  что  дол- 
жно быть  раино  і  а  —  х\ 
чего  ради  40—  5Д—  іг-х, 
придай  5л* ,  то  будетЪ  4°~*п-1-4*» 

вычти    12        — 28г^4*, 

раздБли  на  4 х  ~   7» 

ОгавЁто!  искомое  число  еспя>  7- 

?94- 
ВопросЪ.     Число    данное  2?    разде- 
лить на  дв1э  части  іткЪ  ,    чтобЪ    боль- 
шая   часть    была     вЪ    49     Р33^    больше 
меньшей  ? 

Пусть  будетЪ  меньшая  часть  ^;г  , 

«по  большая  ;^2^—  Л  ;    и  сію    большую 

часть  ра»дЁливЪ  на  меньшую  ,    вЬ  част- 

ф  с  номЪ 
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номЪ     должно     вышти  49  ,     чего   ради 

Помножь  на  Я"  и  выдетЪ  а  у  —  х  ^49*» 
придай  л'  -  -  -  -  25  =  5°#> 
раздВли  на  ^о  и  будетпЪ  дг  —  {. 
ОтвЪтЪ.  Меньшая  часть  будетЪ  гг^,  а 
большая  ш24* .  которую  когда  раэдЬ- 
лишь  на  |  ,  то  есть,  помножишь  на  2 , 
выдетЪ  49- 

59?- 
ВоппосЬ.     Лунное  число  4$  »     Р3** 
делить   на  9  частей  шакЪ  ,    чтобЬ    ка- 
ждая   часть     послБдующая  ,     превышала 
свою  предЪидущую  |  ? 

Пусть  будетЪ  первая  и  самая  мень- 
шая часть  х ,  то  вторая  будепіЪ  дЦ-і  і 
третья  л'-г-і  5  4  тая  дг-+-іі  и  такЪ  да- 
л*Ёс  ,  понеже  части  сіи  дВлаюгпЬ  про- 
грессію  ариѳметичсскую,  которой  первой 
членЪ  ~д?  ,  разность  і  ,  почему  5>тоЙ 
членЪ  будетЪ  *-і-4ч  *Ъ  которому  при- 
ложивЪ  первой  членЪ  х  и  сумму  2*4-4 
_умноживЪ  на  число  членовЪ  у,  произой- 
дет!) і?дг-4-зб  двойная  сумма  прогрессия, 
слЬд. 
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•лЬд.  самая  сумма  будеігіЪ  рд:-+-і8.  которая 
должна  быть  равна  -І-&,  по  чему  уд:+ і 8п48 
вычіпн      і8,  и  будет'Ъ  9*^3°» 
раздели  на  9     ""     ~      *    —  3*- 
ОшвЬтЪ.     Первая    чаешь    будепіЬ     5;, 

а  всЪ  9  частей  суть  такте  зі-т-3=-і-4і 
-і-І-»-5і-+-52  +  ,5і+б'-+-'75  .  коихЪ 
всохЪ  сумма  ~  4-8. 

ВопросЪ.  Сыскать  арифметическую 
прогрессно  ,  которой  первой  члснЪ  —  5 
последней  =  ю,  сумма  гг  бо  ?  ЗдЬсь 
не  дано  ни  разности  ни  числа  членовЪ 
прогрессіи  і  но  поелику  изЪ  перваго  и 
послВдняго  членов!)  молно  бы  было 
найти  сумму  всЁЛ  ,  ежели  бы  число 
членовЪ  из»15стно  было  ,  то  положи 
.  оное  гг*,  сумма  прогрессія  будсшЬ 
Ц-х—ба.,  рздВли  на  іе,  будетЪі*:^* 
Умножь  на  2  ,  кыдетЪ  х  —  8.  Когда  чи- 
ило  членовЪ  г:  8  ,  то  положи  разность 
оных'Ь^г,  посему  будетЪ  атороч  чдснЪ 
=гЯ-2,  третей  =5+2г,  осьмой  =5+72, 
которой  доллснЪ  быть  »о  , 

слБдо- 


ёЗ    ОбЬ  АЛГЯбрАИЧЕСК.  УрАВНЕНІЯХЪ 
следовательно  5+^-Ю, 
вычти   5     -    ~      7^  ~  5  > 
рачдЬли  на  7     —     д  , —  ^. 

ОтвІэтЪ.  разность  прогрсссіи  есть  |  ,  а 

число  членовЪ  8  ,    чего  ради  самая    про- 

грессія  будетЪ: 

•+-  Ю   ,  ковхЬ  сумма  ~  6о. 

ВопросЬ.  Сыскать  число ,  которое 
ежели  умножится  на  2  ,  изЪ  произве- 
дения вычіпется  і ,  изЪ  удвоеннаго  оста- 
тка вычиісіися  еще  2,  иостатокЪ  раздЬ- 
лишея  на  4  ,  чтобЪ  вЪ  частномЬ  вышло 
число  единицею  меньше  искомаго  ? 

Пусть  будетЪ  искомое  лісло  х ,  ум- 
ножь наг,  выдегаЪ  г*  ,  вычти  изЪ  сего 
і,  останется  ад— і  ,  сей  остатокЪ  ум- 
ножь наг,  будетЪ  $х—  а  ,  вычти  а,  ос- 
танется 4х  -4  ,  сей  остатокЪ  раздВлв 
ьа  4.  частное  число  — х—і9  чшо  должно 
Сыпи»  і  меньше  нежели  *. 

Посему 
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Посему  х  —  1-х—  і  .  сіс  показываешь 
намЪ  ,  что  х  совсБмЬ  опредЬлшль  не 
льзя ,  но  мЪсто  его  каждое  число  по  иэ- 
воленію  Срашь  можно. 

ВопросЪ.  НЁкто  купилЬ  іФсколъко 
локтей  сукна  давЪ  за  каждые  5  локтей 
7  італерсвЪ  ,  продаетЪ  опать  и  беретЪ 
за  каждые  7  -локтей  1 1  талеровЪ  ,  отЪ 
всего  сѵкна  барыша  получаетЪ  юо  та- 
лер. Спрашивается  сколько  было  всего 
сукна  ? 

ПолсшмЪ  что  сукна  было  х  локтей, 
и  сперва  смптрЬшь  должно,  сколько  оно 
вЪ  покупке  стоило  ,  чаю  по  следующей 
тронной  посылкБ  сыщется: 

5  локтей  стоятЬ  7  талер.  ,  что 
стоятЪ  х  локтей  ?  ОговБшЪ  \х  талера, 
столько  денегЪ  выдалЪ  онЬ  за  сукно. 
Теперь  посмотримЪ,  сколько  онЪ  за  него 
взялЪ  ,  по  сему  тройному  правилу  7 
локтей  шюятЪ  вЬ  продажѢ  и  талер, 
что  будутЪ  стояпіь  х  локтей  ?  ОппФгоЪ. 
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*'  х  талер. :  и  сія  будстЬ  взятая  за  сѵкно 
сумма  ,    которая    і-о  талерами    больше 
нежели   выданная   ,      чего   ради    уравнение 
будстЬ  "х^-1х-±-іоо3 
вычти  ?х,  оситнешея  *гх  —  юо, 
умножь  на    }^,  выдетЪ   6х  =:   3?°°» 
раздали     на   б,  будегаЪ     ж  —  5^3*- 
ОіпвЁпіЬ.  Следовательно  всего   еукна  бы- 
ло   $83п-  локтя  ,     которые    куплены     г» 
8іб?-  талера,  и  потомЪ  проданы  за  ріс^ 
талера  ,     почему    барышь   будстЬ     іоо 
пылсровЪ. 

ВопросЪ.  НВкшо  кѵпгалЪ  за  140  та- 
лгровЪ  12  кускпвЪ  сукна,  вЪ  семЬ  числи 
были  2.  куска  б'Блые  ,  ^  'іер^ьк  и  7  си- 
нвхЬ  ;  кусокЪ  чернаго  сукна  спТОвігіЬ  % 
талера  больше  нежели  болаго ,  а  емняго 
каждой  кусокЪ  стоитЪ  з  талера  больше 
нежели  червдго  ,  спрашивается  сколь  до- 
рош  каждое  иэЪ  нихЪ  ? 

Положи  ,  что  кѵсокЪ  ёВлаго  суки* 
стоипіЬ  х ,  и  сл"Ьд.  г  куска  б'Ьлаго  сто* 
ашь  Суду  ііГЪ  2.  л  талер;. 

КусокЪ 
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КусокЪ  чернаго  стоять  будетЪ  лЧ-г» 
слБдов.  3  куска  чернаго  стоятЪ  зл*-Н* 
гаалеровЪ. 

КусокЪ  синяго  спюитЪ  х-\-$  ,  слЬд. 

7  кусковЪ  синяго  стояшЪ  7л-+~з%  талер. 

ВсЬ   12  кусковЪ  сиюятЪ   і2Х-\-41'  *Ъ 

еамочЪ  же  дЬлВ  даны  они     140  талер.  , 

чего  ради  получимЪ  мы 

уравнение      12  X  -Н41  =-  *40» 

вычти  4^остансшся    *2Д"  —  99» 

раЭдЪли  на    іг,  будсгоЪ  яг  "     8І- 

ОтвЪтЪ.     КусокЪ  оТэлаго  сукна    стоитЪ 

8*    талер. 

чернаго    -     -     -      іс4 

синяго     -     -     —     із^ 

боо. 

ВопросЬ  НЬкто  купилЪ  мушкат- 
ныхЬ  ор'БховЬ  .  и  говоритЪ  ,  что  фил 
эхЪ  ор*БховЪ  столько  же  прсвосходишЪ 
4  гроша  ,  сколько  уЪна  4*°  орВховЪ 
превышаешь  ю  грошей  ,  спрашивается 
сколь  дороги  они  были  ? 

Говори  когда  з  орІэха  стоятЪ  Л'-Ь-+ 

гроша,  пю  4<>рЪха  стоять  будуіпЪлЧ-ю 

грошеК 
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грсшей  у  по  тройномужЪ  правилу  най- 
дется ,  сколько  4-  орЬха  по  первому  по- 
ложение стоять  ОудутЪ ,  пі.  е.  з  орЁя 
союятЪ  л*  -1-4  грош-  ~4  огіВх.  ОпгиФпі] 

пли  4-1"-г-  і  б  =.  3  ж  +■  ЗО, 
вычти,  ^д-  останется  дг-і-ібг^^о, 
вычти   іб     булстЪ      Я  Г^  І4« 
ОшіфглЪ.      з  орІжа  сшояшЬ  18  Грошей 
а  4-  сгооятЪ    24  гроша     ;     слБд.     один 
орБхЪ  сшошгЪ  о~  грошей. 

БоцросЬ.  ЬЙжто  я-чБетаЪ  2  ссребрі 
ныхЪ  стакана  и  одну  крышку  :  нерв* 
сіпаканЪ  кЬшсііЪ  12  лотовЪ  ,  но  ког, 
положится    на  него  кг  чшка  ,  то  вБсі 


онЪ  еЬ  двое    больше    проітівЪ    другаі 
ссгаьли  же  наложишся  ьръшіка  на  дру 


сітканЪ  ,  то  вВситЪ  очЪ  вЪ  трое  бол 
те  противЪ  перваго,  спрашивается  скоА 
тяяегы  крышка  п  дрѵгпй  стаканЪ  ? 

Положи  что  крышкз  вЪсвтЪ  Л'  лотов 
то  первой  сщаканЪ  вмЬстЬ  сЪ  крыіпкоя 
тянугі 
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шянстЪ  лМ-ій  лотовЬ  »  и  понеже  сей 
гіБсЪ  вЪ  двое  больше  прошивЬ  другаго 
стакана  ,  шо  другой  сшаканЪ  вБсишЪ 
1x^-6  логаовЪ  ;  и  когда  наловится  на 
нево  крышка,  то  ьЬшіпЪ  онЪ  *Д'Ч-б  лот., 
что  должно  быть  $.іг  лотгаЪ  или  з<>; 
откуда  получится  уравнение  Іх^-6^^%6 
или  !дс=зо,  в  ;.ѵ=ю,  сліід.  х—ао 
ОптотЪ.   Крышка    вЦснтЪ    го  дотовЪ  в 

другой  стаканЪ    іб. 

602. 
БопросЬ.  ОдинЪ  обм^ншикЪимоетЪ 
у  себя  двухЪ  сортовЪ  монеты  ,  перваго 
сорта  на  одшЛ  талсрЪ  вдетЪ  а  монстЪ, 
а  другаго  на  тотЪ  же  ілалерЪ  вдетЪ  * 
ічонетЪ.  гіБкто  желаетЪ  у  нсво  взять 
на  шалсрЬг  монетЬ,  спрашивается  сколь. 
1  ко  обмВнщикЪ  долхенЪ  ему  дать  івЪ  ка- 
ждаго  сорта  ? 

Полоа.имЪ  тто  перваго  сорта  даетЪ 
ему  обмВнщикЪ  л  монсітіЪ  ,  слюд,  друга- 
го  с-х  ,  но  понеже  оные  х  монсшЬ  рав- 
ны -  талер,  ибо 

В  ■« 
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а  :  ігг л*  :  *  ;  а  с—х  монетЪ  равніі 
?=~  талер,  ибо  Ь;  \—е-х  %  е-=^  слВд  дол- 
жно бышь  2_|_е=?— і,  или  ~-Ь-с~х—Ъ,  в 

Ъх~\-ас-ах^аЬ ,  потомЪ  Ьх-ах=г  аЬ—ас 
следов,      дг 


_<■  '-—с- 


отсюда  будетЪ  <■— , у^і±^~  *с— «) 
ОтвЁгаЪ.  Перваго  сорта  даешЪ  обмБнідикЬ 
на  гоалсрЪ  ^З  монетЪ  ,  а  другаго  ^ 

Приміэчаніе.  Сіи  оба  числа  легко  _ 
жно  найти  по  тройном/  правилу  ;  пс 
вое  ноходшлся  Ъ—  а  \  Ъ~С—а  г  "*— у  дру- 
гое Ъ-а-  с-а^Ь  :  ^?.  При  семЪ  приме- 
чать надлелішгіЪ  ,  что  Ь  больше  нежсі 
о  ,  и  с  менше  нежели  6 ,  а  больше  неяс- 
ли д  ,  какЬ  самое  дЪло  трсОусшЬ. 

603. 

ВопросЪ   ОдинЪ  обмЪт^икЪ  ич"гл, 

у  себя  два  сорта  денегЪ ,  перваго  сорго» 
ВдѵпІЪ  ю  монетЪ  на  талерЪ  ,  Другаі 
2°  ,  а  требуетЪ    у  нево    нБкто    17 

нега 
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нетЬ  на  талерЪ  ,   спрашивается  сколько 
гомучитЪ  онЪ  ИІЬ  каждаго  сорта  ? 

ВЪ   ссмЪ    случа'В    вііо    ,    Іс^га    , 
е—17  ,  откуда  выдушЪ  сіитройныя  пра- 


вила 


I.  ІО:3=ІОфСЛ^Д.ПервагосортавоЗметЪ 
%і  II.  10:7-йСКІ4і  дрУга1'°  возмсшЪ  онЪ    Іф 

604- 
ВопросЪ.  НВкто  сставилЬ  по  смер- 
ти своей  несколько  д'Бтеи  и  имЪиіс,  ко- 
пшрое  дБти  дВлятЪ  между  собою  такЪ  , 
что  первой  изЪ  нтгЪ  берепіЪ  юо  талер. 
м  еще  десятую  часть  осшальнаго  имБнІя. 
Второй  оерешЪ  2оо  лам?.')  и  скриЬ  того  ксг- 
-  трети  -  -  -    30»  ^  «  '°  "Ч"0  Г""  ^" 

-іОТкршой^  -   +»в  і    та,.И»го  піьтя. 

И  вгаіЪ  далѣс  ,  и  по  ссмЪ  дЪлеж*  нахо- 
дится, что  всеичЬніераэдЬлено  выло  ра- 
вно между  ими  і  сарашииается  сколь  ве- 
лико было  имВиІе .  сколько  дБгаей  было, 
и  сколько  каждой  изЬ  нихЪ  взялЪ  ? 

Сей  вопросЪ  совгЪмЪ   особлтюго  ро- 
ду ,  и  для  того  онЬ  досшовнЬ  прчмЬча- 
В  г  ні* 


<• 
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нія.  Дабы  его  удобнЁе  разрешить  мож.-І 
но  было,  то  положи  все  наслЪдетвот=г" 
цилераічЬ ;  и  понеже  всВ  дЪти  СерутЪ  по  ] 
оовну  ,  то  по  ложи  одного  чаешь— л: , 
откуда  видно  что  число  дйтей  было%  и 
посему  учрсдимЪ  мы  рВшеніе  слЪдующимЬ 
образомЪ  в 


Да.  деньги   дѢти 

первой 


Я—  X 

я—гх 
*-?* 

8-4Л 
X  —  $х 

х—6х 
«-■7ДГ 


вторам 
третей 
іегавер. 

пятой 
шестой. 
седшон 

осыло& 


;іоо-Ь-г-юо 
к— йоо-Ь-яг-л;  -гею 


яг=:зооЧ-я-2.г-Зоо 


г~ ^сю-і-  %-  ц  Д--400 
г-^ооч-г-^-^оо 
г— бао-нг  -5  ѵ-«оо 
д;— 7ооЧ-  д-бд--  7оо 
г=  8004-2-7^-800 


и  шакЪ  дялЕе 
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ВЪ  послІэднемЪ  столбце  поставлены 
разности  ,  коіпорыя  происходятЪ  ,  ког- 
да каждаго  часть  вычтешь  изЪ  наслед- 
ственной чагти  слІэдующаго  ;  но  ппне- 
я;е  всВ  сіи  части  равны  между  собою  , 
то  каждая  изЪ  сихЪ  разностей  должна 
быть— о  ,  и  когда  по  щасіпію  нашлось, 
что  всЁ  помянутыя  разности  равны  ме- 
жду собою,  то  довольно  одну  изЪ  нихЪ 
положить  =  о ,  откуда   получимЪ  мы  сіе 

—  д:~іоо 
уравнение  :    юо  — =о  ,     умнскь 

н*  іо,  и  будетЪ  юоо  —  д.*  —  юо  —о,  или 
С)оо  —х  —о  слБд.  х  — 9°о-- 

Отсюда  знаемЪ  уже  мы  ,  что  каж- 
даго наследственная  часть—900  талер.; 
воэми  теперь  одно  которое  нибудь  ура- 
вненіе  вЪ  3  емЪ  столбуЬ,  то  первое  бу- 
депіЪ  ооО—іоо  ±^— ,  пзЬ  котораго  г 
найти  надобно  ;  чего  ради  помножь  его 
на  ю,  и  будетЪ  рсоотооо-Ья—  юо, 
или  9°о°— ЭОЭ-І-5  »   слЬд.  д— 8юо  п| 

В  з  Опге"ВшЪ. 
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ОшйбігіЬ.  Число  дѢтей  было  9»  оставлен- 
ное иіѵшніе  8юо  талер.  иаЬ  коего  каж- 
дой взялЪ  роо  талерсвЪ. 

«*ив»  Ч*  ѵй*  ^    им*,  іл«і   «лі  -*у*  <&>  ѵ*ѵ?.  иы«* 

ТАЛВЛ    IV. 

О  разрЬшгайи  днухЪ  или  больше  уравнений 
первой  степени. 

бо?. 
"асто  случается  ,  что  г  или  больше 
ншэбЁсспныхЬ  чисслЪ,  означснныхЪ  бук- 
вами х  ,  у  ,  г  и  протч.  вЪ  выкладку 
вэсодятЪ  ,  и  тогда  по  числу  неизвЪст- 
ныхЪ  колтсствЪ  ,  вЪ  задачіэ  пре^ложен- 
ныхЪ  ,  столько  же  требуется  и  уравне- 
нШ  ,  по  которымЬ  каждое  неизвестное 
число  определить  должно-  Зд&сь  ста- 
нсмЬ  раземашриеать  мы  только  такіЯ 
уравнения  ,     вЬ  которыхЪ   нешвЪспінос 

число  не  больше  ,  какЪ  первой  степени 
находится  ;  притомЪ  гдЬ  также  ни  од- 
но ни  другое  не  помножено  ,  такЪ  что 
каждое   ^равненіе    пм'Ёть     будетЪ     видЪ 

6я>6. 
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боб. 
И  шакЪ  начнемЪ  мы  оілЪ  двухЪ  ура- 
внений ,  нзЪ  ковхЪ  два  неизвВстныя 
числа  х  и  у  опрслБлять  станемЪ  і  и  да- 
бы сіе  вообще  показать  р  то  пусть  ву- 
душЪ  данныя  уравнения  1)  ах-\4>у—с  ^Ух 

гдЪ  буквы  а  ^Ь  ,с  ,  и  /,  §  , Ъ  положены 
мііспю  извІЗстныхЪ  количество  ,  и  спра- 
шивается ,  какимЪ  обрязомЪ  изЪ  сихЪ 
дкухЪ  данныхЪ  уравнсній  определишь  не- 
извБсганыя  числа  х  ау. 

бо7- 
Самой  легкой  кЬ  тому  способЪ  , 
ѵгЬ  каждаго  уравненія  опредЪлишь  вели- 
чину одного  неизпВстнаго  числа  какЪ 
напр.  х  ,  пошомЪ  уравнивЪ  обЁ  сіи  ве- 
личины между  собою  ,  получишь  одно 
утвнсніе  ,  вЬ  которомЪ  одно  оюлько 
нсизвЪстнос  число  .у  находится  ,  кото- 
рое повышепоказаннымЪ  правиламЪ  опре- 
делить можно,  а  нашедЪ  у  положи  толь- 
ко вмЪсшо    его  самого  найденную  вели- 

В  4  'ШНГ 
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"чину  вЬ  которомЪ  нибудь  вдЪ  данныхЪ 
уравненш,  и  получишь  х, 

6оВ. 

ВЬ  силу  сего  правила  изЬ  псрЕаго 
уравненія  найдется  х=.~&  ,  а  изЪ  дру- 
гаго  х^^-у  уравняй  обЁ  сйі  величины 
числа  х  ,  и  получишь  *=^2—ь—еУу  умною 
на  я  и  будстЪ  с—Ьу—1^^^  -  умножь  на 
/получится  </"— (Ьу~Ъа~ а§у,  придай  е%У  про- 
взойдепіЬ  [с-№$у-/Ьу^-аЬ,  ъычта/г  будстЪ 
ЩУ-$Ьу=аЬ~$  или  ((Щ~/і>}у—аЬ-/і\  раадВлй 
на  Щ,-$Ь ,  вьцетЪ.у=:*=^;  а  ежели  сію  ве- 
личину количества  щможиічЪ  вЪодну  изЬ 
цяЙденныкЪ  для  х  мВсто^^то  получится  л*. 
Воэнп  первую ,  и  будстЬ  -^рсг^рЗр 

пли  ^Ш^сМь        сіе    с~Ц— «*-«»     раз- 
А^ли  на  д,  и  будгаіЪ  с-^-7=^=х 

Л>9- 


к 
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бод. 

Чпга  бы  изЪяснить  сіс  прпічВромЪ  , 

то    пусть  будетЪ   заданЪ    сей  вопросЪ  ■• 

ськкать  два  числа,  которыхЬ  сумма  г^і$. 

а  разность  —  у  ? 

Положи  большее  число  г.ѵ,  меньшее— у, 
гао  будетЪ   і )  х  -\-у  - 1 5  ,  1 1  )  х  -у  —  7- 

ИзЪ  первого  уравнснія  найдется  згиі5 
— >,  а  изЪ  другаго  д-^ТЦ-у,  откуда 
происходишь  сіе  новое  уравненіс 

придай  ^г    и  будетЪ       і  $  ~  7-Ь  2/ 

вычти   7  *~  ~~  ~     8  — У 

разіЬіи    на  2  ,    СудегаЪ  у  ■=.  4  и  *— Л 
ОтвБігіЬ.  Меньшее  число  гд,  а  большее  =  1 1 

бю. 
Сей  вопросЪ  можно    разрешить  во- 
обще   »    то  есть   найти  два  числа  ,    м>- 
ихЪ  сумма  га  ,  а  разность  ~Ъ  ? 

Пусть  будсшЪ  большее  число  —  дг,  а 
меньшее  ~_у  ,  гао  будетЪ  і  )  х  -+-у  —  а  : 
II)  я- >^6. 

Б  <  ИзЪ 
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МзЬ  перваго  уравненія  получится  х=а 
— у  ,     а  язЬ  другаго  дг^и^-^-^,  откуда 
произкодитЬ  сіе  уравнен'і&  а—, у  ~Ь  ■+■}■; 
придай  у  и  бу  депіЪ  а~Ь-\-ъу 
вычти  Ь  ,  выдсшЪ  а  —  Ъ  г=  2^ 
раздЬли  на  2,  будетЪу  — 

о4-6      а-\-Ь 
и  по  сему         .ѵ  —Я — ^;  ■■ 

ОпнйціЪ.  Следовательно  большее  число 
дг=:^*^,  а  меньшее _>•  —  ?=*,  или  *—;<) 
Н-І&,-  _уггід-;#.  Отсюда  получается  сле- 
дующее правило  :  большее  число  равно 
половинЪ  суммы  сложенной  сЪ  поливиноі 
разности  ;  а  меньшее  равно  разности 
между  половиною  суммы  и  половиною 
разности. 

біх. 

Сей  вопросЪ  можно  еще  разрешить 
и  такЪ  :  когда  оба  уравненія  суть  х-\-у 
—  в  и  х  -у~Ъ  і  то  сложи  ихЪ  вмѣсхпВ, 
и  ОудетЪ  г*  —  а-\-Ь,  сл1>д.  *•—!**  по- 
томЪ  вычти  изЬ  перчаю  уравнения  вто- 
рое 
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рос,  получится  гу~л-~  В  и  у— ^  какЪ 
и  прежде. 

бі2. 
БопросЪ.  ЛошакЪ  и  оселЬ  каждой 
несепіЬ  на  хребпіВ  своемЪ  по  нескольку 
іиЬшковЪ,  осслЬ  на  свою  шяліхть  жалу- 
ясь говоритЪ  кЬ  лошаку  ,  естьли  бы  ты 
юзЪ  своихЪ  мВшковЪ  далЪ  мнЬ  сшс  один'Ь, 
шобЪ  у  меня  было  вЪ  двое  больше  тво- 
его ;  ыАчто  лошакЪ  откпшсггтуетЪ  ему 
говоря  ,  естьли.  бы  ты  иэЪ  твоихЪ  мЬ- 
шковЬ  далЪ  мнВ  еше  одинЪ ,  тобЪ  было 
у  меня  вЪ  трое  больше  твоего  ,  спра- 
шивается сколько  мЬшковЪ  имЬлЪ  на  се- 
6Ё  каждой  изЪ  нихЪ  * 

ПоложимЬ  что  на  лошаѵТэ  было  х 
мѢшковЪ  ,-  а  на  ослЪу,  и  когда  лошакЬ 
ослу  дасшЪ  одинЪ  мЬшокЪ  ,  пк>  у  осіа 
будегеіЪ  іЧ-*  мЪпюкЪ,  а  у  лошака  оста- 
нется л'- і  ,  и  поелику  вЪ  семЬ  слу.аЁ 
на  осліэ  будетЪ  вЪ  двое  больше  мВшконЪ 
нежели  на  лошаке,  то  выдепіЪ  у-х  ■"  гх-т.. 
Когда  же  оселЪ  дасггіЪ  лошаку  одинЬ 
иэЪ  своихЪ  мБшковЪ  ,  то  у  лошака  бу- 
детЪ 
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дешЪ  яЧ-і  ,  а  у  осла  у~\  міэшкобЪ  , 
поелику  лошакЪ  тогда  доіБстЪ  вЪ  трое 
больше  ,  нежели  оселЬ ,  гоо  будсгоЪ  х-$-і 
=  ЗУ  —  3- 

Следовательно  два  уравнения  наша 
будуігіЬ    I)  ^-Ы —  ая- а  ;   II)  х-Щ 
-— -  У  —?  *  а^*  псрваго  найдется  хг^-*^ 
изЪ  втораго   #—3.^-4»    откуда    произ- 
ходшпЪ  сіе  новое  уравнение 

*~  =3^_4>  которое  умноживЪ  на  2 
ОудстЪ  _УН-3— 6>— 8 
вычти  у  получится  ^у  -  8  —  з 
придай  8  выдетЪ  ^у=.и 
слЪд.  у  г=  ';  пли  2  і ,  откуда  г—-  а?- 
ОтвЁтЪ.  ЛошакЪ  имВешЪ  2*  ,  а  оселЪ 
2-1  м'Ьижа. 

Ежели  вЪ  БОпросЬ  случатся  3  не* 
иэвВстныя  количества  истолькожь  ура- 
внснін  ,  какЪ  напр.  I)  лг-Ну—а— 8  . 
II)  жЧ-г—  у—9;  Ш)7-Ьг— лг:іо,іпоаа»' 
добнымЪ  образомЪ  иэЬ  каждаго  ^уравнснія 
найдется  величина  д1  какЪ  слЪд.1)  а 
-У-Ъ-Ъі  І1)х~9-+-У-Я:  Ш)х—у+2-іа 
Уравно 
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Уравни  сперва  первое  энаменованіе  х   со 

впюрымЪ  у  а  погаомЬ  сЬ  іпрсгиьимЪ  , 
отчего     произойдушЪ   сія  два  уравнения 

ІЛъЬ  псрваго  будсшЪ  га-гу— і,а  и$Ъ  дру- 
гого ау— 1&  *  дгпочему  у~9  ;  которую 
величину  поставя  вЬ  предЪидущей  м*Бсіпо 
у  даетЪ  23-і8=:і  ,  23=19  и  слЪд.г-9-; 
отсюда  найдется  также  х^-Ь\. 

ЗдБсь  случилось  ,  что  вЬ  послфд- 
немЪ  урапненш  буква  2  пропала  ,  и  для 
того  можно  было  легко  опредВлить  изо 
него  букву  у.  Но  ежели  бы  г  вЬ  немЪ 
еще  остался,  то  было  бы  два  урааненія 
между  &  -а  у  ,  которыя  бы  по  прежнимЬ 
ипавиламЪ   рЁшишь  должно  было. 

Пусть   найдено   будетЪ   $  сліэдѵю- 
щТя  уравнения  :    I)  3*4-5^42— М  *    И) 

ищи  иаЪ  каждаго  величину  д-  ,  и  будет» 
I)  я=^=-^*Д  і   II)  л—^--   ;    Ш)  * 

—  ЗМг5я~ 6"2  ;    сравняй    теперь  сіа  три 
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величины    мел;ду    собою  ,     гао    I    вЩ 
дасшо  1^5**»—    %у-±-ч&-6г%  или  ломнояа 

придай  і  Ьб,  и  будстЪ  а  і  і-с^+дг— ЯН*і$3 

придай  <у    —  ■ аті+4«— МУИіг. 

след.  изЪ  I  и  III  будстЪ  а  і  і~і4іЧ  і  іг. 
П  и  Ш  дастЪ  ^^а^ЬдИ-^е-ба  иМ 
^ч-у-^г—і^у-І-гіг— зю  ,  а  изЪ  сего 
найдется  55°"  ~іЗ,7~Ь-28ж. 
ИзЪ  каждаго  сихЪ  двѵхЪ  уравненій  ИфЯ 
величину  у.  \)  2і  і— І4Т-+-ИЯ  *  вычтя 
іі*.  останется 

ІДУП2И-ІІЙ    и  ^—'ІІГ^!? 

ІІ">  "»^б—іЗѵ+2^;  вычти  г$2,  останется 

П?=Ц55-й82  ,  и  /иг-  7і'^    і 
сіи  два  энаменованія    Оуквы    у     уравнив; 
между  собою  дадупіЪ  '"~^'8с:*5<^— *- 
_умножь  на    13.14  будевіЪ  2743- 143Я=+9^ 

придай  39-2  •  6ѴДепіЬ  2743-4-249г=: 
вычти    274-5  "   "*   249г=  2241    *     и    2~  9 
отсюда  найдѵтся  ^— $  и  х^7- 

6і5 
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бЦ. 

Ежели  бы  вЪ  задач*  было  болим 
;  хЪ  нсизвВсшныхЪ  чиселЪ  ,  и  столько 
же  уравнение  #  то  рБшснІс  можно  бы 
і"ішіі:іііі,  иодобнымЪ  прежнем/  образомЪ, 
но  сіе  бы  ввело  насЪ  вЪ  скуінЬйшіс 
выкладки. 

Однако  во  всБхЪ  сяхЬ  случаяхЪ  ока- 
зываются средства  ,  помощію  кото- 
рЫхЪ  сіс  рВшепіе  о&легчаетгя  :  СІС 
дЪлается  вводя  вЪ  выкладку  сверьхЪ  гла- 
вныхЪ  нскзвпсшныхЪ  чиселЪ  еще  нЬко- 
торыя  пропавольныя  ,  какЪ  напр.  сумму 
ихЪ  всЬхЬ  ,  чшо  легко  усмотреть  мо- 
жстЪ  тотЪ.  которой  вЪ  гоакихЬ  выклад- 
кахЪужс  довольно  упражнялся;  на  сей  ко. 
нсцЪ  прсдложимЪ  мы  нбсколькоприѵіЬровЪ. 

біб. 

БопросЪ.  Трое  играюпіЬ  вчбсімо  , 
вЪ  первую  игру  проигралЪ  первой  ѵіЪ 
нихЪ  обоимЪ  другпмЬ  ,  столько  сколько 
каждой  изЬ  нихЪ  имЪлЪ;  вЪ  другую  игру 
пропгралЪ  второй  первому  в  трешы-иу  , 
сколько 
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сколько  каждой  изЪ  нихЪ  имЁетЪ  ,  вЪ 
іпретио  игру  проигралЬ  третей  первому 
и  второму  ,  столько  сколько  каждой  изі 
нихЪ  нмЪлЬ  ,  и  по  окончании  игры  на- 
шлось ,  что  всЬ  они  по  ровному  числу 
вмЪюггіЪ,  а  имянно  24  флорсна,  спраши- 
вается сколько  каждой  иаЬ  нихЬ  имЪлЪ 
сЪ  н-ічаля  _г 

Положи  что  первой  имБлЪ  .ѵ  флоре- 
новЪ  і  г  рой  у  флор.  5  Іпей  г  флор. 
сверхЪ  сего  положи  сумму  вс*БхЬ  х-І-у+я 
~.г.  И  когда  вЪ  оервую  игру  первой 
столько  проигрываеіпЪ  ,  сколько  прошчіе 
два  имБютЬ  »  первой  же  имВешЪ  яг  , 
оба  друѵіе  х-.г  ,  и  такое  число  теря 
верной  ,  сл'бдовательно  останется  у  него 
еще  2д:-л-  ,  второй  имЬгоь  будегаЪ  2?  а 
третей  2~. 
Чего  ради  по  окончания  первой  игры  каж* 
даго  сумма  будетЪ  1)йдг-т.  11)иу ;    111)25. 

Во  вторую  игру  проигрьшаетЪ  дру- 
гой ,  которой  теперь  имЬегоЪ  гу  ,  сбВч 
имЪ  другичЪ  столько  сколько  они  им*&~ 
ютЪ.нооня  имЬютЪ  *-2у,  слЪд.  у  дру 
гаЛ 
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гаго  сіце  останется  ф,""Т  >  Др*г1с  яй 
оба  будутЪ  теперь  имБшь  бЪ  двое  боль- 
ше прежняго,  слЪд.  по  окончанТп  другой 
игры  суммы  йхЪі)  4*  2ді  П)^лШ4«| 
вЬ  третью  игру  третей  ,  которой  нмЬ- 
сгнЪ  4г)  проигрывдетЪ  сбоимЪ  доугимЪ » 
столько  ,  сколько  они  имЪютЪ  ,  тО 
есть  І-—42  ,  слІЬд,  у  гпретьяго  осшанст* 
ся  8я-/,протчіс  же  два  ПолучатЪ  теперь 
вЪ  дкос  больше, нежели  они  имЬли,  слШі 
по  еконіініи  третей  йг-рм  суммы  іш* 
будутЬ  I)  Ъх-4*  І  II)  Ь~Ь*  І  Ш)8*-* 
Поелику  теперь  каждой  изЪ  ні&Ъ  ЫБ- 
егаЪ  =4  флорена,  то  будутЪ  у  насЪтри 
уравненія  такого  еоетоянія  ,  что  мзЪ 
перваго  ійотчасЬ  найти  можно  х  ,  і'ъЬ 
другаго  у,  я  изЬ  третьего  %  ,  особливо 
когда  і  также  тм'Ь  известно  ,  Ибо  при 
концѢ  игры  ьсБ  вмЬсігФ  имБютЬ  7 2 
флорена  ,  что  само  по  себВ  найдется  , 
а  выкладка  будешЪ  следующая; 

I)  А*— 4-і^=в 4, или  5д=гі4Ч-4^  й«№г5-+^г 

И)  ^-алі:а+,али   8^24Ч-2.г  и  _^з-К*' 

Шівг-гггі^іиий  8д— 24-Н-^  и  2=;4^ 

Том:  ІІ»  Г  сленя 
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сложи  веб  сіи  величины  вмЁсгоВ  ,  то  по- 
лучится дг-Н(-Н*=9-г-*і'  , 

и  понеже  х-+зЧ-*=г  >  то  будетЪ  Я 
-Ьі-г,  вычти  Іг,  останется  ;г^р  и  .г— 7& 
ОщвВщЪ.  СЪ  начала  игры  первой  имВліі 
39  флор,  второй  2і  флор,  шоетей  іа 
флор. 

ИаЪ  сего  рѢшенІя  шдно ,  что  помо- 
щію  суммы  шрехЬ  неиэвБстныхЬ  чиселЪ, 
всБ  выше  упомянутыя  трудности  изЪ 
выкладки  вышли. 

'біТ. 

Сколь  ни  гпрудснЪ  гей  вопросЪ  быпі* 
кажется  ,     однакоігЪ     ио<«о      его     рЪ- 

шяшь  „  еяъ  алге6рь|.  Начни  толи.о  сг0 

СЬ  конца,  ибо  когда  три  игрока  по  окон- 
чи™ третей  игры  равное  число  денсгЪ 
ичогапЪ  ,  то  есть  2+  флорена  кажлой  , 
пршіюмЬ  вЪ  третью  игру  первой  „  вто- 
рой де„ги  свои  удвоил„  >  гао  прсдЪ 
тьею  игрою  и.чЪли  они  суммы  слбдую- 
"»ІС  О   «2  і  II]   12  ;  III;  +8. 


Во 
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Во  вторую  игру  первой  и  третей  сум- 
мы свои  удвоили  ,     следовательно  предЪ 
второю  игрою  имБли  они. 
I)  е>  .  II;  +*  ,  111)24- 
ВЪ     первую    игру    удвоили    свои    деньги 
второй  и   третей  ,    слѢд.  предЪ  первою 
игрою  нчБли  они 
I)    39   ;   П)   21    ;  III)    12, 
столько  же  какЪ  и  прежде  мы  нашли. 

6і8. 
ВопросЬ.  Два  человека  должны  2$ 
оилеровЪ  ,  у  каждаго  изЪ  нихЪ  еешь  ж- 
нги  ,  однако  не  столько  ,  чтобЪ  одинЪ 
которой  нибудь  иогЪ  заплатить  сей 
долгЬ  ,  чего  ради  первой  другому  гово- 
рить ,  естли  ты  мнЬ  дашь  і  швоихЪ 
денегЪ  ,  то  я  вЪ  сосшояніи  буду  Запла- 
тишь одинЪ  весь  долгЪ.  Другой  ему  го- 
ворить ,  сжели  ты  мнБ  дашь  ;  швоихЬ 
денегЪ ,  то  я  заплачу  одинЪ  весь  долго, 
спрашивается  сколько  у  каждаго  иіЬ  нихЬ 
было  денегЪ  ? 
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Положи  что  первой  имЬлЬ  д-  талер. 
другой  у 
то    вопервыхЪ  будетЪ  лЧ-1?~29 

и  вовпюрыхЪ  — /Н-*Т~а9» 

взіЬ  перваго    найдется    Х—2$— \У  і   а  изо 
вшораго  х^.Щ^- 

ИэЪ  обоихЬ  епхЬ  изобрлжеыій  #,  вы- 
ходвтЪ  ^равненіе  лф-ф=2~2 

откѵду  ^=гі4І  и  я=і!» 

ОтгіБтЪ.  Первой  имВлЪ  іо},  Д^гой  14'* 

талер. 

бір. 

ВопрОсЪ.   Трое  купичм   домЪ   за  *0Й 

талеровЪ  ,  первой  проснтЪ  у  другаго  ■ 
его  денегЪ ,  и  тогда  бы  онЪ  моѵЬ  одинЬ 
заплатить  йа  весь  долгЪ  ;  другой  про- 
ситЪ  у  піретьяго  ^  его  денегЪ  ,  тобЫ 
ему  одному  Можно  было  заплатить  за 
весь  дочЪ  і  третей  проситЪ  ѵ  первзго 
\  его  демегЪ»  и  тогда  онЬ  гзЪ  состояиій 
будетЪ  заплатить  із  весь  домЪ  ,  спраши- 
вается сколько  дснегЬ  ^г  каждаго  изЪ 
нпхЪ  Оыли  ?  Положи 
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положи  что  первой  имВлЪ  X  ,  другой)', 
а  третей  я:  ,  то  получатся  слЪдующія 
уравненіи: 

ЦГ-ЬІК=Ю0;  И]Г+;2=Ю0;   іП)*-Це;іОО 

и  ветчина  л-  найдется  I)  х—іоо-іу  і  Ш 

А"4со-4~> 

изЪ  втораго  уравнения  л'  определить  не 
лгая  ,  двЪ  же  найденныя  его  величины 
даюшЪ  уравнсніе 

юо-  іг  =  4°°-'1я.  "ля  4г"  І7=3°°.  которое 
соединить  надлежитЪ  со  вторымЪ  уравне- 
НГемЬ  ,  чтобы  найти  оттуда  /иг;* 
внюрос  уравнсніе  было  ^-4-4  я~юо,  изЪ 
коего  у=юа-\а,  а  изЪ  уравненія  4*-|г 
:=;оо  получится  у~ѣя-ісО  і  откуда, 
выходит*  СІС  последнее  уравненіе 
юо-|г=82-і!оо  ;  слБд.  8!а^7°0,  «ля  * 
я=7°°  и  г=8+  ;  отсюда  получится,/ 
=  юо-28-  72  ;  л.—<ч- 
ОтвЪтЪ.  Первой  имЕлЪ  6а,  видео,  дру- 
гой 72  и  третей  §4  ПіалеоЯі 

Г  і  біеѵ 
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бйо. 
Понеже  ъЬ  семЪ  примЬрВ  вЪ  каж- 
домЪ  уравнсніи  больше  двѵхЬ  неизвІкт- 
иыхЬ  чиселЪ  не  находится  ,  то  рЪшс- 
нііс  его  способнее  можешЪ  учинишься  такЬ 
Ищи  изЪ  перваго  уравнения  у— аоо 
—2х  ,  которой  чрез'Ь  л:  определится,  я 
сію  найденную  величину  поставь  во  вто- 
ромЪ  уравненіи  мікгто  у  -,  и  будетЪ  асо 
— ъх-%-\х^.юо  ,  вычти    юс   ,    останется 

ІОО-2ДН-5#— О    ,      ИЛИ     52-2Л-ІС0    {      и   2 

тСд:-^00  »  слЪд.  и  я  опред'ЬленЪ  также 
чреаЪ  х  ;  ейо  величину  поставу  вЪ  трс- 
хпьечЬ  уравнсніи  адЪсгоо  я,  и  будепіЪ  бх 
— $оо-\-1х~юо  ,  гдВ  одни  шалько  х  со- 
держатся, умножь  на  4- 
и  будетЪ  г$х—і6оо2^о  і  слЁд.  х~<>4 
у=гаоо— 128  —  7» 
Я=384~30°  —  &4- 

баг. 
равнымЬ  образомЬ    поступать    на- 
длси.ишЬ    и    вЪ   ігіВхЪ    случаяхЪ    ,    когда 
шакихЪ  уравнсніЙ  много  будспіЬ. 

ТакЬ 


и  ихъ  рЗшЕНіа  $1 

ТакЪ  воообще 
І)»-Ь==я  ,  П)*^я  ;  Ш}М-2=я;  IV) 

ж-Ь|~я  иди  изключивЪ  .дроби 
I)  аи  -\-х^.йп  ;  II  Ьх~ъ-у~ Ьп  ;  Ш^ 
.-4-г=си;  1Ѵуя4~  о  =й».  ВЬ  ссмЬ  случаЪ 
изЬ  первой  б)-дсшЪ  х~йп—ви  ,  чшо  по- 
сішвя  мЬдаіо  а:  во  впюромЪ  уравнент 
получится аЬп-вЬи-+у—Ьщ  с&л. ут^ЬпаЪп 
-\-аЪи%  сте  поставивЪ  мЬсшо  у  вЪ  треть* 
ем'Ь  уравнении  бѵдетЪ  сЬп—вЬсп-)гаЬси-\-% 
~сп,  сл*Бд.  %^сп~Ып-\-аЪсп  аЫи  ,  нако- 
нсцЪ  положив'Ь  ъЬ  четвернюмЪ  уравнение 
сію  для  %  означенную  величину  ,  прои- 
зойдешь 

еіп-ЫМ-^-аЬЫпчЪЫи-^-и-^  слВд.  будетЪ 
Фі  -Ып  -Ь-Ып  -аЬЫп=:-~<іШа-\-  «,  или 
{аЪсй-  і)и~аЪсйп-ЪШ-+-с>Ы-4п 
ц—цЪс&і—ЪсЗп+ссІп—іп 

~п{аЫй~ЪЫ-\~сй-А) 


Отсюда   найдутся    уже   прошпіе  величины 
шакЪ  і 


Г  4 
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Х=яЫ$п—  ссдп  •л-аіл-ап^я  пЬсд-аеЛ-Ъ-вА-а) 

яіхі-  і    '  йИ-і 

у^аЬс&і  -аЫп  ■+■  аЬп-  Ъс^гі  аЪсА-аЪй  л~аЪ-  Ь) 

фГжШъ-аЪспл-Ъсп—еп  —  я1 ' аЬсй-аЬс-Л-Ъс-с') 
"фсА-ѵ  аксА—\ 

у-  фЫг.^ЪЫг.-\-с'п~~(1п-п{вЪс(!^>Ы^с<1-^. 

622.. 

ВопросК  О.шнЬ  капигпанЪ  юмЪегтЪ 
3  роігы  салдапіЬ  ;  первая  состпоиіпЪ  изЬ 
(Ивейц^Т'вЬ    ,     другая    изЬ    Ц'впбовЬ,  А 

Шр^ШгЛ    ИіЬ   СлКСОНЦОвЬ     ;  сЪ   СИЧП    НДмЁ* 

рен  онЬ  осиишь  городЪ  ,  в  вЬ  нагрі- 
«ідсніе  т  «ю  оОІщаеіпЪ  \аф  дать  $>0( 
ОіалерЪ  ,  которые  онЪ  между  ими 
такЪ  раздЬ-дишь  намЬрснЬ  ; 

Каждой  сплдатЪ  изЬ  той  роты  і 
которая  оса  .у  ПдчнетЪ  .  пплучитЬ  і 
талерЬ  ,  а  остальные  деньги  раздБлиіпь 
между  протчичи  порг  вну.  Но  #>  с^'мЬ 
случаЬ  нашлось  ,  что  естъли  бы  Швсй- 
§^цц  осаду    начали,  шсбЪ  кдждов     изЬ 
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обІэихЪ  другихЪ  роігіЬ  получилЪ  \  талера. 
Когда  же  Оы  осаду  начали  Шваб  і ,  пюоЪ 
каждой  изЪ  проілчихЪ  получилЪ  \  талера; 
и  наконсцЪ  стели  бы  Саксонцью  ной 
шшурмЬ  начэли  ,  шобЬ  кзгедой  салдашЪ 
изо  протчйхЪ  днухЪ  ротЪ  іюл^чыЪ  ^ 
та  ісра  ,  спрашивается  сколько  было 
сал^атЬ  вЪ  каждой   рошІэ  ? 

Положи  что  число  ШжицаровЬ  было 
х,  ШвабовЬ  у  ,  а  СаксонцовЪ  % 
Потом'Ь  пололи  сумму  всВхЪ  х-і-у  +  ж 
сг/,  ибэ  напередЪ  видВть  можно  ,  что 
сею  суммою  выкладка  об  легчится.  Когда 
осаду  тчнутЬ  дЬлагаь  Швейцары  ,  ко- 
ихЪ  число  х  ,  то  число  обВихЪ  осталь- 
ные —  /— л*  ,  и  когда  каждой  изЪ  пер- 
иыхЪ  возмсшЬ  і  талсрЪ  ,  сіи  напротввЪ 
того  ;  талер.  ,  то  будешЬ  х  ■+•■/— Ы 
—  9°Ь  или  1А'-г-*'/"901" 

равнымЪ  оОразомЪ  ,  когда  осаду  нач- 
нутЬ    Швабы  ,     то    будетЬ  у-і-з/-?? 
=  9ог)  "ли  ІЛ-і/==9°*  *  когда  з-е  оса- 
ждать сшанупіЬ  Саксонцы  ,     то  б_удстЬ 
Г  5  *+ 


: 
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Я~)-:>%-;2  =роТ;   ИЛИІЗ-4-І/  —  501 

адЪ  аЙсЬ  трсхЪ  уравнений   каждую  букву 

х  ,  У  >  %  »  определить  можно, 

ибо  пзЪпсрваго    получится  ж  ~ :  івса  —  / 

изЪ  втораго  — ауг^  2*703  —  * 

и»Ъ  третьего $г  ^  3604  —  Л 

напиши  ихЪтеперь  другЪ  подЪдругОмЪ.сМ- 

екавЪ  напередЪ  величины  6х  ,  бу,  5 в 
ш?кЪ     6"дг  — Ю$і2  — о"* 

бя  —    Т2С?    —  2.Г 

сложи  вмБстЬ  еудепіЪ  б*  —  26129  -  і  Ч 
Иди  17*-=:аб12<>,  откуда  /=1557,  чтѳ 
покааываегоЪ  сумму  всЁхЪ  людей   вЪ    3*1) 
рошахЪ  находящихся. 
Отсюда  найдутся 

ж—  і8ог—  і^37  =  *б<) 
в^—  г703  -  і&І—чбб  и  ^=583 
5г—  3604—  І537—  асб7  ия=:<58о. 
ОшвВщЬ.  БЪ  рсііШ  ШвебуаровЬ  было  аб$ 
челе- 
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человВкЪ,  вЪ  рошВ  ШвабовЪ  58?  ,     а  вЪ 
ропіБ  СаксонцовЪ  было  689  человБкг. 


О  рВшеріи   чвсшыхЪ   квадратными 

у  раішепій, 

Квадратное  уравиеніе  называется  ,  вЪ 
воторомЪ  квадратЪ  или  вторая  степень 
неизвЬсіпнаго  количества  находится  ,  и 
сверьхЬ  того  никакое  вьшішсй  сілепсни 
нЬшЪ  ;  ибо  естьди  бы  вЪ  томЪ  же  ура- 
внении находилась  в  третья  степень  не- 
изаЬстндт  числа  ,  вю  бы  оно  уже  над- 
лежало кЬ  кубичному  уравнению  ,  кои  о- 
раго  рЪщеніе,  особливыхЪ  праЕилЪ  тре- 
бусіпЬ,  | 

бзр. 
#Ь  ккадрдтномЬ  уравненія  три 
вещи  примТзчать  надлсжитЪ  :  вопервы>:Ь 
такіе  члены,  вЪ  которыхЪ  неизв*Встшю 
числа  нЬтЪ  ,  или  которые  иіЬ  извЪсго- 
ныхЪ  только  количестве  состояшг. 

Во 
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Бо  вшорыхЬ  птЬ  члены  ,  вЪ  копіорыхЬ 
меизвЁсшное  число  первой  степени  нахо- 
дится, 

и  вЪ  третшхЪ  ігВ  члены  ,  вЬ  ко- 
торыхЪ  содержится  квадрашЪ  нешізікт- 
наго  количества. 

ТакЪ  когда  д*  оэчачаегпЪ  неизвест- 
ное число,  а  буквы  а,Ь.і\4  прсдсіплвля- 
ипіЬ  извЬсіпныя  ,  то  члены  первого  ро* 
ді  им&юпіЪ  форму  а  у  вгоораги  рода  Ьх, 
и  третьяго  рода  члены  имЬютЪ  форму- 
лу XX. 

Выше  сего  показ  шо  было ,  что  два 
или  больше  члена  одного  роду  моіутЪ 
соединены  быть  вЪ  суин'Ь ,  или  почесть- 
ся за  одинЪ  членЪ  ;  шакЬ  форму  іа  а  х  X 
"-  Ьхх-\-схх  можетЪ  почтена  быть  эа 
одинЪ  членЪ  ,  и  представляется  (а-Ьл-с) 
XX,  потому  что  а~Ь-і-е  вЪслмомЪ  /Ь- 
лЬ  извЬсшное  число  означаепіЪ. 

Ко^да  шакіс  чіены  находиться  бу» 
дутЪ  по  ойЬиѵіЬ  сторонамЪ  знака  ^» 
шо  видёли  мы  какЪ  они  на  одну  сторо- 
ну 


" 
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\    щ  переносятся     и    вЪ  одвнЪ  членЪ  со- 
единяются. 

ТакЪ  когда  случится  уравненіе  іхх 
—  зд,-г-4г=«;л*л:-~8дг*+"11  ■ 

то  вычти  сперва  2хх7  и  получится  —  ^х 
Ч-4-—  вХЯ-вх-г-". 
придай8л',  и  будетЪ  ѴТ~+*4  ™  3  *■**+-'*» 
вычти   іі    останется  ЗА"  л?   ^  5Л'~~"7 

б2б. 
Можно  также  всЁ  члены  перенесть 
на  одну  сторону  знака  ^г,  такЪ  что  на 
другой  сторонЪ  останется  о  ;  при  чехЬ 
примЬчать  надлежать  ,  что  когда  члены 
сЪ  одной  стороны  знака  ~,  на  другую 
переносятся  ,  то  знаки  ихЬ  переменять 
надлежит!). 

ТакЪ  прежнее  уравненіе  получитЪ 
такой  видЪ  $хх  —  5*4-7  — 0  і  вообще 
каждое  квадратное  уравненіе  вЪсеЙ  фор- 
муле апк  чочаться  бѵдетЬ  какЪ:  вххА^Ъх 
-І-с— о  ,  гдЬ  эткЪ  +  плюсЪ  в  чпнусЬ 
изЪявляюгася  ,    дабы  чреІЪ  то  показать, 


чшо 


I 
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что  сіи  члены  могутЪ   быть  иногда   по- 
ложительные ,  а  иногда  отрицательные. 

627- 

Какой  бы  видЪ  сЬ  начала  нв  имѣло 
Квадратное  уравнсніе,  то  всегда  можно  его 
припесть  вЪ  формѵлу  ,  которая  имсеіш 
только  ;  члена  ^  такЪ  когда  бы  кто  сЬ 
начала  дошелЪ    до  сего  уравненія  ,   какЬ 

**Н~Р;  —  —-7,  то    прежде  всего    надле- 
іх-*-4      ^л-і-й  г 

житЪ  иэЪ  него  изключить  дробь,  и  для  то- 
го  ѵмноліь  наедг  *+^  и  получится  ах  ■+■& 

ссхх-^сСх  -*-ейх-*-//1  .. 

■■  -     ■■  ■■■ г- —  ,  по  сему  ^ножь  еще 

на  ^х-\-Ь  и  будетЪ 
а$хх  \-Ъ%х-^-аѵх -+- ЬЬ^ссхх- \  ф-\-е#хА-№ 
Сіге  есть  квадратное  уравнение  и  можетЬ 
быть  приведено  вЪ  сліідуіощііе  три  член*» 
ежели  они  всЪ  перенесутся  на  одну  сто* 
рону  и  напишутся  другЪ  подЪ  другомЬ 
гяакЪ  :  о  гг  а&хх  Ч-  Ъ&х  -Л-  ъЪ 
^еехх  +-  аЪх  —  §й 

-еіх 
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или  чтобы  сіцс  ясняс  представить,  то 
напиши  о-  {а&-се)хх-\-{Ъ&-*~аЪ-с/ 
—сй)х-^~ЬЪ-§й. 

629 

Такое  квадратное  урівнсній  ,  вЪ 
которомЪ  всЬхЪ  трехЪ  родовЪ  члены 
находятся  »  называется  полное  квадрат- 
ное уравнение  »  и  р"Бшеніе  его  больтичЬ 
трудностям!)  гюдрхржено;  для  сей  прит- 
мины  станйчЪ  мы  сперва  раасмдтривать 
такія  уравненія  ,  вЪ  коихЪ  одного  изЬ 
сахЪ  трехЬ  члсновЪ  не  достаетЪ.  Правда 
ежели  вЬ  уравненіи  не  будет'Ъ  члена  хх, 
то  его  не  можно  причесть  кЪ  квадрат- 
ному уравн^нію  ,  но  кЪ  уравненГяѵЪ 
перваго  рода  ,  или  ежели  бы  не  было  вЪ 
нсмЪ  члена  иэЬ  извБстныхЪ  количествЪ 
еостоящзго  ,  то  оно  было  бы  ахх-\~Ьх 
п;  о  ,  которое  раздБливЬ  на  х  выдетЬ  ах 
-4-/>~о,  которое  опять  принадлежииіЬ 
кЬ  роду  простыхЪ  уравненІЙ. 

Но  когда  вЬ  уравненіи  не  достаетЪ 
ередняго    члена    ,     содержащаго    первую 
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степень  х  ,  то  оно  имТетЬ  видЪ  ахх-^і 
—  о  или  ахх  —  с  ,  какей  бы  внакЪ  при  с 
ни  былЪ  -}-  или  —  ,  накос  уравненіе  на- 
зывается чистое  квадратное  уравненіе  , 
для  ігого  что  [Фшсніс  его  никакой  труд- 
ности, не  имЬетЪ  [  мбо  раз^Ѣли  его 
только  на  д,  то  получится  ХХ  —  ^,  я 
ввявЪ  сЪ  обЪихЪ  спторонЪ  квадратные 
корни  будепіЪ  л:  — Ѵ^  ,  чоезЬ  чшо  у$>г- 
шеніе  раэріэшшіся. 

630. 
ЗдЬсь  надлежитЪ    разсмотрЪть  три 
случая: 

I»  Когда  -  будстЪ  квадратное  число  , 
коего  корень  дБйсшвителі.но  изЪявить 
можно  ,  и  величина  д:  определится 
тогда  раціональнымЪ  числомЪ  ,  кхкес 
бы  оно  но  было,  цІБлое  или  ломаНсЛ. 
ТакЪ  изЪ  ^'равненія  а:  л: —144  полу- 
чится х  =  і&,   л  шЪ  хх=:&  будегаЬ 


I 
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й.  Ежели  -  будетЪ  не  квадратное  число 
то  тогда  довольствоваться  должно 
кореннымЪ  эакономЪ  V. 

ТакЪ  когда  ггжгзіа,  то  будетЪ  дг:Уіа, 
коего  величину  можно  определить  при- 
ближенУемЪ  ,  какЬ  ухе  выше  сего  по- 
казано было. 

3  Ежели  будетЪ  отрицательное  число, 
то  величина  х  йудетЪ  совсФмЪ  невоз- 
можная или  мнимая  ,  п  показываетЪ, 
что  вопросЪ,  приведшей  насЪ  кЪ  сему 
уравнению,  самЪ  по  ссбЪ  не  возмоаенЪ, 

6Ѵ. 
Прежде  нежели  мы  даліэе  пойдемЪ 
надлежитЪ  примЪтить  ,  что  какЪ  скоро 
изЪ  какого  ниОудь  числа  квадратной  ко- 
рень извіекать  должно  будетЪ,  то  всегда 
имЪетЪ  оной  двоякое  знамснованге  ,  то 
есть,  какЬ  положительное,  такЬ  и  отрица- 
тельное, какЪ  уже  прежде  упомянуто  бьіло. 
ТсЛЬ    II.  А  ТакЪ 
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ТакЪ  ежели  дойдетЬ  до  уравненія  хя 
~49  >  гао  величина  х  ОудетЪ  не  толь- 
ко Ц-7  .  но  также  и  —  7  і  и  МЯ  того 
оная  всегда  означается  д— Ч-  7  »  откр- 
^а  явсткуетЪ  ,  что  всЬ  сіп  вопроЫ 
мчБююЪ  двоякое  рБтснІс  (  но  во  мне* 
гихЪ  случаяхЪ  ,  гдБ  напр.  спрашивается 
о  нТжоемЪ  числБ  людей  ,  оптрицател*- 
ш  величина  мѢсша  уже  не  имЁетЬ. 

632. 

равнычЪ  образомЬ  и  вЪ  прежнем? 
СлучаЪ  ,  гдЬ  только  не  досішсіпЬ  од- 
нихЬ  иэвВстныхЬ  чиселЪ  ,  какЪ  ахх^-Ъх» 
X  всегда  двоякое  илЙзетЪ  знаменован'^  , 
не  смотря  на  то  что  одно  только  оС' 
тастся,  ежели  уравнсніе  на  л:  разд&лиія* 
ся.  Ибо  ежели  будстЬ  уравненіе  хх- 1*> 
ГдЁ  такое  л:  сыскать  надлежит!)  *  чтобЬ 
XX  равенЪ  былЪ  з^;  гао  учинится  сіе  по- 
ложивЪ  х=3  э  копюр**  величина  кыхо- 
дигаЪ  ежели  данное  уравненіе  рйдВ- 
лится  на  х.  Но  сверьхЬ  сего  вопросЬ 
рБшшоса  также  ,  когда  положишь  д-го  , 
ибо  тогда  будетЪ  х*=о  и  з*— °*  Вооб- 
41е 
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щс  при  есЪхЪ  квадратныхЪ  уравненіяхЬ 
примЪчпть  надлеа;и;пЪ  ,  что  они  всегда 
«моютЪ  два  рВшенія  ,  напроішвЪ  то- 
го простыя  нр  Польше  одного. 

ШЪяенпмЪ  теперь  сіи  чистыя  квад- 
ратный уравнении  несколькими  примерами. 

бзз- 

ВопросЪ.  Сыскать  такое  число  , 
котораго  половина  умноженная  на  ,  его 
самаі  о,  вЪ  произведение  дасиіЬ  24  ? 

ГТѵсть  будетЪ  сіе  число  —  л: .  то 
произведена  \х  на  ,ж  должно  дать  24  « 
следовательно  будетЪ  \хх  =24. 

умножь  на  6  выдеігіЬ  лл=:х44ч  и 
извлекши  квадратной  корень  получится 
д-ггг-Ь  і2  ;  ибо  ежели  *  ш-І-іг  .  то  а* 
—б"  и  5*'—  4  >  коихЬ  произведение  ^=84- 
рдвнымЪ  образомЬ  когда  ж=г— іг  ,  то 
Іх=-~ б  и  }*  =—4  у  си*Ъ  чиселЪ  произ- 
ведсніе  будетЪ  также  -і-  »4> 


Да  б3* 
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БопросЪ.  Ищется  число  ,  кЪ  ко- 
торому есгпьли  приложится  ^  и  то  ял 
число  изЪ  него  вычтется,  то  сумма  пер* 
юя  умноженная  на  сію  разность  проиЗ- 
ведетЪ  об. 

Пусть  будсігіЪ  оное  число— я,  то 
X -+-  5  умноженное  на  я— ^  вЪ  произве- 
денш  должно  дать  об ,  по  чему  _ураізне- 
ніе  будепіЪ  я*— 2  5  — у.6*. 
Придай  2»$,  то-  будетЪ  *'— ігі, 
извлеки  квадратн.  корень,  выдетЪ  х~і  і, 
нво.ѵ  +  5  =-6,  ИД'-Ц  =Гб  и  6.  іб  —  дб< 
635- 

ВопросЪ.  Сыскать  число  ,  которое 
когда  придается  кЪ  ю,  и  поііюмЪ  взЬ 
Ю  вычтется  ,  сумма  бы  умноженная  на 
разность  произвела  число  *•  ? 

Искомое  число  пололи  —  х,    то  і° 
•%-х    на  ю  -х    умноженное    должно  вЬ 
прпизведгніи  дать  я;   почему  ѵравнснВ 
вудетЪ  іоо-дд-51,  придай  хх  и  вы- 
чти 
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чти  ;і  ,  то  выдетЪ  дг.г— 49  ,   и  извлек- 
ши квадратной  корень  найдется  х  —  у» 

ВопросЪ.  Трое  имѣготгіЬ  ^у  себя 
деньги  ,  сколько  разЪ  первой  имБегаЪ  7 
талеров!) }  столько  рлзЪ  имІіетЬ  другой 
3  талера  ,  и  сколько  разЪ  другой  имЬетаЪ 
17  талеровЬ  ,  столько  рлзЬ  третей  5 
талеровЬ  ;  а  когда  я  сумму  денсгЪ  пер- 
ваго  ,  на  сумму  втораго,  сумму  денегЬ 
втораго  на  сумму  п^етьяго,  и  наконсцЪ 
сумму  денегЬ  и  третсяго  на  сѵмму  пер- 
вого помножу  7  и  потомЪ  всЪ  сіи  три 
пр(  щведенія  сложу  вЪ  одну  сумму  .  «Ъ 
сѵммб  выдетЪ  3830І  •  спрашивается 
сколько^  каждаго  иэЬнихЬ  денегЬ  было? 

Положи,  что  у  перваго  было  лг  іга- 
леровЪ  ,  и  когда  сказано  ,  что  сколько 
рдзЬ  первой  имЬетЪ  7  талеровЬ,  столько 
разЪ  другой  з  талера  ,  іпо  сіе  юичипіЪ 
тоже  .  что  деньги  первдго  кЪ  денгг.імЪ 
Ешораго  содержатся  какЬ  7:  ?  »  м  піакЬ 
положи  7:3  — *  кЬ  деньгамЬ  другаго  Щ  •, 
Д  2  кошомЪ 
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іюпюмЬ  деньги  еторагр  «Ь  деньгамЪ 
горетьяго  какЪ  іу:%  ,  цю  будешЪ  і^-$ 
5 *■?  кЪ  деньгамЪ  трепзьяго  ~у*-. 

Теперь  умножь  деньги  первагр,  л: ,  к) 
сумму  денсгЪ  вшорагс  ^  ,  вЪ  произведе- 
на» будетЪ  -5~.    ПотсімЬ   дены  и   вшораіѵ 
"  умножь    на  деньги    третьего  -^-     вЬ 
произведения  і*^?,  наконецЪ  деньги  треть* 
яго  п|*  умножь  на  децыи  перваго  д-  вы- 
детЪ  д^х*.     Сш    три    произведенія    |лл 
Ч-«*іЛ'ЛЧ-іѴ>*    приведенные     кЪ    одном)! 
Знаменателю,  дпдутЪ  Щххж  цщ0   должи^ 
быть  равно  чису  д-Взо|. 
Чего  ради  положішЪ  ^п*-*  — з?зо? 
умножь  щ  ^  ч  ьыдсшЪ  ^жх=.цм9г 
умножь  еще    на  833    ^гіад-р^Дл 
раэдБли  на  і^гі.выдспіЪ  ум--^»-д 
цзвдеки  квадратной  корень  и  вудиіь  ,-  |Й 
гд-В  раздЪливЪ  числителя  и  знаменатеі* 
на  ,3,  оыдетЪ  *=г^  и*,;^,.^ 

**=34)  аД^дг— ю. 

ОтвБпЗ?: 
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Отв*ЬтЪ  первой  имЁетЪ  7°^  шал^^л  » 
вторе      54і  третей    Ю  талсровЪ. 

ПримЬчаніе.  Сію  выкладку  можно  здВ- 
лдть  еще  легче ,  раарЬшивЪ  находящіяся 
вЪ  оной  числа  на  ихЪ  множителей  ,  и 
ЗімБтивЪ  особенно  ихЪ  квадраты.  ТакЪ 
<[07гц.іб93  гдВ  іб$  есть  квддратЪ  1 3 } 
потомЬ  &33— 7  іі9,  ацо,  —  7-і7  слЪд. 
833—49-  П.  Но  найдено  ^Ц-  я-ж=3830?, 
то  умножь  на  3  иаьцетЪ  ~^л'Хі:іі4-92; 
сН  число  разрЬши  на  множителей  ,  изЬ 
коихЪ  первой  4-  тотчасЬ  найдется,  такЪ 
что  11492  —  4-2%Т$і  число  2873  можно 
разделить  еще  на  17  и  будетЪ  а873 
=  17-  ІсТ9і  «о  чему  уравнение  наше  полу- 
чвтЪ  вйдЪ  *^-х*=4-,7- Іб9»  которое 
раздВлввЪ  на  169  выдетЪ  —^хх—^.  і7  ,  в 
пстомЪ  умноживЪ  на  17-49  и  разд'Ь.швЪ 
на  9  выдетЪ  хх~—  "^4*-,  гдВ  всБ  мно- 
жители суть  квадратныя  числа,  и  корень 
вхЬ  вудешЪ  д::=-^'-  — ^,  шо  же  чшо  га 
прежде. 

Л  4  *37- 
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6з7. 

ВопросЬ.  Несколько  купцовЪ  вічВсшБ 
наняли  фактора  и  послали  его  вЪ  Ан- 
дорфЪ  торговать,  кЪчсму  каждой  поло- 
жилЪ  вЬ  ю  разЪ  больше  талеровЪ  ,  не- 
жели сколько  ихЪ  вЪ  компаніи  было ;  ша- 
КвмЪ  образомЪ  отправленной  факгаорЬ 
полѵчилЪ  барыша  на  юо  шалсровЬ  вЬ 
двое  больше  числа  людей  компанію  со- 
сяідвляіощихЪ  ;  ежели  же  гёа  всего  выи- 
грыша, умножишь  на  г;,  та  вЪ  прот* 
веденів  вьисггіЬ  число  купцовЪ ,  спрашю» 
вается  сколько  ихЪ  всёхЪ  еыло  ? 

Положи  число  куіщовЪ  было  —.г  в 
когда,  каждой  поло;килЪ  вЪкомпанію  ЮЖі 
ню  весь  капишалЪ  былЪ  хохх  пилероііЬ. 
факторЬ  вывгрываеоіЬ  на  юо  талерой 
а  л-  талера  ,  слБдсвательно  на  весь  ка- 
питалЪ  южх  выигралЪ  онЪ  ^х',  и  согоа* 
часть  сего  выигрыша,  то  есть  ^і4  ум- 
ноженная на  2| ,  то  есть  на  &  вЪпро- 
ааведеніи  дастЪ  ^х'  или  В',Ѵ  число 
равное  числу  купцов!  X, 
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И  такЬ  уравкенГе  будетЪ  &Х*  ~* 
или  х*г^Лл$х,  что  кажстся  быть  кубич- 
ное уравнение  ;  но  поелику  его  разде- 
лить можно  над',  т°  выдеоіЪ  изЪ  него 
сіе  квадратное  хх~  225  и  а-с^і5- 

ОтвЬтЪ.  Число  всВхЪ  купцонЬ  было 
г%  и  каждой  гЮложилЪ  150  талсров'Ь. 

Г^-^В^     VI. 

О  рошеніи  см'ВшенныхЪ  квадрат- 
ны хЪ  уравнешй. 

бз8. 
Смешенное  квадратное  уравнсніе  назы- 
вается ,  вЪ  кошоромЬ  находятся  члены 
трсхЪ  родовЪ  :  первое  пнкіе  ,  которые 
содержать  вЪ  ссбЪ  квадратЪ  неизвйт- 
иаго  количества  ,  какЪ  ахх :  второе  , 
такіе  вЪ  которыхЪ  неизвВстное  первой 
степени  находится  ,  как'Ъ  Ьх:  игапослВ- 
докЪ  такіе  ,  кои  составлены  изЪ  іетВст- 
иыхЬ  чиселЪ.  Е.кели  два  или  больше  чле- 
на, одного  ооду  соединятся  вЪ  одинЪ  , 
*  АЧ  и 
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п  перенесутся  на  одну  сторону  знака  =, 
піо  форма  такого  уравненія  ОудегаЪ  ахх 

КакимЪ  образомЪ  юзЪ  пмкихЪ  уравне- 
на величина  х  находится  ,  вЪ  сей  глав! 
изЬяснено  еып*  долмю ,  и  кЬчецу  ™Ш 
смЬ  мы  два  способа. 

Такое  уравненіс  помощію  дЁленН 
Полно  разяорядшпь  шакЪ,  что  перво* 
его  членЪ  состоять  будетЪ  только  юй 
квадрата  нсизвЬсшнаго  количества  », 
второй  ч,енЪ  оставь  на  той  «  сторо- 
«В,  гдБ  в  хх,  ав,вЪстное  число  перене- 
си на  другую  сторону  ,  отчего  фор- 
Чула  наша  „сравнится  вЪ  ейо  «+*І 
_  +  ?1гдБ  р  и  4  означаю,,*  известны» 
какЬ  положвгоельныя  ,  такЪ  и  отпина- 
пкмьны»  числа.  Теиспь  ,*1  птР"Уа 
Л,  1.  «сіісрь    додо     СОСПШИШЪ 

вЪ  пюмЬ  ,    чтоеЪ  сыскать  Бсл™„у    х  . 
^-  пр-Де  всего  пр„**,ашь  ІмдлсиА 

іХоа^         ~  **  +^6»лЪ    точной 
«ЧР«пЪ  ,   те  „  (ЪакНк  вы  не  «„Ъло 

Ш 
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ни  малой  трудности,  ибо  тогдасЪ  ничего 
больше  не  требовалось ,  какЪ  только  сЪ 
оС'ВихЪ  снюронЪ  взять  квадратные  корни. 

Но  видно  что  хх-і-рх  не  точной 
квадратЬ  ;  ибо  прежде  сего  видБ.-ц  мы  , 
что  ежели  корень  состоитЪ  изЪ  двухЬ 
члсновЪ  ,  какЪ  х-г-п  ,  гао  квадратЬ  его 
бѵдетЪ  имБть  з  части,  то  есть  свсрьхЪ 
квадратовЪ  каждой  части  еще  двойнре 
произведете  обФихЪ  частей  ,  такЪ  что 
квадратЬ  изЪ  л"-і-о  будетЪ  л*А'*+-2я.ѵ-+-«Я( 
когда  яіс  мы  на  одной  сторонЪ  имТЗсмЪ 
хх~\-рх ,  то  XX  почесться  можспіЬ  какЬ 
рвадратЪ  первой  части  корня,  арх  двой- 
ное произведете  первой  части  х  на  вто- 
рую ."слЬдов.  другая  часть  должна  быть 
\р ,  какЪ  и  вЪ  самочЪ  дЬлЬ  квадратЬ  изЪ 
х-і-ір  находится  хх-}-рх-і~1]?. 

6±1. 

Поелику  хХ-\-$Х-\-Ц?  есть  дЁйсігти- 

тельной  квадрдтЪ  ,  коего  корень  х-Ъ-'ф , 

рю  вЪ  нашсмЪ  уравненіч  лж-г-р^?  при- 

бавймЬ 
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бавимЪ  мы  только  сЪ  обѢйхЪ  сторонЪ 
1$>  і  в  получится  хх-±-рх-^\рр^:.]рр^, 
гдВ  на  одной  стороне  сшошшЬ  дѢйстви- 
тельной  квадратЪ  ,  а  на  другой  только 
взпЪстныя  числа  :  и  шакЪ  ежели  мы  сЪ 
об'&ихЪ  сшоронЪ  воамемЪ  квадратные  кор- 
ни ,  то  получится  х-\-Ір—Ѵ{ф''+  у),  вы- 
чі  пи  теперь  $,  и  будетЪл— — Ір+Ѵ( 1[р-{-$\ 
л  поелику  каждой  квадратной  корень  мо- 
жетЪ  быть  какЬ  положительной  ,  тдісЬ 
и  отрицательной  ,  того  ради  для  х  най- 
дутся д«о  величины  содержащіяся  вЬ  фор* 

642. 

ЕЬ  сей  формулБ  содержится  прави- 
ло ,  по  которому  всБ  квадратныя  ѵрд- 
вненш  решатся  ,  И  что  6„  не  всегд» 
нужно  было  повторять  принес  дЪигтв.е, 
пга  довольно  одно  только  содержи*  <*й 
формулы  имЁть  вЪ  памяти,  а  третей» 
«о*но  рзапорадп»  такЪ  ,  что  нУ  одной 
его  сторон*  находиться  будегаЬ  тол№о 
**  ,  кго  Иди  прежнее  уравненй:  будетЪ 


и  ихь  рѣиіЕнт.  ъ 

имЬть  такой  видЪ  хх^=-рх~\-д  ,  иэЪ  ко- 
его величина   х  означится  такЪ  х~—\р 

бьъ 
Отсюда    выводится    общее  правило 
Для  раэрВшенІя  уравненія  хх^.-рх-\-%. 

А  имянно ,  здВсь  видно  что  не  изве- 
стное число  х  равно  будетЬ  половинВ 
числа  ,  которымЬ  х  помножено  на  дру- 
гой сторонЬ  и  сверьуЪ  того  еще  -+-  или 
—  квадратной  корень  изЪ  квадрата  числа 
теперь  сбЪявленнаго,  и  изЪ  простого  чи- 
сла третей  член'Ь  уравненія  составляю- 
щего. 

ТакЪ  когдабЪ  случилось  уравненіе  хх 
=б,г-Ь7  гаобЬ  было  л— ^  ]-_  У(9Н-7) 
гг  3  4;  4  »  сл&д.  обВ  величины  х  будутЬ 
І)л=7  і  П)лг— -і. 

А  когда  уравненГе  бѵдетЪ  лглг— юлг— 
9.  пго  л-— 5  +  У{ъ%— 9)—%  + 4  »  и  два 
Знаменованы  х  суть  х~$  и  х~і. 

6+4 
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в44- 


КЪ  лучшему  уразуміэнію  сего 
вила  можно  различать  слЪлуюшДе  случай: 
1)  когда  р  будеіцЪ  четное  число  II)  ко- 
гда р  не  четное  !  111)  когда  р  логііанна! 
число, 

Пусгоь  ОудстЬ  I)  р  четное  число  , 
и  уравнение:  такое  хх—ірх~і-ц  ,  то  бу- 
детЪ  #  — р-+;  Ѵ*Срр4-?)*  И)  ежели р  не  чай- 
ное число  и  уравнеміс  такое  лглхгрд;-}-?* 
«кгкуда  х^-р-^У^рр -*-<{)  и  кегда  -\$ 
-4~5=г^±У  ,  и  изЪ  знаменателя  4  мож" 
ио  извлечь  корень  квадратной  ,  то  бу- 
детЪ  : 

ХІ-і*4  .  Ув>р-*"Ч)  — -  р±УГррч-«д) 

Ежели  же  Ш)  р  будстЪ  дробь  ,  то 
рЁтеніе  учинится  такЪ  :  пусть  будепіЬ 
квадратнее  уравнений*.*— &с-+-г,  ѵщлхх 
— Т~*~Ь  "^5  по  °ЗЪявленному  правилу  * 
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и  знаменатель  квадратное  число  )  то  х 

б+б. 

Другой  путь,  косгорой  насЪ  ведейіЪ 
|  АЪ  сему  же  рѣшенТю,  состоитЪ  вЪ  томЪ, 
что  бы  такое  смБшенное  квадратной 
^уравнгніе  какЪ  хх~рх+д  .  преобпэзить 
вЪ  лругое  чистое  ;  что  здВлается  гвсдя 
вЪ  выкладку  мВсто  неи^вЬстнаго  чисм 
х  дрѵгое  у  ,  пѵакЪ  чтоеЬ  х^у~\г[р  ; 
ибо  когда  найдешь  у  +  то  взЬ  него  по- 
лучится и  величина  аг. 

ТакЬ  сакли  уЦ~\р  поставишь  «іБсто 
а:  ,  то  вудетЪ  хх~П '+рУ-Ъ-\рр  п  Р* 
~РУ-Ырр    и  по  сему    уравненте    будетЪ 

Ж  -^рУ-^-^р^ОУ+іРР^Чі  вычти  ЗДЕСЬ  СІіСрВ» 
р',  и  ѲудетЬду-г-ІЭД»  —  '/>/>  +  ?,  вычти  еще 
грр ,  останется  уу~\рр-\-ц  »  и  сіе  есть 
чистое  уравнение  ,  откуда  у^{'$$Л-ЦУ 

Но    понеже    х~у-)-1р  »   то    х~Ф 

4:Ѵ(Ірр-і-ч)і  что   уже   в  прежде  найдено 

было.    Й  тдкЬ   злѢсь   воЛбе   ничего  не 

остается 
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остается  ,  какЪ  только  сіе  правило  изЬ- 
яснить  примЪрами. 

6+7. 
ВопросЪ.  Нлйти  два  числа ,  пзЬ  ко* 
ихЪ    одно    другое    превышаешь    6  гаью  « | 
произведение  же  вхЪ  равно  оі   ? 

Пусть  будетЪ  меншес  число  х  ,  ПЮ 
большее 

дг-^-б  ,  и  произведение  ихЪ  хж-і-бжг:^] 
вычти  6ху  и  выдетЪ  лглг— -бдг-ь-оі, 
и  ао  правилу  показанному  л~— з-4-Ѵ 
(р-4-рі)=г— З^;  Ю;Слѣд.л?=і7,илид;=-іЗ- 
ОтвЪтЪ.  Сей  вопросЪ  иічЬетЬ  два  р'Вше- 
нія  ,  по  первому  находится  меншее  чи- 
сло х=7  »  а  большее  #-г-б— і*.  П» 
впторому  меншее  число  ж— —13  а  боль- 
шее х-і-б^—  7- 

64$. 
ВвпросЪ.  Найти  число,  иЭЪ  квадра- 
та коего  ежели  вычту  0)  ошіатокЪ  пФиЬ 
же  бы  превышалЪ  юо,  чЪмЪ  искомое  чи- 
сло не  достаетЪ  до  га  ? 

Искомое 
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Искомое  число  пусть  будСтЪ  X  ,  то 
хх— 9  прекышаешЪ  іоо  числомЪ  хх  —  юд, 
и  искомое  число  до  23  не  достаетЪ  чи- 
слом Ь  л^-х  у  откуда  происхо^ишЪ  ура- 
ёненіе  хх- 109  — 23  — х 

придай  юо  ,  будетЪ  Мг- ЛЧ-  іЗ»  ,  и 
по  правилу  данному  я  =  —  з+^СЧ-'За) 
——  а^-Ѵ^^;  — ;+  Т    С^Д*    А  — II    или 

ОтвВтЪ.  Ежели  требуется  отбЪтЪ 
положительной  ,  то  искомое  число  —  і  г , 
коего  квадратЪ  уменьшенной  д  тыо  даетЬ 
иг  ,  что  превышаетЪ  юо  12  тью  , 
я  найденное  число  1 1  столько  же  не  до- 
стаегоЪ  до  23- 

бі-9- 

ЕопросЪ.  Найти  число  ,  когпоряго 
ежели  I  и  і  между  собою  умножатся  ,  и 
кЬ  произведению  придается  і  искомагв 
числа,  тобЪ  вышло  з    ? 

Пусть    будетЪ    сіе   число   л'  ,    то  2 

умноженная  на  і  еі-о  даепіЪ  ,  жх,  кЪ  чету 

ТелФ    Ц.  Б  прило- 
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ПриложпвЪ     і   х    получится    і    Л'Л'-НІ   X    , 

что  должно  быть— зо, 

умножь  на  б  ,  получится   хх  +  ^хгг  і8о 

или  ##=-3**4-  і$о  >    откуда    найдется 

*=— |+У(|-4-і8о)  —  -'гЬі, 

сл"Вд.  Д:~і2,  или  х——  І^ 

с>$о. 
ВопросЪ.  Найти  два"  числа  ,  вЪ  уД* 
военной   пропорц/іи  ,    коихЪ   сумму  ежел^ 
сложишь   сЪ  икЬ    произведете  мЪ  ,    птобЬ 
вышло  9°  ■ 

Искомое  число  положал\  большее  бу* 
^етЪ  гл.",  произведение  ихЪ  адгл  ,  кЬ  сему 
приложи  сумму   з.ѵ,выдепіЪ  9°- 

Следовательно  2хх~\-  зд-— оо,  вычпігі 
3*,  останется   2д:а'— -$л:.$~оо  ,    раздВлй 
на  г  ,  будетЪ  хх  —  ~\х  -4-  45, 
откуда    #— -*  +  ^Й-4-44)  —-І+Г- 
По  сему  л  будеіпЪ  или  6,  или  —  7  «. 

б*і. 

ВопросЪ.  НВкто  купилЪ  лошадь  ** 
не  извЬстное  число  талсровЪ  ,  а  продз- 


! 
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сгпЪ  ее  опять  за  119  талеровЪ,  при  чсмЪ 
получаетЪ  на  іоо  талеровЪ  столько 
выигрыша  ,  чего  вся  лошадь  стоила  , 
спрашивается,  сколько  онЪ  за  нее  далЪ? 

Положи  что  лошадь  счу  апоила  д: 
талер.  ,  и  понеже  онЬ  на  нее  выигралЪ 
л-  процентовЪ  ,  то  положи  что  на  юо 
талсровЪ  выигрывлетЪ  онЪ  х  ,  сколько 
на  х  барыша  получится  ?  ОгпвЬшЪ  '*-  ; 
и  когда  онЪ  барыша  получилЪ  "  ,  а  за- 
плати \Ъ  самЬ  л:  талер.,  то  долженЪ  онЪ 
взять  за  нее  х-\-*^ ,  и  потому  будешЪ 
ж  +  ЙІ—  И9» 

вычти  х,  и  будетЪ  "-  =г-лг-$-Ііо, 

умножь    на  іоо,   получится,  хх~  — юох 

4-и$)сю, 

откуда  х=-^о^-У^оо  ^-хі^со)^ ~5° 

-+-  V 1 4-4-00  — — 50  ^Р  іао. 

ОтвІэтЪ.  Лошадь  стоила  ему  іо 
талсровЪ  ,  и  поелику  онЪ  выигралЪ  на 
оные  7о  процентовЪ  ,  слЪд.  барышь  его 
будетЪ  49  талсровЪ.  По  чему  дол- 
женЪ  онЪ  ее  продать  за  7о-і-іі9  ,  то 
есть  за  і  іо  талсровЪ. 

Е  г  652 
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бел. 
БопросЪ.  НВкпга  покупаспіЪ  ссбВ 
«"Всколько  суконЪ  ,  одно  за  і  талера  , 
другое  за  4  талер,  третіе  за  б  талер 
увеличивая  всегда  двумя  талерами  фиу 
каждаго  оіВдуюидаго  сукна  ,  а  за  всё  сук- 
на заплатило  онЪ  но  талеровЪ,  спрти- 
шется  сколько  всБхЪ  суконЪ  было   ? 

Пусть  число  суконЪ  было  л-  ,  » 
сколько  онЪ  заплатилЪ  за  кааідое.  ,  пока' 
жетЪ  следующее  прсдставленіе: 

34    «    .  *   .    5  .  4,  5, X 

платипіЪ  а  ,  +  ,  б  ,  8,  ю,...(і-і)2+г;2* 
И  что  бы  найти  у^ну  всІхЪ  суконЪ, 
то  должно  ариемсти'кхкую  прогрессію  Ь 
4,  «,  8.  ю- -г*  состоящую  изо*  чде- 
новЬ  сложить  вЪ  одну  сумму  .  чего  ра- 
ди по  вышеобЪявленному  правилу  Сло*я 
первой  членЪ  сЪ  посл-Вдщ,мЪ  ,  в  будстЪ 
2.1--)-г  ,  суммѵ  умножь  на  число  *е- 
новЬ  х,  вЪ  произведеніи  гхх  -+-  2х  проча- 
шедшую  двойную  сумму  прогрессіи  раз- 
*Ьли  на  а  ,  и  получится  искомая  сумм" 
про- 
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прогрсссіп  хх-і-Х,  которая  должна  Сыть 
.     равна  і  ю. 

Вычти  лг  ,  то  будетЪ  хх—— х  -+*-  г  ю 

«    слѣл.  х—  -  ;-н  '  ііч-  *4І   или  *■  = 

ОтвБтЪ.  ВсБхЪ  суконЬ  куплено  было  ю 
кусковЬ. 

б?3- 

ВопросЪ.  НБкто  покупаетЬ  несколько 
суконЬ  за  і8о  талер.  ,  и  ежели  еы  за 
ігіЁ  же  деньги  моъно  Оыло  взяшь  еще 
три  куска  ,  тобЪ  каждой  кусокЪ  при- 
шелЪ  ему  дешевле  з  мя  талерами  ,  спра- 
шивается сколько  всВхЪ  суконЪ  онЪ  ку- 
пплЪ  ? 

Число  суконЬ  пусть  будетЪ  х  ,  то 
каждой  кусокЪ  действительно  сшоилЪ  "Щ 
пилесовЪ  ,  а  ежели  бы  онЪ  іюлучилЪ 
Х-і-%  куска  за  і8о  талер.  тобЪ  каждой 
кусокЪ  обошелся  вЪ  ~  талер.  »  кото- 
рая ц"Бна  $  мя  талерами  меньше,  нежели 
самая  настоящая  і     чего    ради  получими 

мі»і  уравнсніе  }Ё.ш—'^~~  %  > 

&  *  умножь 
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умножь    на  .ѵ  и  ОудсшЪ    іЯоя^іао—  ]Х, 

раздЪли  на  з ,  выдстЪ  бох  ~  6о  -  х, 

х~ьз 
умножь  на  #+3  ,  получится  6с*  :г=  «о* 
Н-18о  —  XX— 3*і 
придай  хх,  ОудетЪ  хх-^-бох—  180  +  57* 
вычти  бо;г,  выдетЪ  *л;=-з*  +  і8о; 
откуда  1  =  -ЦѴ|>+  і8о)или-й^=і!- 
ОпгеВглЬ.  За  і8о  талеровЪ  куплено  I? 
суконЪ  ,  по  чему  каждое  стоило  15  №' 
леровЪ  ;  есшли  же  бы  оі  ІЬ  взялЪ  э  кѵска 
больше  ,  то  есть  15  за  і8о  шалеровЬ  , 
тооЪ  каждое  стоило  іг  іпалсровЪ  ,  пто 
есть  тремя  меньше  ,  нежели  вЪ  само"!) 
дЬ/Ш. 

«54- 
ВопросЪ.  Двое  положили  „Ъ  торгі 
Юо  талеровЪ  ,  первой  оставляешь  деи- 
ги  свои  на  ?  м&яц,.  ,  а  другой  только 
на  а  вЬ  компаны  ,  и  каждой  иіЬ  ниЛ 
ыялЬ  од  талеровЪ  вМбспЙЗ  Д>  ышши- 
лоі* 
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40мЪ  и  барышемЪ  ,    спрашивается  сколь- 
ко каждой  изЪ  нихЬ  поло-шлі? 

Ежели  первой  положило  х  талеровЪ  » 
то  другой  юо  л*  ,  и  когда  первой  бе- 
ретЪ  99  піалеровЪ  ,  то  барышь  его 
^^99~і"  »  КО|ПОР°й  ОІ^°  получилЬ  вЪ  з 
мЁсяца  на  капиталЪ  я-  ;  другой  беретЪ 
также  99  талсрорЬ  ,  я  вмигрышЬ  ево 
~99  -  юо  Н-А'  — А*—  і  Т  которой  онЪ 
приобрІЗлЪ  вЪ  2  мЕслЦа  на  каішшалЪ  ісо 
-,ѵ  ,  на  сей  же  са^ой  капиталЪ  і  о— л* 
вЪ  три  мВсяца  можно  бы  получить  *■?—» 
слЪд  сіи  выигрыши  каііиталамЬ  проі.ор- 
щіональны,  то  есть,  первого  кашіішлЪ  со~ 
держится  к'Ь  его  ■  выигрышу  ,  такЪ  какЪ 
капишачЪ    вшрраго  кЬ   своему    выигрышу, 

х  :  99  —  **—  1 00  -  л* ;  И=і2  положибЬ 
рроиэведеніе  крайнихЪ  и  средникЪ  членовЪ 
равными  будетЪ  -— ^— '-— урсо-  і^дх+хх, 
умножь  на    2  >  будегпЪ    зА"д"*~  $Д"  —  19800 

вычти  2.гг,  оспин.  д\г—  цхі^  ір8оо  -  99&.Ѵ» 

рридаа    ух *хг  -  395х  "*~  'Я800! 

Е  4  «Р 
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по  чему  х  =  -  й<  -4-  з4і*к  _|~  2з« 
или  х  гг  ~  *?1  -4_  й?  —  €2—  45- 
ОтвВтЪ.  По  сему  первой  положилЪ  4І 
талеровЬ  ,  а  другой  55:  4-^  шью  талера- 
ми вЪ  з  мВсіца  выигралЪ  первой  54  Т1а* 
лера  ,  и  слБд.  вЪодинЬ  Оы  мБсяцЪ  по- 
лучклЬ  прибыли  і8  ішлеровЬ. 

Другой  сЪ  5  5  шью  талерами  вЪ  2  мБ* 
сяца  получаетЪ  прибыли  44  талера  і 
сл"Бд.  вЪ  одинЪ  бы  мВсяцЪ  достало  *а 
талера  ,  что  сЪ  борышсмЬ  перваго  пив" 
же  сходно  ;  ибо  когда  на  45  талер.  вЬ 
і  ічБсяцЪ  выигрываешЪ  18  талер.  ,  а» 
на  51  ВЪ  шо  же  время  получится  за 
талера. 

ВопросЪ.  ДвВ  крестьянка  несугоЪ 
нарынскЪ  юо  яицЪ  ,  у  одной  боло* 
нежели  у  другой  ,  денегЪ  яі  иыручамгсі 
поровну.  Псріая  говоришь  другой  ме- 
ли бы  твои  яицы  были  у  меня  ,  то  бы 
выручила  я  к;  крейцеровЬ  ,  на  что  дру- 
гая опшЬшсшвуешЪ  ,  а  ежсла  еы  шв»« 
яг»" 
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лпцы  имБла  я,  тобы  я  за  нпхЪ  взяла  6% 
крейцера  ;  спрашивается  сколько  у  каж- 
дой было  ? 

ПоложимЪ  что  первая  ичЪіа  *  яицЪ  , 
то  другая  юо— л  ,  чего  рди  емл>  оы 
первая  юо—  х  продала  за  15  крсйцсров'Ь, 
то  поставь  тронное  правило 

юо-д;  :  і5=*  •■  -ІІ^-креицеровЪ  :  по- 

ісс— X 
добмымЪ  образомЬ  надлемтЬ  поспуіать 
и  вЪ  другомЪ  случаБ  ,  шо  есть  ,  когда 
другая  х  яядЪ  продать  хопАла  за  6} 
крейцера  ,  найти  моаіно  ,  сколько  она 
»а  свои  юо-д:  ячцЪ  выручила,  аимянног 
Ж;»=ІОО_„і^^  крейцер, 

В  поелику  об*  крестьянки  выручили  по- 
ровну ,  то  еудсшЪ  у  насЪ  уравнен» 
іг*  —  дооо—  год-,  которое  умножь  на  ^х 
Г^     зІГ-"  6удетЪ45»==ооо-=од: 

умноя»  еще  на   юош«  получится  ^хх 

-  ЮОООО  -ДвООЯ  +  а°1'*, 

«ычт.  гоже  останется  г5х*=»оооо°-4с-оож 
В  5  Р» 
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рл:<дВлина25,выдстЪл-д:— — ібодм-8ооо, 

и  слЪдоватсліно  д— — 80+ "/(6400  +8000} 

или  Д'=  — во-р-іао— 40. 

ОгапЪціЬ.  у  первой  было  40  яицЬ  »  * 
у  другой  6о,и  каждая  изЬ  нихЪ  выручил* 
іо  крсяцсровЪ. 

6,-6. 

ВопросЪ.  Дюе  продали  нЪсколК» 
локтей  бірхашу  ,  второй  \  локтя  боль- 
иіс  перваго  ,  а  выручаютЪ  вчЬст'Ь  35 
шалсровЪ  ;  первой  другому  гокорптЬ  » 
за  твой  бархатЬ  мргобы  я  взять  с4,га' 
■Т' .  дрѵгой  ему  ртвЁтсптѵснЛі,  а  я<& 
за  твой  взялЪ  іг  ;  рталера,  спрашиваете" 
сколько  локтей  калдой  изЪ  нихЬ  тіЁлЬ' 
^ПолОи.и  что  у  перваго  Яыло  А'  лсК" 
пки  ,  то  ѵ  друга'го  д-Ц-з  локшя  .  „ко- 
гда бы  первой  за  д-+3  мхтл  шялЪ  •< 
талера,  слБд.  свои  д-  локтей  „р„д,лЬ  онЬ 
за  ^Д  талера,  и  когда  другой  х  лога*" 
хтсиіЬ  продать  за  іг  ;  талера,  шосво» 
і+3  локшя  продалЪ  онЪ  за  23д--+-75  і 
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$     оба     вмВсгіэЁ      выручили     они     _т* 

или  48**4-  2^4-75—70*» 

Х-+-3 

или  4*^"^  —  4-$^  ~  7^» 

*^3 

умноъь  на  лМ-3  э  4^-гжг4^*+*сд:-гй^ 
вычши  4-5  А'Л*  ,    3**  ~б"ол-—  225, 

или  дгд:— зод:  —  75і 

откуда  .у— ЮЧ-:  У  (іоо  —  75^"Іа:І.  5* 
ОтвЪшЪ.  Сей  вопросЬ  имеете  два  рВтс- 
нія  ,  по  первпму  первой  ич'ЁсшЪ  1 5 
локтей  ,  а  другой  і*  *  и  понеже  первой 
і8  аршинЪ  эсотЬлЪ  продать  за  24  тал.  , 
то  за  свей  і^  взялЪ  онЪ  2о  талер,  дру- 
гой за  15  локтей  хогпЁлЪ  влять  іа  I  тал., 
то  за  свои  і8  взялЪ  онЪ  15  талер.;  и 
оба  взял»  з$  тал. 

По  второму  рБшенІю  »    первой  иіуйэ- 
стЪ  5  локтей  ,  а  другой  8  ,  первой  про- 
дал^ 
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далЪ  бы  8  локтей  за  24  талера  ,  то 
свои  $  продалЪ  за  15  талер,  другой  ^ 
локтей  перваго  продалЪ  бы  за  і  г  \  талер. 
слБд.  За  свои  8  выручилЪ  онЪ  го  тале- 
ровЪ,  и  оба  вмБсшЬ  35  талеровЪ. 


ГЯЛВЛ    VII. 

ОбЪ  нзллечен'щ  корней  иаЬ  многоугольный 
чиселЪ. 

67- 
Ьытс  сего  уже  мы  показали  ,  какЬ 
многоугольный  числа  находятся  и  чш° 
мы  тамо  бокомЪ  называли,  то  называет-  ' 
ся  также  и  корнемЬ.  Ежели  корни  с»' 
ндчапкя  буквою  х  ,  то  многоугольны» 
тесла     найдутся  слФдующгя  : 


ндчап 
«мела 


3  угольное  СудетЬ  хх+х 

2 

*  и  іг  г,  У  ,,  „  „  хх 

I 
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5  угольное  будетЪ  ^хх—х 

2 

6  //    //  Щ  п  //      «*-* 

7  //    //*'//  //      ***-?* 

2 

8  //    //  *  //  //     Зад-гаг 

9  //    //  Щ  //  //  _?»-У« 

10 //    //?*//  //     4**-  Эя: 

*  п    //  УІ  //  //  (в-г)л-Д-Чя-;4> 

ТТпмпщги»  гей  формулы  не  трудно 
для  каждаго  бока  или  корня  сыскать 
многоугольное  число  ,  сколь  бы  велико 
число  угловЪ  ни  было  ,  о  чемЪ  _ужс  и 
выше  сего  уіюмднѵшо.  Есшли  -лл  обрат- 
но дано  будсшЪ  многоугольное  число  нВ- 
сколькихЪ  сторонЪ  ,  то  корень  его  или 
ОскЪ  находить  гораздо  труднее  ;  ибо  для 
сего  шребуеокя  рЪшеніе  квадратнаго  ура- 
внена 


. 


ІХІ 


$4.    ОбЬ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  урАВНЕНШ» 

вііенія-      По  чему  магперія  сія  особляваіо 
разсмотпренія   достойна. 

НачнемЬ  оіерві  сЪ  треугольныхЪ  ,  а 
потомЪ  приступили)  и  кЪ  многсуголь- 
нымЪ  числамЪ. 

бур. 

Данное  треугольное  число  пут* 
будетЪ  о'>  сыскать  егобокЪ  иди  кореш? 
Положи  искомой  корень  пг  х  ,  то  дол- 
жно выть  і^±."  =  оі  ,  умножь  на  2  . 
выдстЪ  а-*-)-*  — 182.  вычти  #, останет- 
ся хх— -х+  і82  и  слЬдоват.  *=;-! 
+Ѵ(;+і82)^-;ч-!і=ІЗ  ,  ГЛЪЛ  , 
искомой  треугольника  корень  =:  і  г  .по- 
тому что  трсугольникЬ  изЪ  13  =^01- 

ббо. 
Пусть  оудетЪ  вообще  данное  тре- 
угольное число  а  ,  котораго  корень  най- 
ти   ДОЛЖНО. 

Искомой  корень  пусть  будетЪт  < 
то  ~^-=:а,  или  хх~\-х=  2д ,  и  ли'--* 
^5»д_о™У*'   *=-;-т-Ѵ;і-+-20)  или* 

Ошсіод» 
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Отсюда  получасмЪ  мы  сіе  правило  * 
Умножь  данное  треугольное  число  на  8, 
кЪ  прошьсдснііо  придай  і  ,  изЬ  суммы 
извлеки  квадратной  корень  ,  и  изЬ  сего 
вычти  единицу  ,  останкжЪ  раздали  на  г, 
члгяшое  дастЬ  искомой  треугольника 
корень. 
^  «36  г. 

Отсюда  явствуетЪ  ,  что  всВ  гп  е- 
угольыики  и^ютЬ  сіе  свойство  ,  то 
"есть  і  когда  они  на  8  умножатся  и  кЪ 
произведен!»  придается  і,  вЪ  суммБ  все- 
гда выходитЪ  квадратное  число  ,  какЪ 
йзЪ  слЪдующей  таблички  видно: 

і  угодя.     |  і;  1;  И;ю;і!   ;  !■   ;  '8  ;  }5  и  пр. 
ІраіЬ-ні  |  »;2«+5;  іі;і5і;іИ;  255;а85ипр. 

Ест  ли  же  данное  треугольное  число 
в  сего  свойства  не  имЁепіЪ,  то  сіе  зна- 
читЪ  ,  что  оно  не  дБвсптишельное  тре- 
угольное число  ,  или  что  корня  его  вЬ 
ріціональныхЪ  числахЪ  показать   нельм. 

«о». 
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бба 

По  сему  правилу  что  бы  сыскать 
корень  зуголшаго  числа  2іо  ,  будет!) 
«=2іо  ,  8а-Ьі~іб8і  (  коего  квадра- 
тной корень  4'  ;  ошеюда  видно  ,  что 
число  2  ю  есть  действительное  треуголь- 
ное число,  коего  корень  =  ~І— го. 

Ежели  бы  число  4  взято  было  какЪ 
3  угольное  число  ,  коего  бы  корень  най- 
ти должно  было  ,  то  оной  былЪ  бы 
"~-  »  слБд-  неизвлекомой  ,  какЪ  идМ- 
сплвитсльной  изЪ  сего  корня  ЗуголіНИкЬ 
найдется  слБдующимЪ  овразомЪ. 

Понеже  х  -  *і=±  г  що  хх—!?=&  , 
и  сему  приложи  л'  ,  ОудегоЬ  хх-і- Х=* 
—  8 ,  и  слВд.  треугольное  число  Н±*::4- 

ббз- 
Поелику  четыретголышя  числа  то- 
ле самое  суть  что  и  квадратны*  сФ- 
Довательно  не  имБютЪ  они  т.  'мло. 
трудности  ,  ибо  положи*  четыреуголь- 
ное  число  =Ві  „  „^   ^^    Г 


' 
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*іу  квадратные    й  четырехугольные    корня 
Одно  значатЬ. 

бб+. 

Приступим!»  ііісшрь  кЬ  пятиуголь- 
нъічЪ  ЧисЛлаіЬ.  Пусть  будеіпЪ  22  пяти- 
угольное число  ,  й  корень  его— а:  ,  то 
должно  бытв  ^г=^^г22Или  ^лгх— л;гг44» 
или  ж*—  з  .V  4-  У  ,  откуда  найдется  ^пі 
Н-^іІ  +  г)!  то  есть:  д*=:;+У^  — ;_|--в- 

5^4   слБд.   4  есть    иеномиЙ    пятиугольной 
Корень  числа  22, 

Пусть  предложенЪ  буДеггіЬ  йойросЬ  : 
Даннаго  пятвугсльнаго  числа  а  сыскать 
Корень  ? 

Искомой  корень  положи  -^х  ,  й  най- 
дется уравненіс  —■ ^  ^:а,  или  3**— Х-Ха* 
плихх—\х  -+- у,  откуда х—;+Ѵ(±+±у 
то  есть:  х~'-^-('?~"^  %  и  такЪ  ежели  * 
будпгіЪ  дЬйсггтигаелъной  пяиійугольникЪ  * 
то  йфі-і-  |  должно  быть  всегда  квадрат» 
ное  число. 

Таю  Ц.  Ж  Пусть 
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Пусть  СудетЪ  напр.  з  $°  данной  иц 
тиѵгольникЬ  ,  то  корень  его  я=і±ѵ^| 
=г^—  15. 

666. 
Даннаго    шестиуголшаго    числа  і 
сыскать  его  корень  ? 

Положи  его -а:  ,  то  будепіЪ  лхх-я 
—о,  или  ж*— ^іН-**»  откуда  дггі  +  ^і^ 
^-|л]  ==  іМ^йЭ.  и  гоакЬ  когда  а  сел* 
действительной  шесишугольникЪ  »  п* 
%а-*-і  долаенЪ  быть  квадратЪ.  Отеки3 
«идно,  что  вс$  шестиугодьныя  числа  со- 
держатся вЪ  треуголыЧыхЪ  ,  корни  »с 
ИлЪ  отічЁншго  свойства. 

Пусть  будетЪ  напр.  бтиугольное  чіг 
ело    іаа^   ,     шо    корень    его  х^.^^— 

бб7- 
Ланнаго     семиугол№дго     числа    л  і 
найти  его  бокЪ  пли  корень  ? 

Положи  искомой  корень— .г  иго  ^Ѵ 
деігЬ  ^г--'і— я  ,    рли  $хх—  «—га  »  ^* 
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г=5±-^*+*і.  И  такЪ  вс*Б  семиугольные 
числа  с\іпь  такого  состоянія  ,  что  еде- 
ли  они  на  4Э  умножатся  и  кЪ  проиэве" 
д  нію  придается  р  ,  сумма  всегда  дол" 
яша  быть  квадратное  число. 

Пусть    будетЪ    напр.    семиугольнмкЪ 
2о5Р,  то  корень  его  найдется  аг~і±^?Ш 

—  Ь±*5= 29- 

665. 
Ланнаго      осьмиугольнаго     числа     я 
сыскать  корень  ж* 

ВЪ  семЬ  случаЬ  будетЪ   $хх~ 2х~а, 
или  лгд:—  1*-+-?.  откуда  д  =  '+Ѵ{^_(-|) 

—  і -І-Уг  Зд-Н  і ) 

3 
Посему  всВ  осьмиугольныя  числа  им"Б- 
іотЪ  свойство  такое  ,  что  когда  они 
умножатся  на  з  »  я  кЬ  произкеденію  при- 
дается I  ,  сумма  всегда  быть  должна 
квадратное  число. 

Пусть    будетЪ    наприм.      8угольнос 
число  з8іб,  то  корень  его  д::=Н-Ѵіі449 
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ббо. 

НаконсуЪ     пусть    будепіЪ     дано  »» 

угольное  число  а   ,  сыскать  его  корень  Л'? 

ВЪ  ссмЪ  случаЬ  будешЪ  (я—  2)хг—  [п-^х 

~в  ,  иди  Си—  ъ)хх~  (я~4)#— за  :  *№ 

*#  ~С»-4)Д-'  -V-  — 

откуда  х  -^-і  +  У0^*Г  +  ™) 

— (я-4->+Ѵ  ( (п-4)'Ч-8д(д-  ■»]) 

а(»-Ю  +(«-:)■ 

сЛдо*  у-»-4+УГ8,(Я-  »)«  +  («-»!■) 

Оя  формула  содержишь  вЪ  ссб'Б  об- 
щее правило  ,  изЪ  данныхЪ  чиселЪ  нахо- 
дить всЬ  возможные  многоугольные  корив. 

А  дабы  си  изЪясншпь  примером»  > 
то  пусть  дано  будетЪ  з4  уголшос  чи- 
сло 3009,  п  понеже  здіхъ  а— з°со,  "-^* 
»-г=гг  ,  «-4=20,  тоеудсшЪ  кора* 

ГЛАВ* 


И  ИХЪ  рВШЕНІИ. 


Г ЯАВЛ  ѴШ. 

О  извлечении  квэдратныхЪ  корней  изЪ  би- 
номія  ,  или  двучленнаг©  числа, 

буо. 
Ъино*ііЙ  вЪ  АлгебрВ  называется  число  изЪ 
двухЪ  частей  состоящее,  яаЬ  коихЪ  одна, 
ила  обВ  коренной  знак'Ь  при  ссйЬ  имЪюшЬ. 
КакЪ  з  ■+-  ^5  сень  биномій  ,  также  Ѵу 
Ч-^З  ;  лритомЪ  все  рашо,  какимЬ  бы 
знаьочЪ  сіи  дйБ  части  ни  соединены  бы- 
ли ,  ню  сеты  или  эначочЬ  +»  или  —  , 
слЪд.  ^  -  У  Ч  будешЪ  также  О-іномій  назы- 
ваться, каьЬ  и  З-г-Ѵ^. 

б7і- 
Сіи  биномТи  особлико  для  того  при- 
мВчанІя  достойны  ,  что  при  разрВшенія 
квддратныхЪ  уравненш  ішкгя  формулы 
попадаются  ,  ежели  рЬшеніЕс  не  может» 
бЫШЬ  рационально. 

ТакЪ  когда  случится  уравнсніе  хх=6х 

—  4<  то  еудешЬ  *^3-Ь"^5*  Аляссйпрвш*- 

Ж  3  чи"ы 
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чины,  ішкія  формулы  весьма  часгао  попа- 
даются  вЬ  АлгебраическихЪ  выкладкахЪ  , 
и  мы  уже  выше  сего  показали  ,  какимЬ 
образомЪ  обыкневенныя  дЪйствІя  сложе* 
нія  ,  вычитанія  ,  умноженія  и  дЬленія 
сЬ  такими  числами  дЪлаются  ;  а  теперь 
покджечЪ  какимЬ  образомЪ  иаЪ  пмкихЬ 
формѵлЪ  и  квадратной  корень  извлекать 
надлежитЬ  ,  ежели  такое  извлеченіе  учи* 
нится  можетЪ  ;  вЪ  противномЬ  случай 
присгоавляешея  кЪ  ней  еще  коренной  знакЬ, 
то  есть  квадратной  корень  изЬ  з-!-*'* 
есть  Ѵ(з4-Ѵ2). 

672. 
При  семЪ    прнмЪчать    надлежитЬ  і 
что     квадраты    такихЪ    биыоміевЬ     суй* 
также  биноміи ,  вЬ  коихЪ  одна  часть  рз- 
Ціональна. 

Ибо  когда  ищется  гвадратЪ  «Ь  * 
•Л-УЬ,  то  будетЬ оной  {аа^-Ь)  +-2вУЬ, 
такЪ  что  ежели  изЪ  формулы  (лв+Й 
•ІгіаѴЬ  потребуется  опять  квадратной  *°- 
рмь,  то6уДстЪонойгн_Уб,  которой  бсэ- 
спорно  лучше  урзумЬшь  можно  ,  нежели 
вогдабЬ 
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когдабЬ  предЪ  прежнею  формулою  еще 
знакЬ  V  поставился.  равнычЬ  образомЪ 
ежели  формулы  Ѵй-+-Ѵ/»  воэмется  ква- 
драшЬ  ,  которой  бгдетЪ  {а  -+  ■  Ь)  -+-  а.  ѴиЬ, 
то  обратно  пзЬ  формулы  (<7Н-і>)-$-2Ѵв/і 
корень  будетЬ  Ѵя-^-У^  ,  которая  фор- 
мула также  простое  ,  какЪ  когда  предЬ 
прежнею  знакЪ  У  поставлен'Ь  будсшЪ. 

673- 
Чего  ради  вЪ  семЪ  случаВ  нужно 
тоіько  сыскать  карактерЪ,  по  которому 
бы  всегда  узнавать  можно  выло,  ичБетЪ 
ли  такой  квадратной  корень  мЁсто  или 
нВтЪ  На  сей  конеуЪ  возчсмЪ  мы  какую 
ншЗѵдь  легкую  формулу  и  раз:мотримЪ, 
мэжноли  изЬ  биномія  5-Ь-2Ѵб  сим'Ь  об- 
разомЪ  найти  квадратной  корень. 

Положи  что  сей  корень  =:Ѵх-\-Уу  , 
ксего  квадратЪ  =(х-\~у)-{-і.\'ху  в  кото- 
рой долженЪ  быть  равенЪ  у-1~гѴо"  ; 
сфл.  раціоналъыая  часть  хА-у  должна 
быть  —  ^  ,  а  неизвлекомая  гѴдуг^гѴо", 
откуда  произходитЪ  Уху-^Ѵб  ■  и  вэявЬ 
Ж  4  сЬ 


I 
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сЬ  обВшФ  сгпоронЬ  квадраты  ,  будепіЪ 
яуг^б  ;  и  когда  х-\-у  —  $  у  ііто  у-^^—х, 
которую  величину  поЛожа  вЪ  уравненіс 
37=6,  выдешЪ  5Х-ХХ=:6  ,  или  йя"5# 
-б  слбд.  х=1-і-Ѵ(*1—  у.)— |+!— $. 

И  такЪ  когда  д:=з  ,  то  ^=2  ,  Ч 
корень  квадратной    иэЬ  5  -4-  гѴб  будсшЪ 

«74- 
ИмВя  зібсь  сіи  два  уравненія  1.)*"+/ 
=5;П.)*Г— 6  покажечЪ  особливой  путь  і 
какЪ,  и  оттуда  находить  х  и  ?,кошорей 
состоишь  вЪ  слодующемЪ  : 

Понеже  л: Ч->~^  ,  то  возчи  квадраты 
*г-Ь2:0'-н>'г=2<;  ,  и  гамЁшь,  что  м 
~1*У+УУ  есть  квадрашЪ  изЪ  *-,/  ;  иэЪ 
уравнен!»  дл'-ь  гл>-+-)>=г5  вычти  ая" 
4  ГДЫ  взятое,  или  4»>=24..  то  получиш- 
ся  іх -2*г-Н7  —  і.косго корень  квадрат- 
ной л-— )>^і  ,  и  поелику  лч->— <  ,  то 
вудетЪ  .г—;  ,  }=г  і  Іш  „,„,,  „-«дао» 
корень  иіЬ  ^+г^б  есть  У3+Ѵ2. 

«75- 


' 
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«7?. 
разсмошримЪ  теперь  сей  общей  Си- 
нсмій  а-\-УЬ.  Положа  квадратной  его 
коремь  >'л"-+~ Ѵр  получать  урлвнсніс  (л'Н-^) 
-і-2Ѵх}'=а+ѴЬ  ,  гдБ  л'4-/— а  и  аѴху 
с^ѴЬ,  ила^хуи:Ь  квадратЪ  иэЪ  х-\-у^щ 
есть  хх+&ху+уу—аа  ,  вычши  изЪ  него 
4ху—Ь  ,  и  будетЪ  хх-~ъху-+-уу~аа  -Ь  . 
коего  квадратной  корень  х-у^У'(аа-Ь)-, 
и  понеже    х-\-у^іа   ,    то    найдется  хіз. 

Следовательно     искомой     квадратной 
корень  взЪ  а-^-ѴЬ  6у4епіЪ  Ѵ-±?Н^.-{-- 

б7б, 

Сія  формула  гораздо  связнле  ,  не 
жсли  какЬ  кпгдабЪ  ііредЪ  дпшымЪ  ва-.ю- 
міемЪ  а-\- У&  поставленЪ  еылЪ  просто 
коренной  энакЪ  >  ,  то  есть.  Ѵ(д  -и  Т^). 
Но  оная  облегчится,  ежели  числа  в  в  Ь 
бѵдуіпЪ  такого  состояния  ,  что  аа—Ь 
будетЪ  точной  квадратЪ  ;  ибо  тогда  У 
позади  кореннаго  знака  У  пропадетЪ. 
Ртсюда  виднр  чаю  только  вЪ  яшхЪ  слу*- 
Ж  $  чаяхЬ 
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чаяхЪ  изЪ  бинсмія  а~\-  УЬ  квадратной  ко- 
рень извлечь  можно  ,  когда  аа—Ь~^ісс ;  и 
тогда  искомой  квадратной  корень  будетЪ 
угм-с)+1.  іо--^  когда  же  ва-Ь  не  квадрат- 
ное число  ,  то  квадратнаго  корня  сш>- 
собнФе  означить  нельзя,  какЪ  кореннымЬ 
анякомЪ  V. 

677- 
Отсюда  получасмЪ  мы  правило 
для  сгюсоОнВіііпаі-о  означенія  квадрапітгс 
корня  ваЪбяномія  а-\-УЪ.  КЬ  сему  тре- 
буется чтсбЬ  аа-Ь  было  квадратное  чи- 
сло ,  и  ежели  оно  и  ее ,  то  искомое  ква- 
дратной корень  будетЪ  у(-^±1'_4-у(-^» 
причемЪ  еще  примечать  надлсжишЪ  і 
что  квадратной  корень  изЪ  а—Уі>  «Я* 
У<±±3  — у<^о.  ибо  ежели  сей  формулы  вож- 
мется квадратЪ  ,  то  ончй  будешЪ  й-2 
Ѵ^г5?  г  д  поелику  сс~аа~Ь  ,  то  вй-# 
~Ь  ,  слВд.  сеЙ  квадратЪ  ^а~зУ-^а 
-г^.—  а-ѴЬ.  ^ 

бт8. 
И  такЪ  когда    изЪ  Оиномія  Д+ А 
должно    будешЪ   извлечь   корень  квадрат- 
ной 
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ной  ,  то  вычти  квадратЪ  рац!  налъной 
части  аа  изЪ  квадрата  иррациональной 
Ъ  ,  изЪ  остатка  извлеки  корень  квадрат- 
ной ,  которой  пусть  будетЪ  с  \  по  сему 
требуемой    квадратной    корень    — Уіі±2 

679- 
Ежели  должно  будетЪ  найти  квад- 
ратной корень  изЪ  г-і-Уз  ,  то  будетЬ 
а-ц^г  ,  Ь-З  и  йо— іг^і  ,  коего  корнь 
с— і  ,  слВдоеапі.  искомой  квадратной  ко- 
рень —  УІ4-Ѵ1 

Пусть  будетЪеще  биноміЙ   и  +  бѴг, 

то  вЪ  немЬ  д— и,  ѴА— 6^2,  и  ^  — зб-2 
^7^  и  ва-ѣ-49  »  слЗд.  с=7  ,  и  ква- 
дратное корень  изЪ  і  Ч  -  б>  2  ОудсшЬ 
Ѵо-ЬѴг^з+Уг. 

Найти  квадратной   корень  и»Ъ  и-а 

Ѵ^о  г  здБсь  о— іі»  ѴЬ-а.У$о  ,  6=іао 
и  ва-й— і— ^  слЬ^.     искомой  корень  ^= 

«8о. 
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68о. 
СІе  правило  имЁетЪ  также  ічІЗсто, 
когда  вЪ  задачи  случатся  мнимыя  или  нс- 
ьазмо.-кныя  числа. 

ТакЪ  еасли  данЪ  будетЪ  сей  биномй 
1+аѴ-  ],  топ,  ѴЪ~ 4Ѵ~1  кЬ-іб.-і 
=—4»  >  аа-Ъ  -Ц<)  ;  слЪд.  с~^  ,  » 
искомой  кеддрац  ной  корень  будсшЬ  Ѵ4 
+Ѵ-з=2+Ѵ-3. 

Пусть  дано  будетЪ  еще  -!~ЫѴ-3  і 
то  о--!,  >4-;у_з,  и  6=;;-з  =-і  ( 
откуда  <ш-г>=;ч-;- ,  .  „  „--,  >  мЬь 
искомой    квадриіной    корень    -У^-^Ѵ-і 

— і-і-~,  или  ;-і-дУ-з- 

Следующей  примТрЪ  ,  вЪ  котором'' 
ющется  кпадраітюй  корень  иіЬ  »Ѵ-«  • 
пр«мЪ»нІ»  достоинЪ.  По  слику  эдбсьр» 
В'ональн.  й  час,™  не  находится,  тоа=». 
ѵ*=**-і  .  „  6__4  >  а  т^~+ 
слод.  с=а  ;  почему  искомой  корень  бу- 
детеіѴ,+Ѵ-,-,+,.,  ксігокм- 
драшЬ  і-+-гУ-і-і  =  2Ѵ-і. 
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68і. 
Ежели  бы  надлежало  разрешить  ура- 
внен^? такое  ,  какЪ  хх~а  4-  УЬ-,  и  было 
бы  аа-Ъ~сс*  то  величина  х  нашлася  бы 
х  —  V  С^±І  4-  Ѵ&^'-,  что  во  многихЪ  слу- 
чаяхЪ  ичЬетЪ  немалую    пользу. 

Пуетпь  будетЪ  напр.  хг  —  і  *  4-  12  Уа, 
то  будстЬ  л;  —  3 -+- Ѵ8  ^: 3 -і- 2  Уг. 

1632. 
Сіс  имБсігіЪ  мВсто  оссбливо  при 
разрЪшеніи  уравнсній  четвертой  степе- 
ни ,  какЪ  л*—  гсхх+ііі  ибо  когда  здЁсь 
положится  хх~7  у  то  х*— /,  слЬд.  дан- 
нос  урівненіс  псремЁнится  вЬ  уу~  гау 
-(-</,  откуда  найдется  у~а-±ѵ(а+(і}; 
чего  ради  мВсто  перваго  уравнения  бу» 
детЪ  хх  г^  а  ^Н  Ѵіа-^-й) ;  откуда  надло 
житЪ  извлечь  еще  квадратной  корень  : 
понеже  здЬсь  ѴЬ  ~  Ѵ{  аа+4)  и  Ь~аа-{-(1р 
то  будетЪ  аа— Ь~— Л,  и  ежели  —  й  йу- 
дсгаЬ  к  адрашЬ,  то  есть;  ее  или  й-=.—сс^ 
та  можно  будетЪ  и&Ъявиіш»  и  корень.  Пг- 
чс*іу    оусыь  будегаЬ  4— —се  ,   или   дано 
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сіс  ураннсніс   4то&  степени  х*~ %ахх~ ее, 

то  величина  х    иаЪ    него  ндйдется  Л'  ~ 

68  з- 
ИзЪяснимЬ  теперь  сіе    несколькими 
причЪрами. 

Сыскать  два  числа,  коихЪ  произведен!*. 
равно  іс5  .  а  сумма  ихЬ  квадрашовЪ 
равна  ^74  * 

Положи  искомый  числа  х  а  у  у  и10 
получатся  тотчасЪ  Ат  уравнснія  I)  X/ 
—  Ю5  ;'  И)  ■у+У=27Д,щЬ  перваго  на- 
ходится у^, ~-7  что  положи  мЬсто^,  во 
виюромЪ  уравненш  бѵлавЬ  хх+^-'^-ЧАг 
умножь  на  дгл-,  ибудепіЪ  л*Н~  Ю5*п^74 
хх  у  или  х*=.гі$хх—  «$*;  и  естьли  с*е 
сравнимЪ  сЪ  прежничЪ  ураиненіемЪ  ,  ш0 
будстЬ  2й=274,  и  а  — 137,— ее--  Ю5% 
слѣдои.  *=ю^  і  откуда  найдется  *= 
у«й~»  -ь  УШ=«і*-  і,  ±  4  .  следова- 
тельно *  равно  или  15,  или  7  вЬ  пер* 
вомЬ  случаЪ  у  —  7  ,  а  во  второмЪ  ^  «5» 
почему  оба  искомы*  числа  сушь  і^  я  7* 
684* 
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684- 
ЗдВсь  поиічБчагпь  надлежитЬ  ,  что 
выкчадка  сія  еще  легче  здЬлнна  еыгпь 
мотешЬ  }  ибо  когда  хх-Ь-Лх  у-\~уу  и  хх 
—  іхѵ-ъ-уу  суть  квадраты,  приітюмЪ  клкЬ 
хх-\~уу ,  такЪ  и  ху  извБстны  ,  то  пос- 
■іБднее  надлежитЪ  только  удвоить  ,  и 
какЪ  кЪ  первому  приложить  ,  тако  пзЪ 
него  и  вычесть  ,  какЪ  здЬсь  видно: 
хх+уу  —  27+  *  приложи  сперва  *ху  и 
будетЪ  ѵх-\-ъху-\-уут^±ъц  "!'+;" 22> 
поіпотѵіЬ  вычти  2л;_7,  и  будетЬ  лаг-  ад:_у 
-\-уу  —  6$  и  л:— у—  8  і  отсюда  будет'Ъ 
2дг— зо  ,  ид;  ™і5і  V"  '4  и  /— *7«  По- 
добнычЪ  сему  обрдзомЪ  можетЪ  разрЪ- 
иіенЬ  быть  и  сей  общей  вопросЪ.  Сыскать 
два  числа  ,  коихЪ  произнеденіе  ~к,п 
сумма  икЬ  квадратовЪ  —  я  ? 

Искомый  числа  пусть  будугеЪ  х  и  у , 
то  найдутся  два  сл"Вдующія  уравнения: 
I)  ху  =  т (II)  д-дг-г-уу  —  щгху~  2*і> 
чего  ради  придавЪ  адг^  выдетЪддг-|-2д:^ 
-+-І7— В-Г-2М  ,  и  *-+->•=:  Ѵ(Я-г-ате), 
потомЪ  вычши  яху,  я  вудетЪ  хх—гху 
-г- УХ 
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-+- уу  —п~%т  ,  то  х  -у  —  У(я -  еда) , 
откусу  .ѵ  —  і  ^(и-+-  г«  -+- 1  Уія  -  гт) 

<58?- 
Пусть  прсдЛожсн'Ь  будетЪ  еще  сеЙ 
вопросЬ  \   сыскать  дел   числа  ,   коихЪ  про- 
изведеніе  —  $5  »    и  разность    квадратовЬ 
ихЬ  гг:  2ф? 

Положи  большее  искомое  число  х  %  * 
меньшеег,  и  выдетЪ  дваурчвненгя(  1)*/ 

—  35  і  11}  х— у—  24,  и  поелику  вЪ  вре- 
ЖНемЬ  случае  употгшебленна  я  выгод* 
здЁсь  мБсгга  «с  ичЕешЪ  ,  то  поступай 
обыкновшнымЪ  обраюмЪ,  и  найдется  изЬ 
перваго  уоівнеия  у  =  %,  что  положивЬ 
Во1*т°РочЬ  ^Р31*™1'"  м'Ьсто  у  даспіЪ  хх 
~"ІГ— а+.    умножь    на  лгл-    и  будетЬ  X 

—  1225  —  г$ХХ  ИЛИ  Х*~  24Я\Г  ч-  ій25* 
Пошлину  эдЬсь  посЛЬдиеИ  членЪ  ячйео* 
знакЪ  плюсЪ  ,  то  щежняго  уравненія 
аіЬсь  употребить  нельзя  ,  потому  чи№ 
«■=-  1225,  и  слЬд*  *  было  бы  невоз- 
можно. 

ДЛ1 
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Для  сей  притчины  кладется  XX  —  Я 
и  выходппіЪ  яг  :^  24  г -Ь  і2й5  «  откуда 
г—  12-4-1/(144+122^)  или  гзІ5  4-^7і 
слБдов,  яг:іі+  ^7  ,  пю  есть  ял™  до 
мліі  лгжзЬ-^'5  ;  п°  первому  Эйаменованію 
ОудегоЪ  ™Г7  и  у—*,  ;  а  по  дрѵгомѵ  х~Ѵ 
—а-;,  й^ггуг^,  илй=:Ѵ^~,  иля-Ѵ-уу, 

686. 
вЪ  эаключеніе  сей  главы   прийдвймЪ 
епде  сей  іюпрссЪ  : 

Найіпй  два  числа  ,  ІсойкЬ  сумма  ,  про- 
изведение іі  разность  квадратовЪ  равны 
между  собою? 

большее  число  пусть  будетЪ  х  ,  а 
мсныіірг  у,  тпеш  три  формулы  должны 
быть  равны  между  собою  I)  х-\-у-,  \\)ху% 
ІІІ)хХ-уу  ,  и  ежели  первая  сравняется 
со  второю  ,  ню  будетЪ  х-\-У—ху  ■  от- 
сюда ищи  -г?    ибо^— ху— х—х{у~- і), 

—  ~- 9  и  слБд.    сумма  рзЕная    произве- 
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денію  должна  бишь  гоакжс    равна    разно-  ' 
сти  квадратовЪ  ,    и  пршюмЪ  будетЪ  Л'Ж 
УУ  —  ѵ*-х-  2  у* 

—уу  = .    —уу  ~  _і~!_-і-  ,  что 

прежней    величине      —      равно  ;    того 
)— » 

ради  еудетЪ  Л  =г~ У~*~Щ-,    раздала 
'  3-'      я-=»-«->       г 

на  уу  и  будетЪ  — — — — ^-1"  "  г        по- 
дг— .        »■  — гун-і 

семЬ    умножь    на  у  —  і,  выдсгаЬ    I  ^ 

— УУ-4-ЗУ  « 

,  умножь  еіце  на  у~  »,   будет» 

Д-і  =-»'-г-2^>  едблов.  д»=,«Чг-«. 
отсюда  найдется  ^^;  Ц- Ѵ(і-д-*)^ 
-+- Т5  _і-4-Ѵ5  ,_і_У< 

— ; г-н  '|<:г0  рми  *  =т?-^ 

"*  "  ѵ!~1 

а  чіюбы    здЕсь  вывеешь  коренной  знакЬ 

изЪ  знаменателя  ,  шо  умножь  сверьху  я 
сниз»  т  Ѵ^ц-і,  в  будстЪ  .г— ~*~*  ^ 
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ОтвВтЪ.     большее  искомое   число  х 

~  3~*~ іЛ  ,  а  меньшее  /  — ;  ихЬ 

сумма  х-\-у=г-Х-*$  ,    произвсденіс  ху 

7-г-зѴе 
—  2_)_У5  ,  и  поелику  хх  — — — и 

УУ    —   Х^И  Л.  то  разность  квадрашовЪ 
хх— уу  -"-  а  -н  >Ч. 

687. 
Поелику  показанное  рЬшенТе  не- 
сколько трудновато  ,  то  легче  можно 
его  зіБлать  симЪ  образомЪ:  положи  спе- 
рва х~\-у  равно  разности  квадрапювЪ  XX 
-уу  ,  то  есть:  х-\-у  ~хх-уу,  и  понеже 
здбсь  можно  разделить  на  х+у,  потому 
что  хх  -уу  =  (х-НО  (*-У> ,  ™  полу- 
чите» 1  —  х-у  ,  откуда  х  -  I +У,  и  сле- 
довательно х+у  =  гу+і  ,  ЪХХ-УУ-*У 
-+-  і  ,  что  должно  быть  еще  і»»"0  ПР°- 
изведенно  ху  —  уу-Л-УІ  почему ^>  ■+• У 
^ц+і  ,    откуда  такЪ  ыкЬ  в  прежде 

I  -+-  ^і 
найдется  у  =- — 

2   3  I  °8*' 


Ііб  ОбЬ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  УрАВНЕЮЛХ- 
688. 
Ое  ведегпЪ  насЬ  еще  кЪ  слВд  уютдемт 
вопроссу;  сыскать  два  числа,  коихЪ  сумч*і 
провзведсніе  и  сумма  ихЪ  квадратовЪ  рав- 
ны между  собою  .* 

Мскомыя  числа  пусть  СудѵтЪ  ЯВЬ 
то  слѣдуюш/іе  три  срормулы  равны  ме- 
жду собою  ,  то  есть-.  І)л-р-у;  II)  Ѵ> 
Ш)л-аг-+-уу. 

Ежели  первая    изЬ  нихЪ   уравняется 
со  второй  ,   то  есть,  положится    *+/ 


—  X У  »    и»  найдспаія  д:  — 


У 


_  Л1 

—  — - »  что  равно  также  дг_у  ,  и  отсюда 

**+.»■  = — ^ |-.у,    что  поло*» 

ГЭЕНО  у=\-   У  «ноя*  на  (у.  ,)•,   и  еу- 
дстЬ/-г/-ь  ауг=/-л.шшУ=і/ 

-ЗЛ7І    раздали    »гг,    произойдет!)/ 
=  57-3  11^=14;  Ѵ(|-з)— І+2І1, 
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і  +  Ѵ-1     ^.      л+ѵ-з 

отсюда  у-і  г  ■ — ' ->  слБд.  яг ^— , 

умножь  сверьху  и  снизу  на  1-Ѵ-3  ,  шо 

еѵдетЪ   х  =  І^ХіІ,  ил»  *  —  3"  У~*_ 

д.  2 

ОтвБгоЪ.     ООа  искомьія    числа  будутЪ 

#  —  2 1  п  у  ~  — - -  і    сумма  ихЬ 


И  >  =  — з  —  »     Су. 

дЧ-^=:3  ,  произведете  ху  —  з*  в  когда 

СудетЪ  де  4-ду  -  з> 

689- 
Сія  выкладка  не  мало  облегчиться 
можегпЪ  особливымЪ  кЪ  тому  средством!?» 
что  Епакождс  ивЬ  других!)  случаяхЬ  упо- 
треблять можно;  асостоитЪ  оно  вЪ  томЪѵ 
чтобЪ  искомыя  числа  не  двумя  разными 
буквами  ,  но  суммою  и  разностію  двухЪ 
другихЪ  иіЪяалсно  было. 

ТакЪ    еЪ  первой  задачВ  положи  одно 
искомое  число  р-\-$  »  а  другое  р-д  ,  сум- 
ма ихЬ  =2/1 ,    произведете  ==#>-#  »   * 
3  з  «У** 
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сумма  ихЪ  кеадратоаЪ  а  Й>  -і-з.^  ;  вей 
сія  шри  части  должны  быть  между  собою 
равны.  Положи  первую  рапну  второй 
т.  с.  %р-^ірр-цц%  отсюда  '^а^ирр  —  2Й 
Сіе  Знамен  ованіе  положи  вЪ  третья 
формул!)  мБсто  99»  ПЮ  СудетЪ  4рр-Щл 
что  уравнввЬ  сЪ  первой  будетЪ  *р~4рР 
— 4р  у  придай  4р  и  выдетЪ  бр^+РР  Р3*" 
дБли  на  р  ,  выдетЪ  6—±р  слБдов.  ^^1- 

Ошсюда  $$=:—%  и  $—2=;,    слВдов- 

искомый  числа  будутЪ  р-г-?  —  -І-— ■ 

а -У- а  2 

я  другое  р—%  — — — ,  какЪ  и  прежде- 

*•><*  Ч»«  Ѵ>  і>>    Ч*і^і  <^>  ***    і^>ІѴ0><&к  «м^ч  доі^ 

ТЛЛЪЛ    IX. 

О  свойств  квадрашныхЪ  уравнешй. 
оро. 
ИэЪ  поездепокаэаннаго  видно  было,  чір° 
каждое    квадратное    уравнение    двоякимЬ 
образомЪ    р"Бшигаься    можетЪ  ,    котор0* 
свойство  ааслуживасшЪ  особливое  приі*і&- 


евайсшво  аас 
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цаміс ;  ибо  чреіЬ  шо  и  вышшихЪ  степе- 
ней уранненіи  не  мало  облегчаются  Чего 
ради  раэсмотрнмЬ  теперь,  .для  чего  ка- 
ждое квадратное  уравнение  двоякое  рБше- 
ВТс  имБепіЬ  ;  поелику  вЪсемЪ  важное 
свойство  сихЪ  уравнен!»  заключается. 

Хотя  уже  иэвЪстно  ,  что  сіе  двой- 
ное рЪшсніе  начало  сіюе  имБетЪ  отту- 
да ,  что  изЬ  каждаго  числа  квадратной 
корень  ,  какЬ  положительной  ,  гпакЬ  и 
отрицательной  вэят'Ь  быть  можетЪ.  Но 
цоелпку  притчины  сей  при  вышших'Ъ  ура- 
ВнеяіяхЬ  употребить  не  льзя  ,  то  не  из- 
лшіно  будетЪ,  основзніе  онаго  показать 
еще  инымЬ  образомЪ  ,  то  есть--  здВсь 
ваЬяснить  надобно,  для  чего  квадрігонос 
уравнение  ,  какЬ  наприм.  хх  =:  ігх  —  35 
двоякимЪ  опразпмЪ  рЪшено  быть  можсизЪ, 
Или  что  дла  д-  деВ  величины  определены 
быть  могутЪ,  иэЪ  коихЪ  каждая  рЪшитЬ 
данной  вопросЪ.     ТакЬ    вЪ  еемЬ  примВрй 

мБсто  *  можно  взять  какЬ  5»  ш*1*  и  у% 

2  4  в60 
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ибо     вЪ    обоих?!     сдучаяхЬ      будетЪ     д'# 

■б$2. 

Аля  лучшаго  изЪясненТя  сего  осно* 
вадія  ,  перенесу  всЪ  члены  уравнения  на 
Однѵ  сторону  ,  такЬ  чтобЪ  на  другой 
стороыо  ОылЬ  о  -7  почему  прежнее  урав- 
нсніс  перемВттся  вЪ  ах-  ігх-ь  3  5— ^ 
ПричемЬ  требуепкя  найти  только  такое 
чис  іо  ,  которое  сегаьли  посішвишся  вмБ' 
сто  х,  формула  ах-  іахц-  55  былабй 
^Ьйствительно  равна  о  ,  а  потомЬ  уж 
тжаічіь  должно  притчйну,  для  чего  сіе. 
двоіікимЬ  обраэомЪ  ^чпншпься  можсшЬ, 

693- 

Бея  сила  состоите  вЪ  томЪ  ,  чтобы 
показать  ,  чаю  формула  хх- І2Х-+"35 
мотешЬ  поч спьея  за  произведете  ^ 
днухЬ  мнолитслеВ  ;  какЪ  и  дЪйсшвитель- 
но  формула  с"я  состоитЪ  иаЪ  двр* 
множителей  (х-$)(х-7)^  чего  ра^и  ко- 
гда оная  формула   доля  на  Сыть  о  }     о"3 

*  провзвсдсніс  (*-5)кх-7)  должно   еьяяь 
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піакожде  —о ;  а  произведена  изЪ  сколь- 
кихЪбы  мнокителей  оно  ни  состояло  , 
всегда  будетЪ  о  7  естьли  только  одинЬ 
множитель  ~о  і  ибо  сколько  им  велико 
произведете  изЪ  протчихЪ  множителей 
нвОыло  ,  когда  оно  на  о  помножится , 
всегда  выдетЪ  вЪ  произведена*  О  ;  кото- 
рою истинно  и  при  иышшихЬ  ^равненІяхЪ 
Шблюдашь  надобно. 

Отсюда  видно ,  что  произведсніс 
(і*-5)<.ж  7)  вЬдвухЪ  случаяхЪ  будетЪ  го: 
первое,  когда  первой  множитель  х  —  5  =  *> 
будетЬ,  и  второе, когда  второй  х~Т~о; 
перпое  учинится  положивЪ  #~5,  а  вто- 
рое положивЪ  д-гг:7-  ИзЪ  сет  видна  под- 
линная притчина  ,  для  чего  уравненіе 
хг-іал--}- ^5  — °  двумя  образами  рВ- 
иіиться  можетЪ  ,  или  для  л'  двБ  величи- 
ны определить  можно,  коп  обВ  рЪш&тЪ 
уравнение.  Оная  притчина  состоитЪ 
вЪ  июмЪ  ,  что  формула  хх-  іажЧ-35 
представлена  быть  можетЪ,  какЪ  произве- 
^еніе  изЪ  двухЬ  множителей 

3  5  <5»5- 
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бо*. 
Сге  обстоятельство  имВешЪ  м*Встс 
при  всБхЪ  квздрдтныхЪ  уравненіяхЪ  і 
ибо  когда  всБ  члены  перенесутся  на  одну 
сторону  ,  ию  всегда  получится  такая 
формула,  дл-  ах  ~\-Ь  гго,  которая  рав- 
нымЪ  образомЪ  почтена  быть  можетЬ 
за  произнедсніс  иэЪ  днухЪ  множителей  , 
кои  мы  ваобразимЬ  гтакЪ:  (*-*)(*-?)  » 
не  имБя  нуады  знать  ,  что  значапіЬ  ^ 
и  д  ;  и  когда  уравненіе  наше  требуетЪ  [ 
чтобЪ  сіе  произведен^  было  о ,  то  »*" 
вВсгано,  что  сіс  двоякимЪ  оораэомЪ  у**' 
Немо  быть  моя-стЪ  :  первое  когда  л  ~/і 
а  второе  когда  д:~},  чшо  значитЪ  ош 
величины  ,  по  которымЪ  уравнение  Ра** 
решается. 

боб. 
ПосмотримЪ  какіе  сіи  множители 
быть  должны  ,  чтобы  ИхЪ  произведен» 
точно  нашу  формулу  хх~ах-+ф  здБлало» 
умножь  ихЪ  самычЪ  дВломЪ  ,  н  полу- 
чатся дл:-(р-г-?)дЧ-/:5і  чпю  когда  сЬ 
формулою  хх -ах -4-*  тоже  быть  должно, 
И» 
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шо  видно  что  р-+-$  должно  быть  равно 
а  и  рд=Ь  ,  откуда  познасмЪ  мы  сіс 
знатное  свойство  ,  что  такого  уравне- 
ния ,  какЪ  хх-ах-^-Ь—о  ооБ  величины 
сушь  такого  состояния ,  что  сумма  ихЪ 
равна  числу  а ,  а  произведете  —  Ь  .  по- 
чему какЪ  скоро  и^іВстна  буденіЬ  одна 
величина  ,  найдется  и  другая. 

ВЪ  ссмЪ  случае  обЗ>  вешчины  Л? 
ккіВюіяЬ  знакЬ  положительной  ,  и  ві> 
уі  іікненіи  второй  членЪ  имолЪ  знакЪ  -  , 
а  трвпісй  Н-.  разсмотримЪ  теперь  и  ішб 
случаи  ,  когда  одна  или  обБ  величины  х 
зткЬ  отрицательной  имІэютЪ  ;  первое 
учинится  ,  когда  оба  множителя  уравнц- 
нія  будутЪ  пьжія  (х-р)  (*-+-?)  »  откуда 
вроизходяшЪ  для  л:  двВ  величины  х~р 
я  х  :г  -  ц  ,  и  самое  уравнение  будетЪ  хх 
-+-(?-р)*-/^=о  ,  гдЬ  второй  членЬ 
ЗнакЪ  Ц-  имВстЪ  ,  то  есть  когда  ч 
больше  нежели  р  ,  ежели  жейы  ?  меньше 
было  нежели  р  ,  то  бы  при  второмЪ  чле- 
нЪ 
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нЪ  стоялЬ  знакЪ  -  %  третей  же  члснЬ 
имЪешЪ  здВсь  всегда  знак'Ь  -. 

А  когда  оба  множителя  будѵпіЪ 
(*-+-.?) '■*-*-?) »  то  обЪ  величины  х  бу 
дутЪ  отрицательный  ,  т.  е.  х .—  -р  ,  й 
х  —  -  д  ;  а  самое  уравнение  было  бы  » 
-!-.^-И?)*-Ь^?  — о,  ідЪ  какЪ  «то- 
рой ,  такЪ  и  третей  члены  ЗнакЪ  ■+• 
имЬюпіЬ. 

б58. 

Отсюда  познаемЪ  мы  ссстояніс 
корней  каждаго  уравненія  по  знакамЪ 
воюраго  в  трстьяго  членовЪ.  "Пусть  бу- 

детЪ    урвненіе     хх  -  —  ах Ь  ^  °  • 

когда  второй  и  третей  члены  имЬкдоЬ 
ЗнакЪ  -і-  ,  шо  обЪ  величины  х  будучи 
отрицательных  ;  когда  же  второй  членЬ 
энакЪ  - ,  а  третей  -4-  иліВютЪ,  шр  °$ 
величины  вудутЪ  полояшпельныя;  а  е*е* 
ли  и  третей  члсиЪ  ОудетЪ  имЬшъ  анакЬ 
сяпргцательной  ,  пю  одна  величина  бу- 
деоіЪ  положительная ,  а  другая  ошриЦа* 
тельная  ,  о  всегда  второй  членЬ   содер- 
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жиігіЬ  сѵмму  обоихЪ  корней  ;    а  горстей 
ихЪ  произведена. 

699- 
Теперь  не  трудно  вдВлать  такое 
квадратное  уравненіе,  которое  Сы  по  из- 
волснію  двБ  данная  величины  содержало  ; 
спрашивается  напр.  такое  урдвненіе,  гдіэ 
одна  величина  х  былабЪ  7  •  а  другая-3: 
ЗдЁлай  изЪ  сего  простое  уравненіе  #—7 
и  лг— — з  ,  потомЬ  х— 7=о  и  лгц-3-о, 
которые  суть  множители  требуемаго  ура- 
внения ,  такЪ  чшо  самое  уравнсніс  еапь 
хх -^х—гі  —о  >  откуда  по  прежнему 
правилу  ігіВ  же  самыя  величины  для  х 
найдутся  і  ибо  когда  хх~4Х-+~ъг  ,  то 
СудетЪ  х-=^г-±У^5  ,  или*— 2+5  >  и 
шакЬ  х~Т*ияіХ~— 3» 

7оо. 
Статься  можетЪ  ,  что  обФ  величи- 
ны .г  будутЪ  равны  между  собою  ,-  то 
есть  ,  сыііди  такое  уравненіе ,  гд*  обВ 
величины  х  —  5  ,  слѣл  оба  множителя 
будутЪ  С*—  <$)(-*—  ^\  и  ѵравненТе  гя-юж 
-і-25— й  ,  кото-ос  одну  виличинѵ  для  х 
кмЁепіЬ; 
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ИмЬегоЬ}  ибо  вЪ  обоа  уЪ  случаяхЪ  будепіЪ 
ІГ5  ■  что  пскажетЪ  обыкновенное  $й> 
шеніе  такого  уравненія.  Когда  хх~юх 
—  2$  у  то  буфхгіЪ  х  ~  $ -4- і  0^  или  л—  ' 
Ч^о,  сФд.  Д '^н.г  —  ^. 

Особливо  адВсь  и  римЁчагпь  надлс* 
житЪ  ,  чшо  иногда  оба  знаменован!*  * 
будутЪ  мнимые  или  невозможные  ,  вЬ 
которыхЬ  случаяхЪ  совсВмЪ  означить 
не  можно  такой  величины  для  х  ,  кото- 
рая бы  данной  вопросЪ  решила.  Наар- 
ежели  число  то  должно  будетЬ  раЗдФ" 
лить  на  двБ  части  ,  коихЪ  бы  произведи- 
ніебыло  з°т  топустъ  будетЪ  одна  част* 
+х  ,  другая  =10— х,  а  слБд.  ихЪ  про* 
иавсдсніс  жох—хк=.^оі  поесть,  хх^іоХ 
-30  п  ж— 5-ЬѴ— Ч  »  которое  естьм"*1* 
мое  или  невозможное  число  ,  и  даеті» 
амятъ  ,  что  заданной  попрос'Ь  невоэ- 
МОженЪ. 

702. 

И  пйкЪ  не  отмЪнно  нужно  ЭД^ 
наишв  зшкЬ  ,  взЪ  коего  бы  узнашь  м°~ 
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жно  было  ,  возможно  ли  квадратное  ура- 
внен^ или  нЬггіЪ.  На  сей  конецЬ  пуст* 
будегпЬ  дано  сіс  общее  уравнен(е; 
хх~ ах-ъ-Ь~о  ,  ню  есть  хх~—их-Ь  ,  ах 
~^дЧ- Ѵ(|в*— 6)  ,  откуда  явствуетЪ  , 
что  когда  число  Ъ  больше  нежели  ^дд  , 
пли  ф  больше  нежели  ай  ,  то  обБ  вели- 
чины будугаЪ  не  возможны  :  ибо  тогда 
должно  бы  извлекать  квадратней  корень 
изЪ  лгпрмултельнаго  числа  .  но  кпгдя  Ь 
меншее  нежели  'фа  ,  или  еще  менше  о  * 
то  есть  отрицательное,  то  обѣ  величи- 
ны х  будѵтЪ  всегда  возможный;  и  хотя 
бы  они  были  возможны  или  нБтЬ  ,  то 
всегда  можно  ихЬ  изЪявить  по  сему  спо- 
собу :  притомЬ  имЬютЪ  они  всегда  сі'с 
свойство  ,  что  сумма  ихЪ  равна  а  ,  а 
произведение"^  »  какЪ  вЪ  семЬ  примБрБ 
видно  лаг— Ьх-Ъ~ю—о  у  гдЬ  сумма  обо- 
ихЬ  знаменованій  х  должно  бышь  о  ,  а 
произведеніе  =  ю.  ОбВ  величины  6у- 
дѵтЬ:  I)  дг— з-г-Ѵ-і;  И)  *га-Ѵ-і  , 
коихЪ  сумма  :=6  ,    а  произведете  ^ю. 

70|- 
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•703. 
Сей  характгерЪ  можно  иэЬяеять  во- 
обще ,  прнпгамЪ  можетЪ  быть  онЪ  упо- 
трсблснЪ  и  вЪ  гоакп^Ъ  у  шненіахЪ  какЬ. 
/ст  +  ^т^Оі  ибо  отсюда  получится 

илп  х~~*  &       Ѵ({!§.-4?Ь-,  ;    откуда   вид* 

.  */ 
но^чпгаобБ  величины  для  х  мсутЪ  бьі#ь 
мнимыя  ,  ил*  Травненіс  не  возможно  , 
когда  ф  будеяіЪ  больше  нежели  §»  ,  ила 
когда  вЬ  еемЪ  уравМеніій^ді  А-хх&х  -\-ЬтО 
учетверенное  произведена  ийЬ  первзГО 
и  послЪдняго  члена  будетЪ  больше  , 
нежели  квадрагоЬ  втораго  члена  ;  вбо  че- 
тверное произведете  изЪ  перваго  и  пос- 
лЪдняго  членовЪ  есть  фхх  ,  квадрасгіЪ 
средняго  члена  есть  ^ххі  и  когда  ф&* 
оолыие  нежели  $$хх  ,  то  будсшЪ  іпак*е 
4/Ь  больше  нежели  ^§  ^слВ^.  и  уравнен» 
не  возможно.  Во  всЁхЪ  другихЬ  случа- 
яхЬ  уравнение  возможно  ,  и  обо  величи- 
ны дла  х  действительно  опредЬлвп* 
можно, 
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можно,  хотя  оные  часто  бываютЪ  и  неиэ- 
влекомы  ,  однако  вЪ  тБхЬ  случаяхЪ  кЪ 
истинной  величине  всегда  приблизиться 
можно  ,  какЪ  уте  выше  сего  упомянуто. 
НапротивЪ  того  вЬ  мнимыхЪ  выраже- 
ніяхЪ  какЪ  ^—%  ни  какое  приближсніс 
мВста  не  имБетЪ  7  ибо  тогда  и  к?  о  отЪ 
него  стол»  же  далеко  отсшоишЪ  какЬ  і, 
или  другое  какое  число. 

При  семЪ  еще  примечать  надле- 
аштЪ  7  что  каждая  такая  формула  вто- 
рой степени  какЪ  хх-\^ах-+ Ь  непремБн- 
но  раэдЬлшпься  можетЪ  на  два  такіе  мно- 
жителя ,  какЪ  (.ѵ+р)' (*:+?)•  ибо  ежели 
бы  кто  хопіБлЪ  езягпь  з  такихЪ  множи- 
теля ,  то  нашелЪ  бы  уравнение  третей 
степени  ,  на  противЬ  того  изЪ  одного 
такого  множителя  не  дошелЪ  бы  и  до 
иторой  степени  ;  по  чему  беэспорно 
должно  бьяпь  справедливо  ,  что  каждое 
3'равненіе  второй  степени  содержитЪ  вЪ 
«йВ  дв"Ь  величины  для  х,  и  что  гаакихЪ 
ТоЛЬ    И.  И  вели- 
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величинЪ  вЪ  немЪ  ни  больше,   ни  мень» 
шс  быть  не  можешЬ. 

■  7°?- 
уже  показано  было  ,  что  когда  аба 
с!и  множителя  найдутся,  то  оттуда  и  сФ 
величины  для  х  определить  можно  ву 
дооЪ  ;  ибо  кдждаго  множителя  положиеЪ 
равна  о  ,  найдется  величина  х.  Сіе  им1> 
еігіЬ  мЬсто  и  вЬ  оборотнсчЪ  смыслБ,  ыо 
есть  ,  какЪ  скоро  одна  величина  х  опре* 
долена  будетЪ  ,  познается  оттуда  в 
множитель  квадратнаго  урлвыеыГл  ;  ибо 
когда  д:~р  есть  одна  величина  для  X  вЬ 
квадратномЪ  уравненіи  ,  то  будетЪ  та- 
кожде  х  -р  одинЪ  множитель  онаго  ,  илй 
когда  всѢ  члены  перенесутся  на  одну 
сторону,  уравненіе  раадВлиться  межени 
на  х-р  ,  и  частное  дастЪ  другаго  мно- 
жителя. 

7об. 

Для  иаЬясненія   сего  пусть  СуделіЬ 
данное  уравненіс  дгдг-г-^-гі— о  ,  о  к°- 
вдоромЪ  мы  знасмЪ  ,  что  д— з  есть  ве- 
личина 
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личина  количества  х ,  ибо  э-3-4-4-  ?-*» 
~о  ,  а  оттуда  заключить  молемЪ,  чшо 
я-  5  есть  множитель  сего  уравнения  .или 
что  ХХ~\~4Я~&І    разделиться     мОжргпЪ    на 

^-З.какЬ  мзЬ  слЙдующаго  дБлснія  видно ; 

)л-дг  —  а*        1 
Н^7#- аі 

И  такЪ  другой  множитель  сеть  лг-г-7» 
Ю  уравненіе  наше  можегоЪ  изЪявлено  быть 
симЪ  проиэвсденісмЪ  (дг-  3  )(*+•?)— °  * 
откуда  обЪ  величины  количества  х  ясно 
видѢть  можно  ;  ибо  иэЪ  перваго  множи- 
теля бу-дешЪ— л— д.  аиаЬдругаго  лз:-7- 


И  1 
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ТЯЛВЛ     X. 

Оразрѣшенці  чишыхЪ  кубизныхЪуравненІй. 

д  истое  кубичное  уравнение  назы- 
вается ,  вЬ  которомЪ  куа'п  неизгібсшнаі о 
количества  полагается  равенЪ  известно- 
му числу  ,  гаакЬ  что  вЪ  нсмЪ  ни  квад- 
ратЪ  нсизвѢстнаго  числа,  ни  оно  само  не 
попадается. 

Такое  уравненГе  есть  л>~ігі  ,   ил» 
"    і  ж*=^а,  или  а~  — ^. 

7о8. 
КакимЪ  образоліЬ   изТ  такого  урав- 
нены величина   .г  находится  ,    дано  сам» 
по  ссбЬ  :    вао  нужно  только   сЪ  обѢи* 
сторонЪ  извлечь  кубично»  корень. 

ТакЪ  изЬ  уравненія  х==1і;  найдет* 
»=?.  .  шЪ  уравнения  х'  -_а  будн* 
*=*.  ;    а  изЪ  *--■  найдется    х=#  = 

^  И  такЪ  естьля  кто  знасшЪ,  какЬя*- 
влекаей»* 
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влскасшся  кубичиой  корень  пзЪ  какого  ни- 
будь  числа  ,  гпопіЪ  можеігіЪ  разрЬшишь  и 
такое  ^уравнсніс. 

*70р. 
Но  симЪ  обраэомЪ  получится  одна 
только  величина  д-  ;  между  піЬмЪ  когда 
каждое  квадратное  уракненіе  имЬетЪ  дв*В 
величины  для  х,  пю  можно  думать  (  что 
также  и  кѵбячное  уравненіе  должно  имЪаіь 
больше  нежели  одну  величину  ;  слЬд.  не 
безнужно  будетЪ  разсмотрЁть  сіе  обсто- 
ятельнВе,  и  вЪ  случіВ  ,  естьли  такое 
урзвненіе  больше  одной  величины  для  * 
имВть  должно ,  какЪ  ихЪ  сыскать  надлс- 
жишЪ. 

7Ю. 
Для  прим&ра  разсмотримЪ  уравне- 
ніе  ж1  ~8,  изЪ  коего  всп  числа  найтя 
должно  ,  коихЪ  кубЪ  ~8  ,  и  поелику 
безЪ  всякдго  сомнБнія  такое  число  жепя, 
то  по  прежней  главБ  х1—  8 —о  должно 
дВлиться  на  х—г  ,  чего  ради  адБлаемЪ 
сііе  дЬленіе: 

И  3 
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-г-гд?— 8 

4-4^-8 

слЁдовагаелыно  уравнение  наше  ж'-8г:0 
иэЪявить  можно  множителями  (х—  г) 
Ѵ**-Н  2Л  ■+•+)=:  о. 

71 Ь 
Понеже  здВсь  спрашивается  ,  какое- 
бы  число  взять  подлежало  мВсто  X  г 
чтобЬ  л1— й  или  х*~- 8~ о  было  ,  по 
видно  ,  что  сіе  учинится ,  когда  вЪ  прс- 
жнемЪ  пунктБ  найденное  произведен*6 
положится  о  ;  притомЪ  оно  не  только 
тогда  будетЪ  о  ,  когда  х—  а  —  о  ;  оаі' 
куда  получается  л:— г  .  .но  также  и  то- 
гда ,  гакЪ  другой  множитель  дг*+2*+4 
СудстЪ  о  :  чего  ради  положи  ево  =о  і 
ию  есть  хх^\-йх^-^—  о  ,  то  будешЬ 
:-аж~4  в  сЛБд,  *--іЦ-Ѵ-3. 

7і*. 
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712. 
И  гпакЪ  сверьхЪ  х  —  2  ,  вЪ  когпо" 
рОмЬ  случаБ  уравнсніс  лгт~  8  разрЁшаспГ 
ся ,  имЬемЪ  мы  еще  двЬ  другія  величины 
для  л"  і  коихЪ  кубы  равнымЪ  образомЪ 
дЗлаюгаЬ  8  ,  и  которые  суть  такого  со- 
стоят* I)  лггг-і+Ѵ— з  і  И)  х~  —  і 
—  ^— 3  »  а  взавЬ  пхЪ  кубы  сомнБніе  на- 
ше кончится. 

1  —  V  -3  ц-Ѵ-3 

-Ѵ-з-з  ч-Ѵ-э-э 

-а  —  2^-3    квадрашЪ  -2 -(-2 ^-5 

-!_}-  ѵ_з  .  _ і  -  Ѵ-з 

2  +  2^-3  2-21^-^ 

"»Ѵ-3-Д--^  -ЬаѴ  -  3  -  2-3 

2-і-б—  &  кубЪ.  2  -+-  б  ^Г8. 

Обіз  с/и  величины  суть  хотя  и  невозмо- 
жные нлп  мничыя  ;  однако  не  смотря  на 
то  примВчанія  достойны. 

И  +  74- 
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Ос  имЕстЪ  мЬсгпо  вЪ  каждомЪ  ша- 
комЬ  кубичномЪ  уравненіи  ,  какЪ  лг'—а, 
гдЪ  сверміЪ  Х—$а  еще  двВ  другія  вели- 
чины содержатся ;  положи  для  краткости 
$а—с  ,  тдкЪ  что  а~с*  ,  и  уравненй 
наше  получитЪ  сію  формулу  х?—С*,  или 
*і~*',«о  ,  которое  нослЪднсе  делится 
на  х—  с  ,  какЪ  изЪ  предложеннаго  дЬлс- 
нія  видно: 

х  с\х,~с3\ѵ1^.сх-і-еі 


-*-сх*-сгх 
+  сгх-с* 

Л-сгх-с* 

По  чему  предписанное  уравненіс  изЪявип*- 
ся  можетЪ  симЬ  произведеніемЪ  (х-с) 
(хжЧ-СХ-\-сг)=о  ,  что  вЬ  самомЪ  дБ-* 
будешЪ  равно  о  ,  не  только  тогда,  когда 
х  с_о  ,  или  х— с  ,  но  также  и  когда 
ххл-сх~\-сг— о  ,  а  изЪ  сего  будетЪ  Д* 
~-сх-ег  і  и  слБд.  г— -;г4-У(^-<-')  ^ 


и  ихь.  ршгаш.  гз7 

-^Ьі^сі  7-^у-Г==(=а^Й=?).  <:.  вЪ  сей 
формулЪ  содержатся  еще  двіэ  величины 
для  х,  ) 

/  714-      ' 

Понеже  с  вм*Бсто  ^г  написано  было, 
то  отсюда  выводпмЬ  мы  слцдствіе :  что 
вЪ  каждой  кубичной  формуле  какЬ  х*—а 
три  величины  для  л:  содержатся  ,  кото- 
рые изЪявляюшся  такЬ: 

I)  х—^г  ,    11)^(^*&=1%а  ;   ІШ 

Откуда  явствуетЪ,  что  каждой  кубичной 
корень  три  величины  имЁешЪ,  изЪ  коихЪ 
хотя  первая  только  возможна  ,  протчіс 
же  двЬ  не  возможны  ,  которые  однако 
здЪсь  цримЁчать  надлежитЪ  ,  дла  того 
что  мы  выше  сего  кидБли  ,  что  каждой 
квадратной  корень  двЪ  величины  им"ВеігіЬ$ 
а  вЪ  слІэдующихЪ  покажется  ,  что  каж- 
дой корень  четвертой  степени  имВетЪ  + 
разный  величины  ,  пятой  пять  и  такЬ 
далЪе. 

ВЪ  прошіыхЬ  выкладкахЬ  употребляет- 
ся только  первой    изЪ  сихЪ  шрехЬ  вели- 
И  %  чинЬ 
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чинЪ  .  потому  что  оба  другюг  не  возмо- 
жны ;  чему  намБрены  мы  еще  дашь 
адЪсь  несколько  примВровЪ. 

71?. 
ВопросЬ.  Сыскать  число  ,  готораго 
квадратЪ    ежели    умножится    на  і    числа 
искомаго  у  произошло  бы  4-3 2   - 

Пусть   йе  число    будстЪ   х  ,    то  я* 
умноженное  на  \х  должно  быть  равно  чи- 
слу 4-^2.  ;  следов.  еудешЪ 
^я,гГ432,умноживЪна  4,  будетЪ  ж*П74% 
и  извлекши  кубичной  корень  найдется  #-і* 

Отв*тЬ.   Искомое  число  есть   і2;  ибо 

квадратЬ  его  144  умноженной  на  -"  й- 
е.  на  5  даетЪ  43  2- 

7іб. 
ВопросЬ.    Сыскать  число  ,  ксего  бы 
четвертая    степень    разделенная    на    его 
половину   ,    и  кЪ  сему    частному    ссшлй 
придается   І4-*  чіпобЪ    вышло  юо  ? 

Искомое  число  положи  х,  то  четвер* 

тая    его  степень   х*  разделенная    на  I  Л 

даетЪ  а*3    ;     кЪ  сему  првдавЪ  14  і  Л°л* 

«но 
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жно  выгппш  юо  ,  и  такЪ  будетЪ  2л'1 
•4-|д.-~юо  ,  вычти  14  і  ,  выдегпЪ  ах* 
~™,  раздВли  на  а,  выдетЪ  а:1——  ,  и 
извлекши  кубичной  корень  получится  л=С 

717. 

ВопросЪ.  НВсколько  офищеровЪ  сто- 

ЯгіЬ  вЪ  полБ  ,    каждой  вЪ  команде  своей 

имВетЪ  вЪ  трое  сшолько    конницы  ,     и 

вЪ  20    разЪ  столько    гіЬхоты  ,    нежели 

СКОЛЬКО  всЪхЪ  офицсровЪ  вЬ  полЪ  нахо- 
дится ;  каждой  конной  получаете  вЪ 
мЬсяцЪ  столько  гулдсновЪ  жалованья, 
сколько  веЪхЪ  офяиеровЪ}  а  каждой  гіВ- 
шей  вЪ  половину  сшолько  .  вся  же  вЪ 
мВсяиахЪ  выдаваемая  на  жалованье  сумма 
деікгЬ  дБлаетЪ  19000  гѵлдсн.  спраши- 
вается сколько  всохЪ  офицссовЪ  было  ? 
Положи  число  сфицеровЬ  X  ,  то  ка- 
ждой вЪ  командБ  своей  имВсгоЪ  3*  кон- 
.  ницы  і:о>  пехоты,  слВд.  число  всёхЬ 
коннькЪ  Оыло  $хх  ,  а  пБшпхЪ  аом  ; 
И  когда  каждой  конной  вЪ  мѢсяцЬ  полу- 
чает! х  гулденовЪ  ,  и  каждой  пБшсй  \х 
гулд. 
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гул  д.  ню  мЬсячное  жалованіе  вс"ЬхЪ  кон- 
ныхЪ  будетЪ  З-ѵ1  гулденовЪ  ,  а  пБхоглы 
ю#3  гулд.  и  ксЪ  вообше  получатЪ  сни 
і^я3  гулденовЪ  ,  чшо  должно  быть  равно 
числу   ізооо  гулд. 

И  такЪ  когда  і  ^л;*—  і  }0оо  ,  то  бу* 
-детЪ  а"8~іооо  и  .г— ю.  Столько  было 
офицеровЪ. 

718. 
БопросЪ.  Несколько  купцовЪ  з/Ьлл- 
ли  компанію.  ПоложнвЪ  каждой  вЬ  юо 
разЬ  больше  ,  нежели  ихЬ  число  компа* 
иіію  составляющее  ,  сЪ  сею  суммою  ао- 
сылаютЪ  они  фактора  вЪ  Еенеи,*ю  . 
которой  на  каждые  юо  флореновЪ  выи- 
грало вЪ  двое  больше,  нежели  число  ихЬ 
а  возвратившись  назадЪ  привез'Ь  барыш* 
гббг  флор,  спрашивается  сколько  куо- 
уовЪ  было  ? 

Пусть  будетЪ  х  число  купцовЪ  >  ™° 
каждой  изЪ  нихЬ  положилЪ  і  оо  д-  флор- 
и  весь  капиталЪ  былЪ  юолгд-  флор,-  и  ко- 
гда на  каждые  ц^  флор,  получено 
барыша  г  л-  флор.  ?  Шо  весь  выиг- 
рыіііЬ 
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рышЬ  былЬ  гх1  флор.,  чпю  должно  быть 
равно  2бб2    флор.   слѢд.   2ДГ3-2бб2  КХ*~1% 

^і,  откуда  х=іх.  Столько  было  купцов^ 
710. 
Вопрос'Ь.  Одна  крестьянка  прочй- 
ппвасшЪ  сырЪ  на  курицЬ  ,  давая  а  сыра 
з*  каждые  3  курицм-  К7РЫ  несутЪ  яйца, 
каждая  э  противу  числа  ясБхЪ  курЪ  СЪ 
сими  яйцами  пошла  она  на  рынокЪ  ,  и 
продаетЬ  каждые  д  яицЬ  за  столько  пфе- 
нинговЪ  сколько  курица  снесла  яицЪ  >  а 
выручила  ВсБхЬ  денегЪ  ул  пфенинга  і 
спрашивается  сколько  сыровЪ  у  нее  было? 
Положи  число  сыровЪ  было  х  ,  що 
промЬняла  она  ихЪ  за  \х  курицы ,  когда 
каждая  курица  кладетЪ  ±х  яицЪ  ,  то 
число  всЬхЬ  яицЪ  было  ?хх:  теперь  оро- 
даетЪ  она  каждые  9  яицЪ  за  \х  пфенни- 
гов!); сл'Вд.  всего  навсе  выручила  она  ,'4д; 
пфен.,  что  •}%  равно  быть  долженству* 
етЬ.  И  такЪ  &г*=73->  и  **= 722+-8' 
8.3.9—8.8.27,  почему  *—іа.  Столько 
сыровЪ  у  крестьянки  выло,  кои  она  про- 
меняла за  х8  курицЪ. 

•ПГ  ГЛАВА 
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ТАЛЬЛ    XI. 

О  разрЪшенііи  полныхЪ  кубичных!) 
уравненій. 

720. 
Полное  кубичное  уравнение  называется  « 
вЬ  кощоромЪ  свсрьхЪ  куб*  неиэвВстнаго 
числа  ,  еще  его  квадратЪ  и  самое  неиз- 
вестное  число   находится.      Общая     ф°Р" 

мула  щакоі-о  уравнения  есть  ах*-+-  Ьх 
+  сх-±-<1—о  ,  то  есть  когда  всё  член» 
перенесутся  на  одну  сторону.  А  кзкимЬ 
образомЪ  изЪ  такого  уравнения  величины  * 
находятся,  которые  также  и  корни  урэ" 
вненія  именуются,  показано  будстЪ  вЪ  сеіі 
главБ  ^  ибо  здѢсь  можно  уже  знать  на- 
исредЪ  .  что  такое  уравненіе  всегда  | 
корня  и-чБетЬ,  по  притчинЪ  вЪ  прежней 
главЪ  о  чистыхЪ  ^равненЫэО?  сея  сак- 
пени  показанной. 

•721. 
СЪ  самаго    начала    разсмотрнмЪ  еіс 
уравнсніс  х  -6хх-і-  их-  6~о;  когда 
квадраш- 
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квадратное  уравнение  почитается  за  про- 
изведете изЬ  двухЪ  множителей ,  то  сіе 
кубичное  можно  почесть  за  произведен^ 
изЪтрехЬ  множителей,  которые  вЪсемЪ 
случаѣ  будутЪ: 

(лг-і)(д:-аН*-3)— о  ,  кои  умножены 
будучи  между  собою  проиэводятЪ  преж- 
нее уравненіе;  ибо  (ж—  і)(я:— а)—хХ—$х 
■4-2,  и  сіс  умножа  еще  на  (ж— 3)і  вЪ 
произведены!  даспіЪ  х'~  бхх-\-их  —  б 
прежнее  заданное  уравнение  ,  которое 
равно  о  быть  должно  ;  что  учиниілся 
когдз  произвсденіе  (х—  і)(лг— а  )  (лг— 5) 
то  будетЪ  $  а  сіе  гдѢлается  ежели 
только  одинЪ  изЪ  дхЪ  множителей  бу- 
детЪ о  ;  и  сліэд.  вЬ  трехЪ  случаях'Ь;  пе- 
рвое, когда*—  і— о,  или  хс=і,  второе, 
когда  *— 2  —  о,  или  жг^а  ,  третГе,  когда 
X—  5  ^О,  или  л—  %.  СверьхЪ  сего  виіно, 
что  какое  бы  другое  число  мБсто  х  по- 
ложено ни  было  ,  ни  одинЪ  язЪ  сихЬ 
трехЪ  множителей  не  будстЬ  О  ,  слВд. 
также  и  произведеніе;  откуда  видно,  что 
уравне- 
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уравнсніе  наше  никакихЪ  другихЬ  корней 
не  имЬешЪ  кромБ  сихЬ  трехЪ. 

722. 
Есгаьлибы  можно  было  кЪ  каждом!) 
другомЪ  случаЪ  определить  сгосЪ  трехЬ 
>іно  ылшелен  уравнснія  ,  то  бы  изЪ  вхЬ 
Нашлись  тотчасЪ  три  корня  ©наго.  На 
сей  консцЪ  равсмотримЪ  мы  гари  птакі* 
множителя  вообще  ,  кои  пусть  булупіЬ 
х  —р ,  л:  —уу  х—Г:  найди  ихЪ  произведен^ 
и  поелику  первой  умноженной  на  втораго 
даетЪ  хх  —  (р-\-д)х-+-рд .  шо  сіс  произ- 
ведена умноженное  на  х~т  произведешь 
слЬдуюшую  формулу  = 

х'~(р-*-д-і-г)хх  -4-(ру  -+-  рг-Ѵ-ф  )* 
—  />?*-,  которая  ежели  должна  быть  о, 
то  сіе  учинится  нюльчо  вЪ  трехЪ  слу- 
чаяхЪ:  \)х~р—о  или  х-ір,  ТІ)*-*^ 
или  х—  ?;   Ш)*~г-о  ил»  х  —  г. 

723- 
Пусть  сіс  уравнен.с  теоеоь  изобра- 
зится шакЪ.  хж^.ахх^Ьх~с=ог  ветслй 
кор** 


И  ИХЪ  рѢШЕНШ.  14* 

корни  онаго  будутЪ  1)*— р,  П)*~ ц\ 
ІН):с— г,  то  должно  быть  а—р~+-у-*г, 
а)  Ь—рд-Ъ-рг-і-уГ}  и  з  )  г=рдг,  от- 
куда  тцно  ,  что  второй  члсмЬ  содер- 
йіипіЪ  сумму  всЬхЪ  шрсхЪ  корней  ,  тре- 
дпей  членЪ  сумму  произведений  каждыхЪ 
двухЪ  корней  помноженных!)  между  собою, 
и  последней  членЪ  произведена  ВсЬхЪ 
шрсхЪ  корней  умноженныхЪ  между  собою. 
Сіе  послЪднее  свойство  показываете  вдмЪ, 
что  кубичное  уравнение  подлинно  ника- 
кого другаго  рауіоналънаго  корня  имѢть 
не  можетЪ  ,  какЪ  только  того  ,  на  ко- 
тораго  последней  членЪ  дЪлится  %  ибо 
когда  онЪ  есть  произведение  изЪ  ъсѢхЬ 
трсхЪ  корней  ,  то  должснЪ  онЪ  непре- 
менно дЬлиться  на  каждаго  изо  нпхЪ.  И 
такЪ  тотчзсЬ  узнать  можно  ,  какими 
числами  помянутое  дЬленіе  проверять 
должно  ,  ежели  пожелаешь  узнать  одинЪ 
только  корень. 

Для    ийшсненія  сего    раэсмотримЪ 

мы  уравненіе  я*— лг-+-б  или  д'—  х—  бгс, 

когда  оно    никакого    друглго    рацюналь- 

ТслШ    II.  І  наго 
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наго  кормя  не  имБетЪ  >  кромЁ  того  ,  на 
которой  посл&дней  членЪ  6  дЪлшпся  , 
то  пробу  чинить  надлелитЪ  сЬ  сичя 
только  числами    і,  а,  З)  ^ 

которые  пробы  сиюяпіЪ  вЪ  такомЪ 
порядкЬ 

I)  когда  жг=і,  тобудегоЪ  і  —  і-о*=—  о* 
И)  когда  д~г,  шобудешЬ  8—  а— 6  ^:  о 

III)  когда  д-=3»  то  будстЬ  і^-з—6  Г=  і8 

IV)  когда  д— б, то будетЪ  2іб— б—  6=«о4 

Отсюда  усматриваемо  мы,  что  Х~1 
есть  корень  предложенната  уравнения  , 
шЪ  коего  уже  оба  друпе  легко  вайпм 
можно;  ибо  когда  д— г  есть  корень,  п» 
х— 2  будетЪ  множитель  уравнения ;  чего 
ради  надлси.ітіЬ  только  сыскать  другаго 
множителя  ,  что  учиНщцсд  следующим*3 
дѣлснісмЪ  : 

І 


и  ихъ  рБшЕніи; 

-6  Іж*-^-2д:фз 


Понеже  формула  наша  изЪявлена 
•выть  можетЪ  симЪ  прошведенісічЪ  {х~ г) 
(д?*Ч-9д? --(-  з) .,  гпо  оная  будетЪ  о  ,  не- 
іиолько  когда  д;~і— о;  но  и  когда  XX 
-+-глг-г-3— о  ,  а  отсюда  имВемЪ  мы  хх 
тг— «.г—  ^  ,  ніо  есть  л'гг— і^кѴ— * 
оба  другііе  корня  нашего  уравненія  ,  кои 
какЪ  видно  сушь  не  возможные  ,  или 
•мнимые. 

Но  сіе  им"БетЪ  тогда  только  мБ- 
сто  ,  когда  первой  членЪ  уравненія  х 
на  і,  а  аротчіе  члены  на  цІхіыа  числа 
помножены  :  сстьли  же  вЬ  даннрмЬ  /ра- 
*нен!и  случатся  дроби  ,  то  имЪемЪ  мы 
средство  превращать  сіс  ураьненіе  ъЬ 
другое  ,  вЬ  коечЬ  дробей  не  находится  , 
I  *  ■ 
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в  тогда    проба    учинена     сЬ  нимЪ    быть 
можешЪ  какЪ  а  прежде. 

Пусть  будетЪ  дано  уравнение  х*-$ХЩ 
•+■".* -|— о  ,  понеже  здесь  четверти  на- 
ходятся ,  то  положи  х—%,  и  получит- 
ся ^— ^-Ь'-^— |:по,  что  помноживЬ 
на  8  будешь  /-б^+ц_у— 6—о,  коего 
корни  суть,  какЪ  мы  прежде  уже  ввдѢлй 
.7=1,^  =  3,^  =  3!  слбд.  вЪ  наівемЬ 
уравненіи  1)Х=1;  II)*—»  ;  Ш)*=І- 

Когда  перйоЙ  члаіЬ  ъЬ  уравне"** 
^гмножснЪ  будетЬ  на  какое  нибудь  число, 
а  последней  будетЪ  і  ,  какЬ  вЪ  &*& 
уравненіи  6х*—  і\хх-)-бх-і—о  ,  ошкуЛ* 
чреаЪ  дЬленіе  на  6  произходитЬ 
*—  ^Ааг-Ь*-;— о  ,  которое  по  прежнему 
правилу  отЪ  дробей  освобождается»  поло- 
живЬ  х—Ь  ибо  тогда  выдетЪ  &-т#^ 
— і=о,  что  умноживЪ  на  г\б  выдес* 
У-»х7У-г-5<?г-3б— о,  но  злБсь  шрУ-Г 
но  еы  было  дВлашь  пробу  со  веЬми  &*" 
шелями  числя  Зб  ,  а  понеяс  вЬ  первое 
Я* 
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уравненіи  послБдней  членЪ  —  I  ,  то  по- 
ложи  А"  -=^-\    И  буДСіпЬ    "Т(  —  \г  ~+-%  —  1   —О  , 

что  умноживЪ  наг'  произойдетЪ  6— не 
-1-  6вя—  й*  —о  м  перенеся  всФ  чіснм  на 
другую  сторону  будеіпЪ  г*-бй"+іів-5 
его  ,  коего  корни  суть  гг;і~і-з  і 
слВд.  вЪ  нашемЪ  сравнены  будегаЪ  Х-Щ 

72б. 
ИэЬ  выілспокаэаннаго  явсптуетЪ  , 
что,  когда  всЬ  корни  будутЪ  положи- 
тельные ,  знаки  Н-  и  —  вЪ  ураененіи 
переменяются,  и  тогда  пічБетЪ  оно  та- 
кой видЬ  х*-ахх-\-Ь'х— с^о  ,  гдВ  три 
перемЕны  энаковЪ  находятся  ,  то  есть  , 
столько  же  сколько  оно  имТхтЪ  ноложм- 
тельныхЬ  корней.  Естьли  же  бы  были  всБ 
три  корня  отрицательные  ,  и  помножены 
были  между  собою  сіи  три  множителя 
ЖЧ-р  ,  Д*-4-Ѵ  >  х-\-г  ,  то  при  всБхЪ  бы 
ЧледахЪ  находился  ЭНакЪ  -\-9  а  уравненГС 
такую  бы  формулу  им'бло  х'-Ъ-ахх+Ьх 
-+-с=о,  гдБ  5  раза  а  одинак*е  знака 
другЬ    *»  другомЪ  слБдуюпіЪ  ,    то  есть 
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столько  же  ,   сколько    уравненіе  имЬетЬ 
отрицатсльныхЬ  корней. 

ІА^Ъ  сего  выведено  сіе  сліэдствіе  , 
сколь  часто  вЪ  уравненш  знаки  пс- 
ремБняютпся  ,  столько  положительных!» 
Корней  оно  имоегпЪ.  и  сколь  часто  одн- 
накгс  знаки  другЪ  яа  другом Ь  слЬдуютЬ, 
столько  оно  отриуательныхЪ  корней 
ЛмВетЪ.  Сіс  примѢчаніе  здЬсь  весьма  ва- 
жно ,  дабьі  поЖать  ,  положительные  или 
отрицательные  дБлители  послБлияго 
члена  ,  сЬ  Которыми  проба  дЪлается  , 
врать  должно, 

•?а?. 

Для  изЬяснснія  сего  раЗсмотрямЬ 
сіе  уравненіе : 

Л*~Н**-?4*Ч-5б*=о,  вЪ  которомЬ 
дв*Й  перемЬны  анаковЪ  ,   и  одно   столько 

ІСлБдствІе  того  же  знака  находится,  от- 
куда мы  заключаемЪ  і  что  сЗе  уравненв 
имБетЪ  два  положительные ,  и  одинЬ 
отрицательный  корень  „  кои  должны 
быть  дЬлишели  послЪдняго  члена  <б  ,  и 
слѢ* 
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СлЪд.  содержатся  между  числами   Ч-  1,2, 
4,7, 8, 14,28, 5б- 

Ежели  положится  х  —  2,  то  будетЪ 
8+4~6"8-+-5б~0,  откуда  видимЪ,  что 
л?  =2  есть  корень  положительной  ,  и 
слБд.  х—  2  делитель  нашего  уравнсніл  , 
откуда  оба  пратчіе  корня  лсіко  ндйтц 
можно  ,  ежели  только  уравненіе  разде- 
лится на  х— а,  какЪ  сиЬдустЪ: 


И  такЬ  сіс  частное  хх-і-$х  -а8=о 
положивЪ  ,  найдутся  оттуда  оба  лругіе 
корня  ,  кои  будутЪ  л=:— ^Ч^",  слбд. 
оба  послЪдніе  корня  будутЪ  х  —  4  и 
#г=:— 7  ,  кЬ  чему  еще  надлежшпЪ  взять 
прежней  д:=&> 

І  4  Отсюда 
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Отсюда    явствѵеіпЪ ,    что    вЪ  задан- 

номЪ  уравненіи  дБйсшвительпо  два  поло- 
жительные и  одинЪ  отрицательной  кор- 
ни содержатся  ,  что  следующими  при- 
мерами идЬяснить  мы  намерены, 

•728. 
ВопросЬ.  Сыскать  два  числа  ,    коиЛ 
разность    іг  ,    и  ежели  произведете  и*0 
помножится  на  ихЪ  сумму,  піобЬ  вышло 
і45°"о. 

ПоложивЪ  меньшее  число  х ,  боль- 
шее будетЪ  х-\~%г  ,  произведен^  икЪ  XX 
— І-І2ДГ  ,  которое  умнолено  Оудучи  на  а* 
-4-і2даетЪ  ях'-Ь-  ^бдгл'-Ьі44Ѵ—  І45б0> 
равдБливЪ  на  г,  ОудстЪ  лІ-|-і8:и;-+-7а''; 
~7*8°. 

Понеже  послВдней  члснЬ  7*8о  пикЬ 
ВсликЪ ,  что  пробы  сЪ  нимЪ  мы  учинить 
не  можемЪ  ,  то  видя  что  онЬ  дВли№<*я 
на  8,  положи  дг^ау  и  выдепіЪ  8у*-+-"'г 
Л4--447  —  "280$  сіе  уравнете  раздВливЪ 
на  &  выдсшЪ  ^Ч-рД^Ч-івл^^ріо  ,  и  те- 
перь можно  учинить  пробу  сЬ  дБляпіс* 
лямя 
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Лямя  числа  910  ,  которые  сушь  I ,  г,  }, 
7  »о,із  и  протч.  числа  «,а,^  суть 
действительно  малы  ,  для  того  возмп 
^—7  и  получипхя  34-3-*"4+ч-126"  точ- 
но ^91°  >  сл**  °'*1,нЪ  *°РСНЬ  У  —  1  » 
и  х~ ;і4  ,  а  сеголи  кто  хочетЪ  знать  и 
ооа  протчіе  корня  ,  то  раздели  Л'Ч-рГ 
_а_і8^— ою  на^—7)  какЪ  слодуеиіЪ: 

^-7Іг'+яг'-»-і8/-9і0|)'Ч-»4м-«з» 

+  і6у'  +  і$у 

+  і6/-ІІ2> 

І3оу-9ІО 
іЭо^-ріо 

Ежели  положится  сіс  частное  у'-\-  іб> 
4-13°=°  •  то  будстЪ  дц^-Ку-ізо, 
откуда  /= -і±Ѵ-66  ,  то  ссшь  ооа 
протчіе  корня  суть  невозможны. 

ОіпвЪтЬ.  Оба  искомыя  числа  будутЪ 
І+  и  »б  ,  коихЬ  произведено:  з«4  умно- 
женное на  иаЬ  сумгиу  4"  *>™Ъ  >45<ІО- 

І  5  7*9- 
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ВопрогЪ.  Найти  два  числа  ,  коихЪ 
разность  \%  и  разность  ихЪ  кубовЪ  ум- 
ноженная на  сумму  чиселЪ  производит!» 
число  й.у$і%4  І 

Мсншсс  число  пусть  СудстЪ  л;,  а  6оле<- 
иіес  *Ч-і8  ,  кувЪ  меншаго  х' ,  болышго 
^*-Ь54*,^Ч-97*л:+5832-  разность  ихЬ 
Ь=  54-Тх  -І-972ДГ-+-  58  ?2  *}4(Ж**+"  і8дг 
Н-ю8}  которая  умножена  будучи  насум* 
му  чиселЪ  а*4-»8  =2  <дг^-р)  вЪ  проиэ* 

всдснГп  дастЪ  юЪ(х*-+-2ухх-і-2.70Х+972і 
— 274184  ,  разд'Бли  на  іо8  получится 
д^  +  а7х*Н-27оя'~Ь972=:25+8  ,  или  х1 
-+■  2Г]ХХ  •+-  270ДГГГ 1 5  7°".  ДЬлптели  числа 
І57«  суть  і,  2,  4.  8  и  протч,  изЪ  ко- 
вхЪ  і  и  г  малы  ,  когда  же  положится  4 
іѵфсгао  л  ,  пю  уравненіе  разрешится  .  а 
для  снисканія  обЪихЬ  протчихЪ  корней 
должно  уравнеше  разделить  на  х- 4  *^ 
слЪдусшЬ: 


дг-4 


-41*4-27»- 
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27»+=7°*-  ■  57<5|*'+  3  "+39+ 


Зім?+*7°* 

31ХХ—  12Д 

'  394Л-І576 

894*- 476 

ИЛ>   Сего  чаетпнаго    получится    лгл™ 

-^зг^-з94->аотс,ода  *— "^+^Сг-1*-^ 

которые  оба   суть  невозможны. 

ОшвЁігіЬ.  Искомый  вдела  суть  4  и  *2> 
73а. 
ВопросЬ.     Найти    два  числа,  коихЪ 
разность  7»°  .  "  ежели  квадратной    ко- 
рень взЪ  большаго    числа     умножится   на 

меньшее  ,  то  бы  вышло  2073е  ? 

Меньшее  число  пусть  будетЪ  х ,  а 
вольшее  лЧ-72°  и  *>'С«-*-7»о)=:*о73б 
—  д  8.4  8 г  і  ьозми  теперь  сЪ  обЬихЪ 
сторонЪ  квадраты,  то  будетЪ  *"(а:+7«>) 
=хЧ-7год*  =  »*•  8*-  +"-  8'* >  Поли*П  * 
=  8у,  то  выдетЪ  »'/-і-і'.  1*0.іу~Ъ'Ъ' 
+*.8і- 
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4.*,  81*,  раздВли  на  8*,  будеігіЪ  у*-\~9°У 
—  8.4,8і',  положи  у—ъ.%  ,  выдеілЪ  82* 
-+-4-Оогг~  8.4*  8і* ,  раэібли  на  8  .  бѵ- 
детЪ  г*-^~  4%%й—4,Ѣі*  ■  положи  2^9» 
вьцетЬ  рѴ-4- 4^5-9! ма~4!9# 
раэдБлп  над*  будстЪ  и 'Ч-5«и= д*9  или 
иа'«+5)=|б-9— '44-  ЗдВсь  видно,  что 
в— 4  :  и60  тогда  ии—іб  ,  и  »-}-$  =9, 
откуда  «^--?б,  у— 72  ,  и^^.  КОП,°" 
рос  есть  мсншсе  число  ,  большее  « 
~і2об,  коего  квадратной  корень  зб*  ум«°* 
денной  на  57б  дастЪ  число  го^б. 

731. 

Примочаміс.  Сей  вопросе  способнее 
разрешиться  можетЪ  симЪ  обраэомЪ.  По- 
иске большее  число  должно  быть  кішр"пЬ. 
вЪ  противномЪ  случаЬ  корень  его  умно- 
ліснноЙ  на  меншес  число  НС  прОИЙВвЛЬ  ОЫ 
Здданнаго  числа. 

Пусть  будстЪ  большее  число  хх  *  а 
меншее  хх—  7яо  ,  которое  на  квадрат* 
ной  корень   болшюгр  числа  ,    пі  е.  на  х 
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умноженное  даеіпЪ  л*— 720x^20736-64. 
&7-  Ій  )  положи  Х~4У »  пю  будепіЪ  <54ѵ* 
— 72о.  4^-^4-27.  12  ,  разіБли  на  64,  вы- 
депіЪ  >*  —  4^=а7-  |а  »  положи  еще  ^гз*» 
и  будетЪ  272'—  І35г— г*7лг,  раздали  на 
47,  выдетЪ  а1—  <[г— іг,  или  г1— 5«  — іа 
го.  ДЁлишела  іг  ти  суть  і,  2,  Зі  4>  <*» 
іЕ.  .  изЬ  коихЪ  і  и  г  очень  малы  ,  а 
когда  положится  2гЗ  ,  то  выдспіЪ  27 
— 15  —  іа=о,  слБд.-я  =  ? ,  .уго  и  л~з^» 
и  такЪ  большее  число  хх-ігрб,  а  мен- 
шес  жх— 720-^76,  какЬ  и  прежде. 

732- 
БопросЪ.     Найти  два  числа  ,  копто- 
рыхЪ  разность  -п  ,   и  когда  разность 
сія  помножится    на  сѵмму  ихО    кубов'Ь  , 
тооЪ  вышло  юг  144  • 

ПоложивЬ  меншее  число  х  ,  большее 
будетЪ  дг-Ні^  ,  куеЪ  перваго  =  х'  ,  а 
другаго  а:'-Н-збхж-+-43гж-г-«728  ,  сум- 
ма ихЪ  умноженная  на  и  дастЪ  12 
(ад:1 -к  ;бхг-|-43а*-+-  п»8)  =  Ю2і44і 
раздали  на  12  ,  выдепіЬ  гх* -\г  фхх 
-г-432* 
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Н-4?гд:4-і728— 8512  раздВли  на  &  вы* 
деігіЪ  д:,-ы8д'Д"-|-2іб^-і-8б4-і=42*)'5  ' 

или  лх-Ь  і8дтд-  -|-  гібдг— з^94=:5-5' 
51.  Положи  х—2у  и  раздали  на  8  I 
6ѵ^стЬ,у+9»Т  +  5'0'—  8.5 1=4-4-  Де- 
лители послЬдняго  члена  сушь  1,2,4' 
*;3  и  нрошч.  ичЬ  коихЬ  і  и  а  очен* 
малы  ,  сстли  же  положится  у~  4  ,  ѵп° 
будетЪ  Й4+і44Ч-2іб=+24,  сѵіВд.у:^ 
и  аггг8,  оо  чеку  оба  искомый  числа  суя* 

Ь    И    20 

ВопросЪ.  ВЪ  нБкоторои  купеческой 
компаніи  кладетЪ  каждой  вЪ  ю  р3**' 
столько  флорсновЪ  ,  сколько  людей  вЬ 
«омпаніи  ;  полуиютЪ  на  каждые  ю° 
флор-  барыша  б  флор,  больше  ,  нежели 
ихЬ  число  ,  напослІздокЪ  нашлось  ,  чи*> 
весь  бармціЬбылЪ  З9а  флор,  спрашивает* 
ся  сколько  таварищей  было  ? 

Положи    число    товарищей    было  X  * 

«во   каждой    яЬ  компанію    положилЪ    Iе* 

флорсновЪ,  а  всё  вмЁстВ  положили  ЮЙ 

флор.  ,    на  каждые     іро  флаоековЪ  и»Ь 

сей 


И  ИХЪ  рШЕЕПИ.  іЧ9 

ееЙ  суммы  выигрываютЪ  они  6  флорс- 
іювЪ  больше  ,  нежели  сколько  госЬ  вЪ 
компаніи  находится  г  слЪд.  на  юо  флор. 
получатЪ  барыша  х-+~6  флор,  и  на  весь 
ихЬ  капиталЪ  получаютЬ  они  ^!^^^392. 

Умножь  на  ю,  и  выдетЪ  х'-Ь-бхх 
~ЗР2°>  полоааі  *  — ^  »  "«о  получится 
8у*-1-24Я'=  ?92°  раздЁливЪ  на  8  выдстЪ 
<7*-4-зЯ'— 40°.  ДВлишели  послЪдняго  чле- 
на сушь  і»  а,  5Э  "7і  ІО  и  пр°тч.  взЪкоихЪ 
і  ,  2  и  5  очень  малы  ,  когда  же  поло- 
жится ^—7»  то  выдешЪ  343Ч-І4"7=49°» 
сл*Ьд,  у~7  и  #=14- 

ОтвЪігіЬ.  Число  товарищей  выло  14  ,  И 
каждой  положилЪ  140  флореновЪ. 

734* 
ВопросЪ.  Несколько  купцовЬ  имБ- 
ЮпіЪ  вмЬстВ  капиталЪ  изЪ  8240  талс- 
ровЪ  состоящей  ,  вЪ  которую  сумму  ка- 
ждой положилЬ  еше  вЪ  4°  Р36*  ^°лъ^с 
иіллсришЬ  ,  нежели  число  товарищей  ; 
сею  суммою  выигрьшаюшЪ  они  столько 
процен- 


ібо    ОбЬ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  урАВНЕНІЯХ. 

проуентовЪ  Сколько  товарищей  было  і 
лошочЪ  раздВлпвЪ  сей  выигрышЪ  вэидЪ 
каждой  ю  раэЪ  столько  талеровЪ,  сколь 
велико  ихЪ  число  было,  и  наконецЪ  оста- 
лось еще  224  талера,  спрашивается  сколь- 
ко всЪхЪ  купцовЪ  было  ? 

Положи  число  ихЪ  ^лг  ,  то  каждой 
изЪ  нюхЪ  кладетЪ  $ох  талеровЪ  кЪ  об- 
щему капиталу  8240  тал.  слѢд.  всЪвмЬ- 
спій  положатЪ  4эдг.г  талер.  ■  по  чему  вся 
сумма  была  4°*#-г-824о ,  которою  вь№ 
грываютЪ  они  на  каждые  юо  талер.  * 
талер.  слЪд.  весь  выигрышЪ  буіетЪ  *°я 
"^"".от-^^Н-Щ-^^'Н--"»  вдЪсего  чи- 
сла беретЬ  каждой  юх  талер,  слЬл  кФ 
вчЬспЪ  возчутЬ  юдгл'  талер,  иостанет» 
ся  еще  224  талер,  ^  откуда  явств/еяіЬ 
что  весь  выигрышЪ  былЬ  южж-г-йЗД,  » 
чего  ради  получимЪ  мм  уравнсніс  |*Ч- 
~і=  юлгдч-274  ,  которое  разіЬливЬ  на 
г  и  помноживЪ  на  5  вьызпЪ  хЧ-го<Й 
г:2*хлЧ-^бо  или  х'-і$хх-^-йо6х—  560-0. 
ЧтожЬ  касается  до  пробы  ,  то  перв3- 
формула  гораздо  кЪ  тому  способнЁ* 
Пенса* 


И  ИХЪ  рЗШЕНІИ.  Ібі 

Понеже  дЪлители  пос;йэдняго  члена  сушь 
і,  а,  4ч  V  7>  ^» ІО»  М»  '^»  и  ПР"»  к°ігіорые 
должны  быть  положительны»  числа  ,  по- 
тому, что  вЬ  послБднемЪ  уравненіи  на- 
ходится з  переічВны  знаковЪ  ;  а  оттуда 
заключить  можно  что  всБ  три  корня  дол- 
ями быть  положительные. 

Ежели  проба  учинится  сЪ  числами  хп 
и  дгзгг,  то  явно,  что  первая  часть  су- 
детЪ  гораздо  меньше  ,  нежели  вторая  : 
чего  ради  сшансмЪ  пробовать  сліэдуіощія 

ЧИСЛЯ: 

когда  #~4  >  Піо  ДудетТз  64+814—  4°° 
-\-^бо  несходно; 
когда  лг5  »  иго  будетЪ  1254-1030=625 
Ч~5Іо  несходно; 
когда  *=7»  пга  будетЪ^43Ч-і442-і2г5 
-4-5$о  сходно  >  слБд.  х—7  есть  корень 
нашего  уравненія  >  а  что  бы  сыскать  и 
другір  два  ,  то  раздели  последнюю  фор- 
мулу на  x-^  какЪ  сЛБдусшЪ: 

Том;  II  К  *-? 


Іба  ОбЬ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  урАВНЕНІЯХ. 

х-  7)х*-г5хх+  гобх-фс№-іъх+ѵ> 
ж1—  ухх  I 

~-і$хх-\-го6х 

-Ь-Ѣох-чбо 


Сіе  найденное  частное  подсвш 
—о  ,  и  будетЪ  хх—  і8#+8огго  ,  или 
ж*  — і  Ья- во,  откуда  д-пргЬ1  ■>  почсм/ 
другіе  оба  корня  суть  Х—Ъ  и  х~і°' 

Отв*БгаЪ.  На  сей  оопросЪ    найдены  3  0,п* 

вЁпга  :  по  первому  рБшеніію  число  куп- 
уовЪ  было  7  і  по  второму  8  \  а  по 
третьему  іо,какЬ  асЪхЪ  мхЪ  трехЪ  при- 
совокупленная   здесь    проба    показьшаешЬ 


И  ИХЪ  рБШЕНІИ. 


ібз 


число  купцов^       ] 

7           I 

'в         II] 

ІО 

кяжкой  кдадетаЪ  4-ох 

:Бо 

330 

4оа 

лсб  ии$ст1>  кладу  щЪ 

40*Ж  — 

і$в"о 

э;бо 

4°оо 

старой  каішта,  Ъ 

8340 

ЮЕоо 

І240 

12240 

вес*  капиіпалЪ7 
40ХЖ-І-824.С5 

ІОЗОО 

-а  мЪ  выиграно     7 

сшоліко  проаеишовЪ  1. 

7*4 

в*4 

і*24 

сколько  товарищей} 

изЪсего  каждом  ее-7 
репіЬ     іе*     —  3 

70 

8о 

ісо 

жс$    БЭВЛМ    юж*     — 

41Ю 

е>4о 

ІООО 

«  такЪ  еще  останет. 

224 

224 

924 

Іб4-  ОбЪ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  УрАБНЕНІЯЙ 

ТААѢЛ     XII. 
О  правиле  Кардана,  или  Сципюна  Ферреі. 

735- 

Ьіжелп  какое  нибудь  кубичное  уравне- 
ние приведено  будетЪ  вЪ  цВлыя  числа  , 
какЬ  уже  выше  сего  показано  ,  и  ни 
одинЪ  дВлитель  пооіЬдняго  члена  кор- 
нсмЬ  урдвнснія  быть  не  можешЪ ,  пю  сіс 
ЗначишЬ  ,  чшо  уравяеніс  не  имЬепрЪ  ни 
какого  корня  ни  вЬ  цБльіхЪ  числахЬ,  ни 
вЬ  дробяхЬ  ,  что  можсщЬ  быть  показано 
ПіакЬ  : 

Пусть  будетЪ  уравненГс  х*~- ахх-і-Ь* 
-*=:о(  гдѢ  а ,  Ъ  ъ  с  суть  уЬлыя  числа. 


в  гдЬ  ни 


одна   дробь  величиною  х  был* 


не  можетЪ  і  ибо  естьлибЪ  положено  бы- 
ли   *=І,  то    вышлобЬ    Ц~*а-і-1   Ъ~*  і 

ЗдБсь  вмБешЪ  только  первой  членЪ  зна- 
менателя 8,  протчіе  же  разделены  толь- 
^ко  на  4  и  2  ,  или  суть  ц'Блыя  числа  » 
я*  слБд.  сЪ  вервымЪ   не  могушЪ   быть 


И  ИХЪ  рЪШЕНПІ  іб? 

=о,  что  должно  думйшь  повсВхЬ  просп. 
чихЪ  дробяхЪ. 

73*5- 

По  елику  вЬ  СИхЬ  случаяхЬ  корни 
уравнеыія  ни  цБлыя  числа,  ни  дроби  быть 
не  могупіЬ  ,  то  должны  они  бышь  нсиз- 
влекомые  з  такях  и  невозможные.  Кд- 
кимЪ  образомЪ  ихЪ  изЪявлять  надлежитЪ 
и  что  за  знаки  коренные  вЬ  шакомЪ  ура- 
внен^ случаются  ,  есть  дВла  великой 
важности ,  коихЬ  изсбрВтенІе  уже  за  ни- 
сколько сопіЬ  лБтЪ  прилисано  было  Кар- 
дану ,  или  наипаче  Сципіону  феррею  » 
что  здЪсь  обстоятельно  шЪяснишь  надо- 
ено. 

737- 

Насей  конецЪ  надлежшпЪ  здесь  об- 
стояшельнВе  разсмогарЪть  натуру  куса  . 
коего  корень  состонга'Ь  изЪ  двухЪ  частей. 
ТакЪ  пусть  брдстЪ  корень  а-і-Ь  ,  то 
кувЪ  его  вЧ-звгі-г-зеМ-г-*'  >  кото" 
рой  состоишЪ  взЬ  кубовЪ  каждой  части, 
и  сверьхЬ  того  ямБетЬ  еще  два  средніе 
члена  ,  шо  есть,  ^аЬ+ЗаіЬ  ,  которые 

к  :  «*» 


Ібб  ОбЪ  АЛГЕбрАНЧЕСК.  урАВНЕНІЯЬ 

оОа  имВюпіЪ  множигпелемЪ  ^аЬ  ,  другпй 
же  множитель  есть  а-\-Ъ\  ибо  ^аЬ  умно- 
женные на  е-\-Ь  ,  даютЬ  ъааЪ-\-ъаЪЪ , 
по  чему  сіи  два  члена  содержапіЪ  утро- 
енное произведение  обВихЪ  частей  д  и  * 
На  сумму  ихЬ  помноженное, 

738. 
Положи  х^:а~і~Ь  .  и  возми  сЪ  сбЗ- 
ИхЪ  сторонЪ  к^бы  ,  будетЪ  зг*=в* 
•\-Ь*-\-ЪаЬа-\-Ь\  и  когда  а+Ь~х,  то  по- 
лучится сіс  кубичное  уравнение  а'=«' 
-Н  ^Ч-ЗаДт,  или  хг—  ъаЬх-Ь-а'-Ъ-Ь'  ,  ° 
которомЪ  мы  знаемЪ  ,  что  одинЪ  его 
корень  есть  х^а^-Ь  ■,  слЪд.  когда  бы 
никое  уравненіе  ни  случилось  ,  корень 
его  означить  мы.можемЪ. 

Пусть  еудеігЪ  напр.  д—  а  и  &^3  » 
то  выходитЪ  уравнсніс  я1:^  івяН-З*  ' 
вЪ  коемЪ  мы  за  подлинно  выаемЪ  ,  «я0 
Я— 5  есть  его  корень. 

749- 
Положи    еще    с*~р  ц  &»— ^  ,    ш0 
вудетЬ  «- *р  и  $  — #  ,  слЬд.  аЬ^ '<№  ' 
и 


и  ихъ  рЪшЕнга.  іб7 

и  такЬ  когда  случится  уоавнсн*гсд:*  —  зя#'? 
*+\Р+?  >  ^°его  одинЪ  корень  сень  ^р 
-Л-^$—Х  ;  но  р  я  у  всегда  можно  опре- 
дплшпь  тякЪ,  что  кякіі  ^  рлзя  ^р^,  такЪ 
и  р-\-д  бѵДѴтЪ  всегда  равны  да  инь  мЪ 
чиСламЪ,  м  чрезЬ  ітіо  мы  пртодпмЪ  вЪ 
состояніе  разрешать  каждое  такого  род_у 
кубичное  ^равненіе. 

7+о. 
Чего  ради    пѵсшь    дано  будетЪ  сіе 
общее    кубичное    уравненіе    х*-~/х-і-{г  $ 
ѣЬ  ссмЪ  случаѢ  (  должно    сравнивать  сЪ 
%\Щ  >    а  #  сЪ  р-4-у  ,    или   р  а  у,  такЬ 
определить  надлсжитЪ  чшсбЬ  Зу^?  числу 
у  }  а  р-\-  д  числу  $  равны  были ,  и  тогда 
ѴЭндсмЬ  мы  ,  что  корень  уравнения  на- 
шего будешЪ  Л—  ір-\-іЧ- 
■7+1. 
Следовательно    надлежитЪ     разре- 
шить   сіи  два  ^равненіія    I)  ЗѵР?~А  »    **) 
р-^-д^я.   ИзЪ  первлго   получится  у/?— » 
АрЧ=*~  =  «;/*  в  №~ъР  і   изЪдругаго 
уравненія     взявЪ    его    квадрашЪ  выдсиЪ 

мр  -г-  2*?  -ь  ??  =  и  •   "»/*■  вычши 

*  К  4  4Я 


168  06Ь  АЛГЕбрАИЧЕСК.  ЗфАВНЕНІЯХ. 

извлеки  квадратной  корень  ,  и  будет! 
р~д  =  У(&$-і*/')  и  понеже  р-4-?і=5  »  "^ 
будетЪ  2р^Ч-У(^-^,  2?-  5- Ѵ^-^] 

отсюда  получаемЪ   мы  ^гг^  ^1-1™-^-* 

а 

Й  такЪ  естьли   случится  кубичное 
уравнен  с  х'=^/х-+-^  ,    какія  бы    числа/ 
и  ^  ни  были  ,  то  корень  его  всегда  бу- 
детЪ х— ^-ЬѴ^-^+^й-Ѵ^"-'/!.) 
2  2 

откуда  явствуетЪ  ,  что  сія  неизвлеко- 
мость  содержѵітЪ  вЪ  ссбЁ  не  только 
анакЪ  квадратнаго  корня  ,  но  также  в 
кубичнаго  ;  и  сія  формула  есть  само* 
то,  что  обыкновенно  КардановымЪ  яр5' 
виломЪ  называется. 


- 


743- 
Сію  формулу   шЪяснимЬ   нёсколь- 
примЬрами. 

ЦуСО* 


И  ИХЪ  рЕШЕНЙЪ  1б9 

Пусть  еудетЪ  х'=.6х-\-9  ,  то  вид. 
но  чшо/— б  ,  ё  =  9  1  &?=  8і  ./"—гіб, 
^=3*  >  слЬ*  ®— «/  — 4?  ,  и  квад- 
ратной  корень  вэЪ  §&—&/*  — 7  ;  и  піакЪ 
предложенная  уравненія  корень  л-— *?±Г 
-І-^.1!^  пю  есть,  *=у^Н-  уі~у8-(-  ^і  , 
или  ЯГГ2-+-  і=;3- 

74-4- 
Пусть  еще  дано  будетЪ  уравнение 
Л'1— 3*4- а  ,  шо  будетЪ /":г  з  >  ё— і  > 
€§^4  >  У*— ^УазѴ5— 4  слБд.  квадратной 
корень  изЪ  §§—  */—  о  ,  по  чему  корень 
будетЬ  д—  у1±г<4-у!^  л— і -Ь  і -- а. 

7+У- 
Но  шакос  уравненіе  имБет'Ь  хотя 
и  рауігональноЙ  корень  ,  однакожЪ  ча- 
сто случается  ,  что  его  по  сему  прави- 
лу найти  не  можно  ,  хотя  помянутой 
корень  вЪ  немЬ  а  содержится. 

Пусть  дайо  будетЪ  уравнете  х*=;бх 
-1-4°  >  ГЛ&  корень  *^4-     Здесь/— б" 
^  — 4°    »  Ц-ібоо  и  3*;/=3г    і    слВд. 

к  5  и 


ПО   ОбЬ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  урАВНЕНІЯХ. 

4-  4-9'  2СГ  гйѴз.   і     по   чему    корень    ж- 

^Ь^І}_1_^(^р!і))  илид:-^2о4-і4Ѵ2) 
4^(20-14^2)  которая  формула  действи- 
тельно равна  4,  хотя  сего  и  не  видно,-  ибо 
когда  кубЪ  й.-\-Ѵ2  есть  20-+- 14^2,  шо  об- 
ратно корень  куііичнпй  иаЬ  Я  -!--") ѵ '  ?■  еппь 
2.-$-Ѵг  і  и  та  пмЪ  же  точно  образомЬ 
уСго  —  14У2)  — а  — Уг  ,  откуда  корень 
нашЪ  ж— г-і-Ѵа  -+-  а- Ѵа.=г4« 

74-6- 
Можно    сказать  проппгоу  сего   пра- 


вила ,  что  его  не  Ъо  есЁхЪ  кубичныхЪ 
ур.івненіяхЬ  употреблять  можно ,  пото- 
му что  вЬ  немЪ  квадрата  х  не  находит- 
ся ,  или  для  того,  чшо  вЪнсмЪ  не  до- 
стаетЪ  втораго  члена.  вЪ  семЪ  случаБ 
гнать  надлежитЪ  ,  что  каждое  полное 
^равненіе  всегда  можно  превратишь  вЪ 
другое  ,  вЪ  которомЪ  втораго  члена  не 
находился  ,  и  слѢдовашельно  тогда  ей 
прави-іо  употребить  можно  будепіЪ.  Мл 
адЪясненія  сего  пусть  дано  будешЪ  пол- 
нос 


нос  кубичное  уравненіе  х'  —  6хх-{-ііх-6 

— о  $  здВсь  берется  третья  часть  числч 
при  ніпоромЪ  член"В  находящегося  ,  и 
полагается  х  г -г  ,  откуда  х  ^. у-і-2  * 
протчая  выкладка  будетЪ  слБдугошдя  ! 

положивЪ   х=у-\-г  ,   хх=уѵ-\-м+і  , 
хг~ѵ*+6уу-±-  ігу+*9 

— бд-д1—   —  *Ч/у  —  2*4У-   2-4 

-ц-ыл-:^         Н-пу-Наг 
-б—  -б 


о  —У-у 

Откуда  получаемЪ  мы  ^рявненіе  уг-у 
гго  ,  коего  рѣііісиіс  легко  видЬть  яюя;- 
но  ;  ибо  рдзиБцшвЪ  его  на  множителей 
будеігіЬ  у\ру-  ■  )  =  ^У-г-і)0'-і)=:о,  и 
е-кели  каждой  множитель  положится  —  о, 
то  получится 

С^— о       Ъ.у~~  і       ^— * 

{.Я— 2       ^  *=    і        |*~3, 
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кои  сушь  три  уже  выше  сего  найденные 
корна. 

747- 
Пусть  теперь  дано  будстЪ  сіе  об- 
щее кубичное  уравненіе  х*~\-ахх-\-Ьх-\4 
=о  ,    пзЬ  коего    выключишь  надлежит! 
второй  членЪ. 

На  сей  конецЪ  приложи  кЬ  х  третью 
часть  числа  при  второмЪ  член!)  находя- 
щегося и  сЪ  его  знакомЬ;  а  ічВсто  того 
напиши  другую  букву  ,  напр.  у  ,  то  по  і 
«му  правилу  получимЪ  мы  х-\-\а~У  і 
м  А-^г^-~|в,  откуда  нриизходишЬ  сЛЁдую- 
шая  выкладка: 

*=У-Ія  ;   Хх~лу-*ву+-'аяа  ;  х*=-у*-ФУ 

слЪдов.  будстЪ  х*-у*—  аѵу-\-\аау—Ъ<? 

-4-  А*=        -і-Ьу~;  аЪ 


И  шакЪ 
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И  такЪ  мЁсто  прежняго  уравнешя 
даылетЬ  сге  ,  вЪ  которомЬ  втораго  чле- 
на не    имВется. 

748. 

Теперь  можно  Карданово  правило  по- 
требить также  ивЪсемЬслучаЪ;  ибо  пре- 
жде сего  имВли  мы  уравненіе  л;1  ~/х  -+-&» 
или  А"1— /лг--#~о  ,  то  вЪ  нашемЪ  примБ- 
р"В  бѵдетЪ/и:|йа-6  ,  и  ^п-^а'  -\-\аЪ 
— с  ,  п  изЪ  сихЪ  вмВсто  буквЪ/  и^най- 
денныхЪ  величинЪ  получимЪ  какЪ  и  прежде 

и  ежели  такямЬ  образомЪ  найдется^  , 
то  вЪ  данномЪ  уравнении  ОудсмЪ  мы 
имБгаь  х^у— |б. 

Помощію  сей  перемЬны  вЪ  состо- 
янии мы  найти  корни  всЪхЬ  кубпчныхЪ 
уравненІЙ ,  что  слЪдующимЬ  примБромЬ 
иэЪясниіііь  можно :  пусть  будешЬ  данное 
уравненіе  х'—  бжсН-  I  3*—  і2^:о  ,  идабы 
изЪ  него  изключишь  второй  членЬ  ,  то 
положи  л— а^:/,  и  будешЪ 


17+  ОбЬ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  урАВНЕНІЯХ. 
х—у-і-г;  хх=ГУ+4?+4>  х'—у'-т-бд 

слБд.  х  —у>-±-6уу+ггу+г 

—6хх=     —  буу — 24^—24 

+  !3*=  +•  із>+гв 

-іа=  -іг 

У-Ну  — 2=о,  или  /-— ^-і-2,  что 
по  формуле  х'-/х+^  дгетЪ  /г  - 1  ,  з=г 

отсюда  получится  Ѵ(^§— іѴ/М^Ѵ--^-^ 

откуда   слЪдуетЪ  у—у^+О^Л 

-        .    {  27 

к>Ь  чего  выдсшЪ  *=;>+і 

7І* 
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7?о. 
При  разрюиіеніи  сего  примера,  хотя 
дошли  мы  до  двоякой  неизвлекомосши,  од- 
нако изЪ  сего  заключать  не  должно,  что  ко- 
рень действительно  быть  долженЪ  ненз- 
влекомое  число,  ибо  случиться  можетЬ, 
что  биномій  или  двучленное  количество  27 
±6Ѵаі  будетЪ  действительной  кубЪ;  чгг,о 
самое  яэдБсьслучилось.  Ибо  кубЪ  половины 

а^.=="й^ій^=27_|_^уЯІІ  сд-Вд  ку- 
бичной корень  изЪ  27-г-<Л'/2і-^~^,  а  ку- 
бичной корень  ивЬ  27  бѴаігг^^по  чем/ 
величина  ^с^іО^"1  І-К1^- —  »-^д  =  |> 
и  когда у~*  »  ию  бгдет'Ь  а '  =  3  )  кото- 
рое число  есть  корень  предложеннаго 
уравнены  ;  а  естьли  бы  ЗахоігіВлЪ  кто 
сыскать  в  ДР7г|е  ^в*  корня  ,  то  должно 
бы  уравнение  раздВлишь  на  х—  3»  какЪ 
слЬд_уешЪ  : 


І7б   ОбЬ  АЛГЕбрАИЧЕСК.  урАВНЕНІЯХ 

\х'—  %хх  | 

—  Зя+ізж 
:  ~з**ч-  9Х 


ПоложивЪ  частное  хх—  %х-\-4~о * 
«удетЪ  »=з*-4>  откола  і=|-Ѵі|-?І 
—  -'— У^',  то  есть  *=:^Ѵгг2  оба  по- 
сліідніе  корня,  которые  сушь  невозможны» 

7П, 
ЗдЁсь  должно  приписывать  Щае- 
тйо  ,  что  изЬ  найденныхЪ  бииоміевЬ 
действительно  кубичной  корень  извлечь 
можно  было  ,  что  вЪ  ігібхЪ  только  сл/- 
чаяхЬ  дЪлаегося  .  когда  ^равненіе  ѵыЪаЛ 
ртцюнальной  корень  ,  которой  бы  дЧ 
сей  притчины  гораздо  легче  найти  можно 
было,  по  правилу  вЪ  прежней  главВ  пред- 
писанному. А  сстьли  уравненіе  не  имВ- 
етЪ  рацюнальнаго  корня  ,  то  не  мо*и» 
иначе  его  изЪявишь,  какЪ  по  сему  Кар*- 

1 
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нову  правилу,  шакЬ  что  вЪ  сіомЪ  случае 
никакое  сокращеніе  уже  моста  не  имЬетЪ. 
КакЪ  напр.  вЪ  уравненіи  х*~бх-і-4 1 
ГдБ  /=6,  ё=*4»  Чается  А-  — ^(гН-йѴ-і) 
-4-  ^(а  —  аѴ—  і).  коего  иначе  изЪявишь 
нельзя. 


ТЛЛЪЛ  XIII. 
О  разргяиеніи    уравненій  четвертой   сте- 
пени   у  кои  также  и  биквадратные 
называются. 

752. 
ржели  вышшая  степень  числа  х  6у- 
детЪ  четвертая  ,  то  такія  уравненія 
называются  уравнениями  четпертоя  сгпе- 
ленн  или  (ОиспаАратти^ки,  коихЬ  сбщдя 
формула  есть  х*-\-ах'-{-  Ьх*-\-сх-\-  4~  о. 
ЙзЪ  сего  рода  уравненій  сперва  раэсмо- 
треть  надлежит'Ь  чистые  биквалратные 
ураЕненіи ,  которыхЪ  формула  есть  х*~/. 
и  изЪ  коихЪ  тошчасЪ  корень  найти  мо- 
ТамЪ    ІГ.  Л  жно 
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жни  ,  извлекши  ші)Л№о  сЪ  іЮьихЬ  «по- 
ронЪ  корень  четвертой  степени  ,  какЪ 
*  =  */. 

Поелику  д:4  есть  квадратЪ  изЬ  XX* 
то  выкладка  немало  облегчится,  естьлй 
сперва  извлечется  только  квадратной  ко- 
рень ,  ибо  тогда  будетЬ  д-я  — V/,  а  ло- 
шомЪ  извлекши  ъЪ  другой  разЪ  піотЪ  я* 
квадратной  корень  бѵдетЬ  л;  — ѴѴ/,  пвкЪ 
что  У  /  ни  что  иное  есть  ,  какЪ  ква- 
дратной корень  изЪ  квадратнаго  корня  /, 

Ежели  бы  ыапр.  уравііеійе  было  X 
~240*  )  то  отсюда  найдется  сперва  *с 
=•49)  а  потоиЬ  х^і- 

7)4- 

Но  симЪ  обравомЪ  нахолимЪ  *** 
только  одинЪ  корень  ;  а  поелику  каяД* 
кубичное  уравнение  оныхЪ  имЪетЪ  три  » 
то  безЪ  сумнснія  ихЪ  здВсь  должно  бью* 
4  )  кои,  сичЪ  ©брааомЪ  найдется.  вЬ  п°* 
слЪднемЪ  примБрЁ  нашли  мы  не  только 
~~+9»  но  также  лхс=—  49  »  то  яв* 
сшвусіяЬ 


" 
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сптвусшЪ  ,  что  изЪ  псрваго  найдутся  два 
корня  А":=7  и  х^  —  ~]  *  а  изЪ  другаго 
#лг  V—  49=7*'— 1  и.ѵ=— V—  49=— 7^-1» 
кои  суть  4  корня  числа  24° і  ;  тоже  са- 
мое должно  думать  и  о  всБхЪ  протчихЪ 
числа  хЬ. 

ПослВ  сихЪ  чистыхЪ  уравнен'/^ 
слВдуюпіЪ  по  порядку  шБ  ,  вЪ  которыхЪ 
вшораго  и  четвертаго  члена  не  находит- 
ся ,  или  кои  вЪ  сей  формулВ  содержат- 
ся :    Х*-^-/ХХ -\- 2~0  ,  И   КОН     ПО    ПрВИлу 

квадратныхЪ  уравнсній  раэрВшсны  быть 
могупіЬ.  Ибо  положивЬ  хх~у  будетЪ 
у*-+-#~*-ё=^о  иш  уу —-$-%,  откуда 
найдется  г=>*±  **■*)  =  =*»=«. 
и  поелику  хх^у  ,  пю  отсюда  будетЪ 
х— _І-УЫЁ^І=!ЕІ',  гіБлоКньк  знаки  +; 
покажутЪ  всѢ  4  корня  уравненЕя. 

75б. 

Когда  же   вЬ  ѵравненіи   вгб  члены 

находятся,  то  можно  оное  почссігь  какЪ 

произведете    ыЬ  четырехЪ    множителей. 

Л  2  Ибо 
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Ибо  умножЪ  сіи  4  множителя  между  со* 
бою  (x-рXx-^}(x-^){x-^)»  шо  найдете* 
следующее  произведение:  х*~х3(р^-д+г~^1) 
+хх(№-і-рг-Ъ-рг-і-$г  ч-  9*+г*)-*іІфьНЯІ 
-\-ргі-і-дп)-і-р^і  ,  которая  формула  не 
иначе  о  быть  можстЪ,  какЪ  когда  одинЪ 
мІЬ  сиѵЪ  4  *Ь  множителей  будетЪ  о,  л  сіе 
вЪ  4  *Ь  случаяхЪ  здЬлаться  можспіЬ 
II  когда  х—р  ;  II)  х~ф  Ш)лс=*і)ІѴ}е* 
кои  следовательно  суть  корни  предло* 
женнаго  уравненія, 

75% 
Ежели  мы  сін>  формулу  обопоятс- 
льнЪе  разсмотримЪ  ,  то  найдемЪ  ,  чаю 
во  второмЪ  членВ  находится  сумма  всВхЪ 
4  хЬ  корней  по-чноженвыхЪ  на  -  Л'1  ;  ^Ь 
третьемЪ  члснѢ  находится  сумма  провэ- 
веденіій  изЪ  каждыхЪ  двухЬ  корней  умно- 
яіеішыхЪ  между  соОою  и  на  хх  '.  вЪ  чси- 
вертомЬ  сумма  произведен^  каждыхЬ 
трехЬ  корней  почноженныхЪ  между  со- 
бою и  на  ~х  ;  и  наконВцЪ  вЪ  пяяюмЬ 
и  послЪднемЪ  находится  произвсдсніе  иэЪ 
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йсІжЪ    чгтырсхЪ    корней    помноженныхЬ 
между  собою. 

758. 

Поелику  последней  члемЪ  есть  про- 
изведете изЪ  всЬхЪ  4  хЪ  корней  ,  то 
такое  биквадратное  уравненіе  ,  не  мо- 
жстЬ  Другаго  раціппалыіаго  имБть  корня, 
какЪ  того  ,  которой  вмЬспіБ  есть  и  дВ- 
иитсль  послЬдняго  члена.  По  сей  при- 
ШчинЪ  всЬ    рауЮнальныс    кирни  ,    сстьли 

только  они  вЬ  уравненіи  содержатся  , 
легко  найти  можно ,  полагая  только  м!> 
сто  х  по  порядку  каждаго  делителя  по- 
слВдняго  члена,  и  смотря  по  кошорьіічЬ 
иэЪ  ниэг'Ь  урвненіе  разрешится;  и  есігь- 
ли  хотя  только  ©динТэ  такой  корень 
Найдется,  какЪ  напр.  дгг^>,  то  раздВли 
травнсніе  4  перенеся  всЪ  члены  на  одну 
сторону ,  на  х—р  ,  и  частное  положивЬ 
г:  о  дастЪ  кубичное  уравненіе,  квпюрое 
го  предписаннымЪ  выше  сего  правилами 
разрешить  можно. 

л  $  555». 
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КЪ  ссмѵ  требуется  ,  чтобЪ  все 
члены  состояли  иаЪ  цЪлыхЪ  чисслЬ  ,  и 
чтобЪ  первой  членЪ  умножено  былЬ 
только  на  і.  А  когда  бы  бЪ  нВкопюрыхЪ 
члснахЬ  случились  дроби  ,  то  должно  бы 
было  ихЬ  сперва  изк-чочить  изЬ  уракие- 
нія  ,  что  всегда  учиниться  можетЪ ,  по- 
лагая мБсто  х  число  у  раздВленнсе  на 
число  ,  которое  знаменателей  дробей  вЪ 
себЬ  зак  ііочастЪ.  ТакЬ  когда  бы  дано  было 
уравншіе  х*~ іх"н-{жс—  *«4-п=  °»  иК0' 
гда  вЪ  знаменателлхЪ  а  и  з  сЪ  ихЬ  степе- 
нями находяЕпся,  то  положи  д ^,  и  будегоЬ 
У*      ІУ1         -ѵѵ      *  ѵ 

жіщЪ  на  б*  дастЪ^4—з/-+- 12^-1^2/ 
-Ь72=:о,  ц  естьлибн  теперь  кшо  за- 
ХотВлЪ  знать  ,  имѢетЪ  ли  сіе  уравненіе 
рацкиильные  корни  ,  то  кЪ  сему  тре- 
буется только  класть  по  порядку  всБхЬ 
дЬлителей  числа  у  г  мВсіію  у  ,  іі  смой- 
рЬшь  когда  уравненіс  равно  о  будешЬ. 


И  ИХЬ  рФШЕНШ.  183 

7бо. 
Но  поелику  корни  уравненіія  какЬ 
положительные  ,  такЪ  и  отрицательные 
быть  могутЪ  ,  гоо  сЪ  каждымЪ  дВлитс- 
исмЪ  должно  бы  было  дблать  двБ  прпбы , 
первую  полагая  его  положительнымЪ  ,  а 
вторую  отрицательным!).  Но  здЬсь  при- 
мБчать  надлсжитЪ  ,  что  сколь  часто 
два  знака  ц-  и  —  между  собою  переме- 
няются ,  уравнение  имІЗетЪ  столькожь 
положительныхЪ  корней  )  а  сколько  разЬ 
лва  одинакіе  знака  другЬ  за  другомЬ  с  »1> 
дуютЪ  ,  столько  отриуагоеиьныхЬ  кор- 
ней уравнение  имЪсніЬ.  И  поелику  вЬ 
нашемЬ  примЪрЬ  4-  перемВны  знаіи>«Ъ 
находятся  ,  и  нбтЪ  ни  одного  слЁдсггтія 
оныхЪ,  того  ради  вей  клрни  онаго  гуть 
положительные  ,  и  посемѵ  нБтЪ  нужды 
брать  дБлитсля  иослЪдняго  члена  отри- 
цатсльнаго 

7*1. 

Пусть  будетЪ  напр.  дано    уравне- 
ние   х*~+-гх'-   ухх—  ЙА'-^-іг=го   ,-      эдВсь 
находятся    дв*Б  перембны  знаксв'Ъ    и  два 
Л  4-  слЬд- 
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слБдствЯя  )  изЪчего  вТэрно  заключить 
(чожно  ,  что  сіе  уравнение  имЬетЬ  два 
корня  положительные,  и  два  отрицатель- 
ные ^  кои  всВ  должны  быть  дВлители 
посліэдняго  члена  ;  и  когда  оные  сушь 
*>  2'  ?>4>б»  1а  у  то  здБлай  сперва  пробу, 
полбживЪ  л— -Ьі,  и  выдетЪ  действи- 
тельно о ,  по  чему  одикЬ  корень  есть 
*—  г  ;  а  когда  положится  еще  х  —  —  I » 
пю  выдетЪ  следующее  +*— а+&-Мі— 7 
—21— $>— Ій  и  слБд.  *— — і  не  можетЪ 
быть  корень  сего  уравнения.  Положи 
еще  х~  2  ,  шо  наша  формула  будепіЬ 
опять  ~о  ,  по  чему  х=&  есть  корень 
уравнения  $  напротивЪ  того  т-  ±  онымЬ 
быть  не  можетЪ.  Положи  еще  Л"3  » 
ІПО  ВыдетЪ  8і-Ь^4— 6~з-24-+-і2— °"о  »  ** 
годится  ^  а  ежели  положится  дт-З  »  ^0 
выдетЪ  8і-54-ба+24-Ы2=:о  и  х=-$ 
есть  корень  уравненія  ;  такожде  найде- 
тся, что  х~—ъ  бѵдстЪ  корень  уравне- 
нія  ,  гоакЪ  что  всѣ  4  корня  суть  рау,1* 
сна  льны  ,  и  такого  состоянія  -. 
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I)  х^і   ;  Н)  х=2  ,   III)  Х=-%  ,   IV) 

х^-4  і  иаЪ  коихЪ  два  положительные  ,  п 
два  отрицательные  ,  какЪ  прежнее  пра- 
вило показывает!?. 

Когда  же  ъЪ  уравнений  не  будетЪ 
ни  одного  рацгональнаго  корня  ,  то 
симЪ  образомЪ  найти  пхЪ  нельзя;  и  для 
того  ученые  думали,  какимЬ  бы  образомЪ 
вЪ  сихЪ  случаяхЪ  ,  не  извлекомые  корни 
изЬявишь  можно  было  ;  в  бЪ  семЪ  столь 
щастливы  были  ,  что  нашли  два  разли- 
чные средства  кЪ  достижснію  познанія 
гпакихЪ  корней  ,  какого  бы  сосшоянія 
биквадратное    уравненіс  ни  было. 

Но  прежде  нежели  мы  сіе  средство 
покажемЪ  ,  не  безнужно  разрЪшить  на- 
передЪ  несколько  особливыхЪ  случаевЪ  ^ 
кои  весьма  часто  сЪ  пользою  употребле- 
ны быть  могутЪ. 

Ежели      уравнение     будетЪ     такого 

состоянія,  что  вЪ  нсмЪ  числа    при  чле- 

Л  ■)  нахЪ 
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накЬ  находящаяся  гпакммЪ  же  порядком/) 
идутЪ  вЪ  задЪ,  какЪ  и  вЪ  персдЪ,  какЬ 
видно  вЬуравненіи  х4+тх*-+пхх-{-тх+  і_о 
которое  вообще  изображено  быть  можетЬ 
х*~\-тах  -$-паах-ь-та*х-ъ~а*=:оу  ко- 
торую формулу  всегда  почесть  можно 
за  произведете  изЪ  двухЪ  квадраіпныхЬ 
множителей  ,  кои  легко  опрсдБлить  мО» 
;кно.  Моо  мЪсто  сего  уравненія  положи 
слБдующее  произведете  [хх~Ъ-раХт\-аа) 
(хх-^гдах-і-аа)  ^о,  гдБ  рву  сыскашй 
надлежишЪ  ,  чтобЬ  вышло  прежнее  ура- 
вненіе.  Понеже  по  действительному 
умножению  нако^мшеч 

Х^-^ІР-І-^ах^іру^-г^аахх-^ 
(р-Ь?)«  *  -Ьа4— о,  «чтобы  сіеуравне- 
ніе  прежнему  равно  было  ,  требуе- 
тся двѢ  всиш:  I)  р-\-$~пц11)  р$-і-2~п-> 
слЁд.  р$  —  ті—г  ;  взявЪ  первой  квадратЬ 
будстЪ  #>-і-2.ру-г-уу=:»ш  ,  изЪ  сего 
Егаорсе  4  раза  взятое  вычти  ,  аимянно 
4Р?  "—  4»  —  8  останется  рр  —  пру  -+-  ?? 
—  отда  —  4«-Ч-8,  коего  квадратной  ко- 
рень   р-9-Ѵ(тт~4я-\-Ь)  ;     но  р  +  4 
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^м  ,  то  по  сложснію  получимЪ  гр— 
і«Н-Ѵ(«т-4Я-|-8)  или  уіійіжаіі 
а  по  вычитанйо  ъц-^т- V (жгп - +п-{-%) 

ИЛИ    у— т— Ѵ^п— ^п-ьэ)   д  нэшед2,  р   и    ^      ПО- 
ЛОЖИ только  каждаго  множителя    —  о 
чтобы  оттуда  нійти  величину  х. 

Первой  хх  -4-  р  а  х-\-  аа  =:  о  ига 
ХХ=—рах-аа  дасшЪ  *=:—  %  -4-  Ѵ-ЕІД 
^до)— — ^.-4-аУ(Рг-і)  или  л^-^-^іоѴ 
(РР-4-) 

Лрѵтой  множитель  дастЪ  #=-**4-^ 
Уі^— 4).  СимЪ  образомЪ  наіцутся  4  кор- 
НЯ  даннаго  уравнения. 

7^4. 
Для  изЪяснснКя  сего  пусть  дано  бу- 
дегаЬуравненКлг'-^-^^-^+х^о,  здѣсь 
а—і.  ю=:— 4-  *  я— ~3,  слБд.  ШЯ-4Л4-8 
г^б  ,  откуда  квадратной  корень  — б 
чего  ради  получится  р^=^-і  ;  и  ^ 
Г==*=^=  —  5  ,  по  чему  +  кормя  будущЪ 
1)  и  II)  х=і-1±іѴ-3  =-'-Ч=і  і  III) 
| 
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и  ІѴ)*=§-4- |Ѵаі  діЗа&і,  п  гпакЪ  4  коР" 
ня  даннаго  уравнснія  будутЪ  сХЬдѵк>ші« 
1)х^±^і  Ц)лг==^Ь^  111}*  =  ^ 

ІѴ)д:=г^=^-  ,  изЪ  коихЪ  первые  два  не 
возможные  ,  протчіе  же  два  возможны  ; 
по  тому  что  Ѵгі  ілакЪ  акуратно  опре- 
делить можно  7  КакЪ  ктп  аахсчетЪ  * 
йэобразввЬ  корень  вЬ  дробяхЪ  десятич- 
ныкЪ-  ибо  а  і  тоже  что  и  2 1 ,  ооооооооО, 
того  ради  извлеки  отсюда  квадратной 
Корень  какЪ  сл&дуетЪ  : 

2і|оо!ооІоо|оо|4-  ,  582$ 


5оо 


ооелик/ 
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Поелику  Угі=4  ,  5825  *  «то  третей 
корень  будетЪ  почти  точно  л*г4,  7912? 
И  четвертой  я~о  ,  2087,  копюрысеще 
цгочнВе   вычислить  можно. 

Понеже  четвертой  корень  довольно 
справедливЬ,  Я10  есть  Тг3  или  ;,  того  ради  сія 
величина  почти  разрТгшишЪ  паше  уравне- 
ніе  ;  и  такЪ  полоса  х-'^  .  будетЪ 
&?— г*і  —  **  ~5*+"  *  ~ми  а  должно  бы  быть 
^О  ,  что  довольно  сЪ  правдою  сходно. 

Другой  случай  ,  вЬ  которомЪ  по- 
добное сему  рЪшенге  мБсто  ммБсшЪ  , 
есть  ,  когда  числа  вЬ  уравненіи  будутЪ 
ВсЪ  т"Б  же ,  какЪ  и  вЪ  прежнемЪ,  только 
что  при  второмЪ  и  четвергоомЬ  членяхЬ 
разные  сЪ  прежними  анаки  находятся. 
Такое  урвненй  будетЪ, 

X*  —  шах'  -+-  тюахх  —  та*х  -*-о*  ^п:  о  , 
которое  изъявлено  быть  можетЪ  ■слЪду- 
ющямЪ  произвсденісмЬ  ( хх-і-рах-аа ) 
(Хх-*-$ах-аа]=.о  ,  и  чрезЪ  самое  умно- 
жений получится  *4-г*фЧ-?>г*3-г- {р0—  2) 
евдх 
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аахх~(р-\-4)а*х-\-а*  ,  которое  сЪ  преж- 
нимЬ  уравнсніемЪ  будетЪ  одинако,  есть- 
ии  СудетЪ  ^-+-у~т,  и  рд  —  2—п  ,  или 
рд—п-+-г  ;  ибо  четвертой  члснЪ  самЬ 
по  сбБ  будетЪ  топгіЪ  же  сЬ  прежнимЬ 
Бозчи  квадратЬ  ггерваго  уравненія  рр 
•+- 2^<у  "*""  9*  —  ст* »  иаЬ  сего  вычти  второе 
4  раза  взятое  ,  икс  4*?~4И-Н8  и  6У" 
дешЪ  рр-  Щ+цд—тт-фі—Ъ  »  откуда 
квадратной  корень  даспІЬ  р— у~Ѵ(тт 
-4Я-Ъ)і  Ыѣл.  будешЪ  ^—  ?-ьУ("^-^-Р 
и  ц  ~  ""^"і1^.-!.  СпмЪ  образомЪ  нашсдЬ 
Р  п  д  первой  множитель  дастЪ  сі'и  два 
корня  хт^-Іра±ІаѴ[рр-\-4)  І  а  второй 
множитель  сіп  два  .г~-^я-Ь?«Ѵ(деЧ-4) 
СимЪ  образомЪ  найдены  ОудутЪ  всБ  * 
корня  уравненія  предложеннаго. 

7бб. 

Пусть    дано  будспіЪ  наприм.  ур38" 

неніе  л-*-з.мв-}-з ■8ж+іб=о,  гдБ  Д-2» 

и  т=-з  ,  йго  ■   слѣд.  Ѵіиіж-4Я-8)^»» 

а  р—  =5+.'=_,  .  ?~--хі—  _а,  откуда 

два 
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два  первые  корня  будугоЪ  лгтН-Ѵ^  »  я 
два  послВдніе  л:— 2-4- V  8  ,  такЪ  что 
всВ  4  искомые  корня  суть  І)дг—  і-\-Ѵ$: 

—  Ѵц.  По  сему  4  множителя  нашего 
уравненія  будутЪ  [.*— і  — Ѵ^)  (д:-і  +  Ѵ5) 
(д:-2-Ѵ8Х^-2-4-Ѵ8)  которые  самымЪ 
дВломЪ  умножены  будучи  между  собою, 
наше  уравненіе  произвести  должны  $  ибо 
изЪ  умноженія  перваго  и  втораго  выхо- 
дитЪ  х'-2х~4  у  нзЪ  умноженія  двухЪ 
другихЬ  выходитЪ  хх-^х-~4  ,  и  с?и  два 
произведения  между  собою  умноженные  , 
даютЪ  л-*—  бл,Н-24т-4~1^  точно  вЪ  на- 
шемЪ  примБрБ    предложенное  уравненіе. 
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ТЛЛВЛ    XIV. 

О  ПомбеллвзвомЪ   правиле  биквадратные 

уравнении  приводить  вЬ  кубичные. 

дй% 

Поелику  мы  уже  вндБли ,  какЪ  кубичны? 
уравнении  рЪшатея  ■' по  правилу  Кардана, 
то  при  биквадратныхЪ  уравненіяхЪ  все 
дЬло  состовтЪ  вЪ  томЪ  ,  чтобЪ  р"Ь' 
шсніс  оныхЪ  энашь  обращать  рЪ  кубич- 
ные уравнсніи  Ибо  безЪ  помощи  */* 
бшнаго  урвненія  биквадратное  разре- 
шишь вообще  не  возможно  ,  потом? 
что  хотя  бы  и  нашелся  одинЪ  корень 
такого  уравненіа  ,  то  остальные  тр6 
бутотЪ  еще  кубичнаго  рІэшенія.  ОтсюД3 
вашо,  что  для  рЪшснія  уравнений  выш- 
шихЪ  степеней  должно  знать  наперев 
рЬшеніе  нижнихЪ. 

768, 
На  сей  конецЪ   ИталіанецЪ  Помб=* 
ллій  за  нВсколько  у.*^.  сотЪ  лЧэтЪ  предЬ 
симЬ  нашелЪ  правило  ,   каторое  мы   в& 
сей  главБ  предлоа-.ишь  намерены. 

Пусть 
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Пусть  дано  будстЪ  генеральное  би- 
квадратное уравменіе  %*~+-ах*-\-Ьхх-\-сх 

•І-ІІ—О  ,  ГДЕ  буКВЫ  <7,#,  і/  М(/  всБ  воз- 
можный числа  значишь  ічогутЪ.  Теперь 
представишь  ссбЁ  надлс-штЪ  ,  что  сіс 
уравнение  одинаково  сЪ  слЪдующимЪ  (  хх 
-і-іах-і  р)'-<фх-Ь-гУ  ,  гдЬ  нужно  толь- 
ко определишь  буквы  р  ,  ^  и  г  ,  такЪ 
чтобы  вышло  данное  уравненіе  ,  и  при- 
ведя последнее  сіе  вЪ  порялокЬ  еыдегаЪ  ( 

д-*  ■+■  ах'  Ч-  ^рахх-і-  сфх  -\-рр 
-4-архг  -  2^гл'-гг 
-дат 

Первые  два  члена  эдБсь  сЬ  двумя  пер* 
вычи  даннаго  ^равнешя  одинаки  ,  а  мБ- 
сшо  третьяго  должно  положить  \аа-\-тр 

—  дд—&    ,    откуда   будетЪ   ад~\аа-1-2р 

—  Ъ  ;  мЪсто  чспівсртаго  положить  дол- 
жно ар-^г—с  ,  откуда  *ф~ар-с  , 
а  м"Бсто  послВдняго  надлежвтЪ  поло- 
жить рр  -  гг—Л  ,  и  будетЪ  гг—рр-й  г 
иизЪ  сихЪ  трехЪуравненШ  должно  опрс- 
дБлить  буквы  р  ,  о  и  г, 

ТомЬ    П.  м  7^9- 


194-  ОбЬ  АЛГЕбрАВД.  УрАВНЕНІЯХЪ 
ібд. 
Что  бы  сіе  легче  учтешь  ,  то" 
возми  первое  уравненіе  4  ^ДЫ ,  в  будетЬ 
4$у—аа-\-&Р~ Ф-,  сіе умножь  на  послВд- 
нес  гтг-^-А  я  получится  4?УГ*"=:::*Р 
-4-(#а—  4*)рр-8^-^(оя— 4^).  возми  теперь 
квадратЪ  среднего  уравнения  ^дгг^аарр 
— ъаср-^сс  ,  по  чему  будемЬ  мы  имЬтв 
двЪ  величины  для  щцгг  ,  которые  поло- 
дивЪ  равными  между  сойота  ,  произой- 
дешь уравнение  в/'  +  ^ш-^&р*-  8$-' 
{аа-ф)^ларр—йаср-\-сс  а  перенеся  вёВ 
члены    на  одну    Сторону  ,      вмдстЪ    8/г 

которое  есть  кубичное  уравнсніс,  и  иэЬ 
коего  вЪ  каждомЪ  случаВ  величину  р  по 
выше  показанному  правилу  опредБляпЛ 
должно. 

770- 
И  когда  иіЬ  данныхЬ  чиселЪ  в ,  Ьі 
с,  й  найдена  будстЪ  буква  р,  то  доволь- 
но уже  сего  будегоЪ  ,  чтобы  найгпи  от- 
туда двЪ  другіе  у  и  п  изЬ  перваго  ура- 
внены будешЪ  ?=ѴЦаа-+-2й-$) ,  аи*Ь 
другаго 
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Лругаго  ггг"*1*^.  И  ежели  сіи  три  бук- 
ил  для  каждаго  случая  уже  наедены,  то 
оттуда  можно  сыскать  всѢ  4  корня 
вредло-кснмаго     ураоненія      слЬдующимЪ 

обраэомЬ- 

Когда  данное  уравненіе  привели  мы 
вЪ  формулу  (хх-~\-1рх-Ъ-р)*-{$х~+-г)'=:о  , 
то  их+івх-іН.р)*— (4'Н-г)а)  откуда  из- 
влекши КЕздрлтмой  корень(тудетЪд':Г+ ^ол" 
•і-^^гуж+г,  или  шакжслдг+і«г4-р=-?^-г. 
Псовое  уравненіе  дастЪ  дгл:— (у-іл) 
*—  р-+-г  ,  откуда  получатся  два  корня  , 
протчіе  же  два  міЬ  Другаго  ,  которое 
есть  хх=-(ц-+-иі)х=р-г-  Чшобы  сіе 
правило  иаЪяемять  примЁромЪ,  то  пусть 
предложено  будетЪ  уравнсніе  дг*— іол:' 
~Ъ~ууж—  5о^-4-^4— о  »  которое  срав- 
нив!) сЪ  генерального  нашею  формулою , 
^астЪ  д  =  -ю  ,  *=35  .  ^=-  ^о,  </-24. 
взЪ  коихЪ  для  опрсдБлснІя  р  следующее 
уравненіе  произходитЪ  вр"—  цорр-ь-ЪоѢр 
--1540  ^  о»  которое  раздБливЪ  н*4дастЪ 
Лр*  —  55/Р  •+■  *°8І>~  )8^  =0.  ДВлишели 
М  х,  послЪ- 
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послЪдняго  члена  суть  і,  ^,  7і  ІХ  и  ПР* 
эдЬсь  і  мала,  ссгаьли  же  положится  р-Чі 
то  выдетЪ  і^о—  875 -Н  юю—  385:^0  » 
слБд.  р— 5»  в  когда  положишь  р-у,  та 
выдсгаЪ  б8б~— і7і5-4-і4І4"Зб5— о ,  слБд. 
^>ГГ7.  Другой  корень^  а  что  бы  сыскать  и 
третей  корень  ,  то  разд'Бли  уршнеше  на 
а,  и  выдстЪ^1— .'/??..  |-  іоій-іі: — о;иког- 
да  число  во  второмЪ  члснБ  ~  есть  сумма 
всюхЪ  трехЪ  корней,  первые  а;с  а  вмЁстЬ 
дБлаютЪ  1 2 ,  чего  ради  горстей  корень  дол, 
женЬ  быть  '-і.  ТакимЪ  сбразсмЪ  нашли  мы 
всі)  три  корня,  но  довольно  бы  было  и  од- 
ного, потому  что  изЪ  каждаго  из'Ь  нихЬ 
четыре  корня  нашего  биквадратшгоурі" 
вненія  определишься  должны. 
772. 
Дабы  сіе  показать,  то  пусть  спер- 
ва будетЪ^— ?  ,  откуда  ^гг  Ѵ(я$-Н*а' 
— 35):=о,г=:=^і2— _°.  Но  поелику  симЬ 
образомЪ  ни  чего  определить  нельзя  * 
«повозми  трегаіе  уравненіс  гг=рр—<1~ъ5 
-*»4й=гі  ,  слБд.  г^=і;  отсюда  оба  наш* 
ыидрашныя  уравненія  будутЪ  I)  хк=5*-4» 
Ш 
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Щхх=:^х-б-  первое  дастЪ  сТи  два  корня  Л*;-^ 
Н-Ѵ|,  или  Д-—  &?,  т.  е.  а-  —  4,  или  лгггі. 

Другое  у-равнсНГС  дастЪ  *— 5  +  Ѵ|, 
или  л*— ^— '  , -то    есть  л-— Зі  или  дгг^а. 

Естьлв  же  положится  р~7  »  то  Оу- 
детЪ  ?  =  У(25-Ы4-?5)~2  и  **  ==^2 
=:-5  ;  откуда  произходяігіЪ  сіи  два  ква- 
дрАшныя  урадненіи;  Ізд-д-гг  7-ж— із  ;  И) 
д\ѵ~  зт-"-2  .  **&  коихЪ  первое  даетЬ  кор- 
ни х=5-±  Ѵа  і  слЪд:  д-=:^  .  шо  сешь 
д:сі4.  илид-— 3,  другое  дастЬ  корни  д-* 
Ч-Ѵ;,  слБд.  х^і"-'  и  дг^з,  или  д--і, 
кон  суть  гаЬ  же  самые  4  корня  какГс 
прежде  найдены  были  ,  и  самые  тЬ  л,е 
найдутся  и  изЬ  третей  величины  р~±±  • 
ибо  тогда  будепіЪ  ?^ѵ(2зЧ-л-35)—  і  и 
г— =^**л— — ;  і  откуда  два  квадратны* 
ураБненіи 

1)яа:=б*— *,  или  дгЛ'—бд'-вг  И) XX 
— 4.Ѵ— 3  :  "•'Ь  иерваго  получится  *^з 
■+^1  ,  сл'Ьд.  Д— 4  »  и  ■*— й  *  и3Ь  Дру- 
гаго  д-=^Ч-Ѵі  ,  то  есть  ді^З  и  д- і, 
кошорые  сушь  шЬ  *е  4  корня, 

М  3  773. 
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Пусть  дано  будетЪ  еще  сіе  уравие* 
ніе  х*—іб  х-12.  —  о  ,  вЬ  которомЪ  й^о» 
бггго  ,  г~— іо"  ,  йГ=— іг  ,  по  чему  ку- 
бичное наше  уравнсніс  будстЬ  8/>*-8ф 
-геіго;  или  %р*-і-$6р- 25 6~о  ,  то  есть 
рМ-іг/^з1— о  ,  которое  уравдсніс  еще 
простяе  эдБлается  полоздвЪ  р— 2*  : 
ибо  тогда  будстЬ  8$*-|-*4-'~32— °>  "^ 
*Ч-ЗГ-4— о.  ДВииіпели  посл'Бдияго  чле- 
на суть  і,  а.  4ѵ"зЪ  коихЬ  і~і  есть  одинЬ 
корень,  откуда  р-^г  и^ггУ^—  2,  г='^=4» 

чего   ради    оЗа  квадрашныя   урвнснія  бу- 
дутЪхяг— 2*Ч-аихѵ— -2ж-о\слБд.  корнв 

774- 
Аля    больиіаго    шЪясненія    пред/ю- 
женчаго  рЁшенія  оовгпоримЪ  оное  снова 
еЪ  слЪлуюі^мЬ  примЪрЪ. 

Пусть  будеігіЬ  данное  уравненіе  ** 
-<Р*,-г-іалгх-і«-{-4=о  ,  которое  дол- 
жно содержаться  вЪ  формулЬ  (хх~іх-Н>У 
Чдх-^-гУ~о  ,  гд"Б  вЪ  первой  частя  по- 
ложено -  $х  для  того  ,     что  —  3   ссШ* 
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половина  числа  во  второмЪ  членВ  урав- 
нснія  —б,  и  раврЪшивЪ  сію  формулу  вы- 
дешЪ  ^*-бг'-Н(2р-|-9-у?)  хх-(6р-і~2дг) 
х-^-рр—гг^О.  $Ъо  формулу  сравнивая 
сЬ  даннымЬ  уравненіемЪ  получатся  1) 
ар-\-$-дд-і<і  9  ІІ)6р-+-2$г=і2  і  ПІ) 
ей-гг^4  :  изЬ  псрмаго  ОудсгаЪ  99  —  2Р~3» 
изЪ  другаго  ядк^іг—бр  >  или  ?г=г<?-зр; 
рзЪ  третьяго  гг-рр-  4-  Помножь  те- 
перь гу  и  де  между  собою ,  получится  дегг 
— гр5— з^> —  8рН- 1  а  ,  и  естьли  воамется 
квадрашЪ  ?г,  шо  есть<де/т=3*— 3<5^4-рЯ 
шо  получится  уравненіе  2^*—  з/>/>  —  8^ 
.+.12~ом-з6р-Ьз6\или  яр'-~*ярр-+-2щ 
—24— о,  или  раздВливЪ  на  а.  р*-брр+щр 
-12^0  у  коею  корень  р—2.  у  откуда  у^ 
— I  и  уг^і  ,  §пііГ— о,  в  такЪ  уравнсніе 
наше  будстЪ  (хх-$х-Ъ-з.у~хх  ,  откуда 
квадратной  корень  хх  -  ЗЛ-Н  *—  +  *• 
Ежели  мБсто  ичВстЪ  верхней  знакЪ,  то 
выдетЬ  хх^4х~*  у  естьли  же  нижней  , 
то  хх  -=.2.х—  а, откуда  +  корня  нэндущ 
СЯ  х~ъ±У%,  *;=  1  +  ^-1. 

М  ^  ГЛАВА 


N 
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•&>  <Л*  іД->ьл->  іді  ѵоі  ^л    і^  ілл  ^іѵТі    1*1  іл-і  <о\  і^иті 

ГЛАВА    XV. 

О  новомЪ  рЬшеніи  биквадратныхЬ 

уравнений. 

ІЛакЪ  по  прежнему  правилу  Помбсллія 
бпквадратныя  уравнении  решатся  помо- 
щи кубичныхЪ  ,  такЪ  самое  тоже  учи- 
нить можно  по  найденному  послБ  того 
средству  ,  кошорое  ошЪ  прежняго  со- 
всВчЪ  различесгпвуешЪ  ,  и  заслуживаешь 
осоОлйвос  изЪясненте. 

776- 
Положм  будто  бы  корень  биквяд- 
рашнаго  ^равненКя  имЁлЬ  сію  форму-*/ 
*  — УрН-Ѵ^+ѵѴ  9  гд-Б  буквы  р  ,  ?  ■  г 
оэначаючЪ  три  корня  ,  такого  кубична* 
го  ураннснія  какЬ  г*— /га-Ьё*-*^0  * 
ІпакЪ  что  р-\-9+г~^р9_^рг^дг^ё  я 
рр  —  ку  сіе  положиеЪ  возми  квадрашЪ 
означенной  формулы  *— Ур-^_  У ^Ч-*'»*» 
колюча  будсшЪ  хх^р-^2-і-г~і-2.Ѵр1 


~ 
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ЧН2ѴргЧ-2^г  ,  понеже  р-\-д-±-г 
— /  »  то  будетЪ  хх-/~  гѴрд-і-2-Ѵрг 
-±-  *Ѵдг  і  воэми  еще  квадрат'Ь  сего 
ЗфавнснГя  ,    которой    будетЪ    х*~гхх! 

-і-ЪѴрдгг,  и  когда  +^  +  4^  +  4?г~ 4#  ' 
то  перенеся  его  нл  другую  сторону  бу- 
депіЬ  х*~2Хх[^-$-4$~ъ\рЧг.(Ур-\-\/ц 
-+-ѴѴ)  и  когда  Ѵр-*-Ѵ$-\--Ѵг=:х  ,  а 
р[Г~Ъ  ,  такЪ  что  Ѵу-^г^ѵѴ^  ,  то  симЬ 
образомЪ  получимЪ  мы  сТе  биквадратное 
уравненіе  д-'-г/гг-Вл*^  -^^—^=  о  , 
коего  корень  дЬйспши-пельно  будетЪ  лггі  р 
-4-"^?-+-  ^г  ,  гдБ  р  ,  у  и  г  суть  три 
корня  прежыяго  кубичнаго  уравненія. 

Г77. 

Выведенное  такимЬ  образомЪ  би- 
квадратное уравнение  ,  можегпЪ  взято 
быть  за  генерльное  ,  хотя  вЬ  немЪ  х* 
и  не  находится;  ибо  каждое  полное  ура- 
внение моіг.по  превратить  всегда  еЪ  та- 
кое, вЪ  которомЪ  втораго  члена  не  на- 
М  5  ходите* , 
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ходится  ,  какЪ  мы  послЁ  сего  покалсмТі 
И  такЪ  пусть  дано  будеігіЬ  сіе  биквадрат- 
ное уоавненіс  х*— ахх-Ьх—  с^о  ,  коего 
найти  должно  корень ,  сравнивая  его  сЪ 
найденною  формулою  ;  а  что  бы  сы- 
скать буквы  /,  #,  Ь%  то  требуется  чтобЬ 
было  I)  л/=а  ,  го.с/=;  ;  II)  ѢѴЬ—Ь 
т.е.  ѴЬ-\  и  е-%  і  Ш)  #-«=-^  > 
или  ??— 4#— — г,  или  ^аа-^-с~4$  >  "^ 

чему   ё~ііОЛ-Ъ-зР. 

пв. 

Когда  изЪ  предложеннаго  уравненія 
х*-ахх-Ьх— с— о  найдутся  буквы  /,  %■$ , 
пвкЬ  что  у  з  *  а  >  ^  =  »  лгд  -+■  I  с  ,  ю  * 
:=,*,&&,  или  Ѵ/>=#,  то  оттуда  ЗД^л3" 
уравнение  «*-/5«-Ь-#г-й:=о  ,  коего  3 
корня  по*выше  показанному  правилу  на- 
ходить должно  ,  іі  кои  будутЪ  1)2— Р  '■> 
ІІ)я=у  ;  1\1)г=г  ,  изЪ  коихЬ  понюмЪ, 
сстьли  они  найдены  будутЪ  ,  корень  на- 
шего   биквадратнаго    ^уравненія    выдеш» 
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■779. 

Хотя  п  кажется  ,  что  такимЪ  ов- 
разомЪ  нашелся  одинЪ  только  корень 
нашего  уравненія  ;  но  поелику  каждой 
квадратной  корень  ,  какЪ  положитель- 
ной >  іпакЪ  и  отрицательной  знакЪ  при 
себЬ  имБть  можстЪ  ,  по  чему  формул* 
сіія  содержитЪ  всБ  ц  корня. 

Естьли  Оьі  вЬ  рТлпенІи  нсФ  переМВньі 
янаковЪ  допущены  были  >  то  бы  вышли 
8  величинЪ  лля  х  у  изЪ  коихЪ  однако 
только  4  мБсто  имБть  могутЪ.  При 
ссмЪ  примечать  надлежипіЪ  ,  что  произ- 
веденіе  изЪ  трехЪ  членовЪ  ,  т.  е.  Ѵр$г 
должно  быть  равно  У§^іЬ  т  откуда  еже- 
ли \Ъ  будещЪ  положительное  число  ,  то 
и  произведете  з  хЬ  частей  положитель- 
ное ,  вЪ  которомЪ  случаіэ  только  4  ис- 
рем'Вны  быть  могуоф: 

I)  х=іѴр-і-Ѵд-і-Ѵг  г     II)  х^іѴр-Ѵу 

г-Ѵг  ;  Ш>—  -Ѵрн-Ѵу-Ѵі-  і  1Ѵ>---Ѵр 

фУд-{-Ѵ*  з  сстьли  же  і&  будетЪ  число 

сгори* 
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отрицательное  ,  шо  4  величины  для  х 
будутЪ  слЪдующіе  : 
1)х— Ѵр^~Ѵц-  Уп  Ц)  х  =  Ѵр-Ѵ?-И/*'і 
Шус-Ѵр-+-Ѵд-1-Ѵг;  ІѴ)д=:-Ѵр-Ѵ$-Ѵг. 
По  сему  примБчанію  вЪ  каждомЪ  случае 
могутЪ  определены  Оышь  не»  4-  к°рпя» 
какЪ  взЪ  слЪдующихЬ  пріліБровЪ   видна 

78о. 
Пусть  дано  будетЬ  биквадратное 
уравнение  ,  ѵЪ  которомЪ  второго  члена 
Не  находится  л*—  &$хх-\г  6  ох  -з^  —  0  і 
сравнивЪ  его  сЪ  прежнею  формулою  6У" 
дегаЪ  л— й*  ,  Ъ^.  -бо  и  ^—36  ,  ояжУ" 
л*  получится  /— ^;  »  ^  —  '"ТГ"!-0^—^'  ' 
и  іг^  ,  сЛЬд.  кубичное  уравненіе  6Ѵ 
детЪ  г5  і|2г-4-7-*вЯ-— -— о  .  а  чпю  6Ы 
иэключить  отсюда  дроси  ,  то  положи 
г-?  и  бѵдетЪ  ^-~.™-Н^-."-—  ^0  > 
которое  умноживЪ  на  б^  выдепіЪ  вІ-5огвГ 
-і-Іоуи-зсооі^с^изЪкотораго  три  кор- 
ня найти  должно  ,  кои  всѢ  суть  поло- 
жительные ^  оАинЪ  взЬ  иикЬ  »~9  »  * 
что 


1Л  ИХЪ  рБШВНШ.  2о< 

что"  вы  сыскать  другие  два  }  то  раздЬли 
_уравненіс  на  и— $>,  и  выдсгаЪ  сіс  новое 
ии~  ^лі-^-4оо::о>  ялат~^іи~4}о>  от- 
куда найдется  и  —  ^-  Ч^  У(^*-"  — ^  —  «^». 
слЁд.  исколнле  5  корня  будутЪ  и— о  , 
й~іб,  »-2^'  і  откуда  полуіимЪ  мы  : 
І)я=|;  Шгг=4  ;  Ш)я~^  ,  и  сіи  суть 
корни  буквЪ  р  ,  <?  и  г  ,  такЪ  что  />:=*, 
?~4-  і  г~'4  ;  и  Ѵрдг  —  УЪ~— " .  то 
есть  равно  числу  отрицлтельному  ; 
чего  ради  вЪ  разсужденіи  знаковЪ  корней 
У*  ,  У^ э  Уг  должно  смотреть  на  оное, 
а  именно  или  одинЬ  и*Ъ  нихЬ  или  всё 
три  будутЪ  отрицательные.  Но  когда 
~\/р~1  7  Ѵд^.2.  и  Ѵг-1  ,  то  4  корня 
предложеннаго  уравненія  будутЪ: 
і)і-  =  !  +  2-:=:  і 
II)  ж  —  I  —  2  +  1  —  а 

IV).*--!  —  2  —  „  =;  —  <?,  откеда  произ- 
ходятЪ  сіи  4  множителя  уравненія  : 

с* 
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когіхЬ  два  первые  даютЪ  хх  —  3#Н~г»  а 
два  посл&дніе  лаг-Нз*  —  *8  ,  и  сіи  два 
произведения  помноженныя  между  собою 
даютЪ  точно  наше  уравненіе. 

78 1. 
Осталось  еще  показать  *  какими 
образомЪ  биквадратное  уравнение,  вЪ  ко-* 
торомЪ  второй  членЪ  есть  ,  прс- 
вртить  вЪ  другое  ,  вЬ  которомЬ  бы  его 
не  было  ;  кЪ  сему  служитЪ  слЁдз'ЮЩМ 
иравйло. 

Пусть  дано  будетЪ  с!е  генеральное 
ураиненіе  /  _|_а/_і_  Ьуу  ■+-  гу  -г-  <*~°  * 
приложи  кЪ  у  четвертую  часть  числа 
при  еторомЪ  членВ  находящегося  %аі 
и  напиши  мЪсто  онаго  другую  букву  А 
гоакЪ  чтооЪ  у-\-\а^х,  слВд.  у=х-га> 
отсюда  будетЪ  .у>  :=  хх  —  Іах-^гііоа  ',У 
~х*-1ахх-Ъ~?€аах -^а* 7  и  наконсцЪ 
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у*  А*  —  ах'  -і-іаахх  —  ^ах  -Ь5;,а* 

•+-ау*  =  4-  ел**  —  |в«жж -+-  Ав*дг  ~  па 

-±~Ьуу~  і+-  Ьхх  —  ^аЬх  -+-2,ааЪ 

-\-су^і  -\гсх  —  \ае 

•Л-і^  ■+•  Л 

х*     —іавхх-Ъ-івх  —ъ&а*      ? 
Ч-  Ь  хх  —  \  аЪх-\-  УаА     \ — о 
-Ъ-  сх  —  {ас  -і~гі\ 
ГдВ  какЪ  видно  втораго  члена  не  на- 
ходится ,  такЪ  что  данное  правило  при 
немЪ  теперь  употребивЪ  4  корня  л:  най- 
ти можно  ,  нзЪ  коихЬ  пошомЪ  величины 
у  сами  собою  означатся  ,  ибо^— ж— \а. 

732. 
ДалЕе  четвертой  степени  рВшеніе 
алгебраическпхЪ  уравненій  не  простирает- 
ся ,  и  всБ  сшаранія  разрешать  подоб- 
нымЪ  образомЪ  ураввенія  5  той  и  еыш- 
шихЪ  степеней  ,  или  привести  ихЪ  по 
крайней  мЁрЁ  віз  уравненія  нижнихЬ  сте- 
пеней были  тщетны  >  шакЪ  что  не  воз- 
можно 
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можно  ни  коимЪ  образомЪ  датж  гене- 
рільнаго  правила  находиігь  корни  выш- 
шихЪ  степеней  ,  и  все  что  бЪ  раЭсуяце- 
ніи  сего  ни  озоОрЁтсно  ,  не  прости- 
рается лалЁс  ,  какЪ  только  до  таквхЬ 
уравнений  ,  гдЪ  ргціональной  корень  со- 
держится ,  которой  чрезЪ  пробу  легко 
найти  можно  ,  будучи  нзвЬстно  ,  чгао 
оной  долаенЪ  быть  дЬлителсмЪ  послед- 
него члена ,  сЪ  коич'Ь  гпак*е  точно  по- 
ступать надлежвтЬ  >  какЬ  уже  вЪ  кубич* 
ныхЬ  и  биквадраіпныхЬ  уравненіяхЪ  нами 
показано   Сило. 

783- 
Не  безнуяіно    также  здВсь  показать 
употребление    сего  правила     вЪ  уравнені- 
яхЪ  иічЪющихЪ  неизвлекомые  корни. 

Пусть  такое  уравнеше  ОудстЪ 
У  -  %/  -4-  і  ±уу  +  Ѵ-8.  Прежде  всего 
надлежіітЪ  ѣлѣсъ  выключить  второй  члснЬТ 
для  чего  кЪ  числу  ^  приложи  еще  четвер- 
тую чаешь  числа  при  второмЪ  член** 
находащагося  ,  т.  е.  у—  с  —  х  и|^* 
Н-а,  почему^  ^хж+ЩИ'-ЪЧьУ**^* 


- 
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и  у*—  х* -±--8 х'-}-  гц  ѵх~+-  зъ*'-Ь-іб 

^  8,/  ~     —  8л-'  —  48  ж*  —  9^х  ^*>4 

Н-і4^=  -Ь  14**4- 5°"  *-+-<;  б 

-Н  4  У  "  -Н  4-дг-н  8 

-8—  ^_^_ -  8 

х*  -  і  о  хх  -  4-Л"  Ч-  8  г^  о  і 

Сіе  уравнение  сравннвЪ  сЪ  генераліною 
нашею  формулою  ,  наНдНііся  «^іо  ,  6 
^г+,  г  — -8  ;  откуда  заклюЧаемЪ  /—5  » 
&-'*,  й~і,  УЪ^і\і  изЪ  чего  видно  что 
произведен  і'е  Ѵруг  будетЪ  положительное, 
и  по  семѵ  кубичное  уравненіс  дола  но 
быть  я'  -  5 #г  4-  і7^  -  і  -°і  Й*Ь  которою 
должно   найти  три  корня  ^> ,  іуиГ, 

78  ь 

Й)  «мЪ  слѵчаТ)  сЬ  самаго  начала  < 
должно  иаЬ  уравнения  изключить  дроби; 
положивЪ  в  — 5,  будетЬЛ*—  ^Н-^.Ц-і-0» 
и  помноживЬ  на  8 ,  выдетЪ  и-  і  сии  -4~  1 7  я 
—  г  ~о  ;  гдЪ  веФ  корни  суть  положи- 
тельные •■  и  когдд  дЬлители  послВдняго 
Гол0    I/.  Н  члена 
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члена  суть  і  и  а  ,  то  положи  сперм 
«~І-  и  СудетЪ  і  -іо  -4-Н  ~2  —  °"  ,  и 
слЬд.  не  о  ,  а  сжсли  положишь  и—  г ,  то 
выдегоЪ  8-40"Н34-2=:о;  почему  и=:г 
есть  сцинЪ  корень  сего  /равнен'ія;  а  что 
бы  найти  и  другіе  два,  то  рлздЁли  оное 
ур-шнсніс  на  и  -г  какЪ  «лЪдуетЪ* 
и—  2|иГ-юии-1-  І70-2ІИИ— 8а-|-  і 
1а*-  в  ды  | 

-  8щ-4-і7« 

-  виыН-  іби 


4-й-і 

И  произойдетЪ  ««  —  8и-Ні~о,  Я^да 
вв=8«— і,  откуда  оба  остальные  корнЯ 
ВГГ44-Ѵ  і^;икогда  г~;«,  тоз  корня 
кубячнаго  уравненіа  будушЪ:  Ѵя^р^1'- 

78?. 
Когда  мы  нашли  р,0иг,  то  квад- 
ратные корни  ихЪ  б/дутЬ  Ѵ^=:  і ,  V?  ^ 
^і  +  іѴ^),  у, 
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Уг=:ТУ8  —  іѴі^  выше  же  сего  показано 

было,  что  квадратной  корень  тЬ(аА-ѴЬ}% 
положивЬ  Ѵ(ва  -  Ь  )  —  с ,  изображается 
такЬ  ѴІіРЗгугг*,  то  вЪ  нашемЪ  при- 
мЬрЬ  ИчВя   Й=Г?    II  ѴІГГ2  Ѵг5    и   і—  бо, 

откуда  с~2  ,  поіѵѵичЪ  чы  Ѵ(8-+-2Ѵ"і^) 
=  *Ч-+-Уз  ,  и  Ѵ.в-аѴі^  —  Ѵ^-Уз; 
и  когда  Ѵр  -  г,  Ѵд-Ѵ^-і-Ѵ-і  и  УггѴ^-Ѵэ. 

■  ^  2 

гао  четыре  величины  иаооралающія  л  Оу- 
дутЬ  слѢдующіе  ,  зная  чігю  ихЪ  произ- 
веден с  должно  быть  положительное. 

=:і-г-Ѵ*5 
2-і-Ѵе 
=- 1  +ѵ? 
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Понеже  вЪ  квадратнпмЬ  уравчін:а 
выло  у~х-$-2  ,  то  4  ко,  ня  гнаго  Оѵ- 
дутЬ  :    І)>  =  3  +^5  і    II)  Г  -  3  -Т54 

ГЛАВл     XVI. 
ОразрВшеніи  уравн<-шй  чрезЬ  приближение. 

7^6. 
йжсли  уравненіе  не  имВстЪ  раугондль- 
ныхЪ  корней  ,  не  смотря  на  то  молно 
ЛИ  ихЪ  оудетЪ  и»Ъяви,пь  коренными  яна- 
камч ,  или  нБіпЪ  ,  какЪ  вЪ  вьшшіихЪ  ѵр3' 
внсніяхЬ  дЁлается  ,  то  должно  доить-  ( 
ствовлться  взсбрЪшеніемЪ  величины  "резЬ 
прибликеніе,  такЪ  что  кЪ  точномѵ  энл- 
менованію  оныя  всегда  ближе  подходи»* 
можно  ,  то  есть,  до  гоБхЪ  порЪ  ,  пока 
погрешность  за  ничто  почесться  мо- 
жстЪ.  На  сей  комеуЬ  рлзличныя  изобре- 
тены средства  ,  изЬ  коихЪ  знаіонБйшІя 
мыздЬсі  изЪяснить  намЬрены. 


ИМІ 


787. 
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787. 
Первой  спосіюЪ  сос,шоипіЪ  вЪ  гломЪ, 
Когда  г>е  іи  іина  одного  корня  довольно 
уже  б  шччпкЪ  точности  подхолишЪ,  какЬ 
н<і  ір  еже  ги  известно  будешЬ  ,  что  оной 
больше  4  ,  а  м  ныне  5  >  шо  тогда  кла- 
дется величина  сего  корня  ~ц-\-р,  гдВ 
р  дЬйсгііЫйіікльно  озшчдсшЪ  Д;  обк ,  когда 
же  р  будсіі-ІЬ  дрибь  Мѵныис  і  ,  то  квід- 
ра  иЬ  ся  рр  дпѵкенМ  б.ипь  гораздо  менЬ' 
ие,  а  куоЬ  р'  а  слБдѵющія  степени  бу- 
дутЬ  уже  іп.кЬ  малы  ,  что  ихЬ  изЬ  вы- 
кладки ону.тич-ь  мошо  ,  поточу 
чпю  9лЪіЪ  ищеи'ся  не  самая  величина  р> 
но  только  ближайшая  ей,  И  такЪ  когда 
дроби  р  ближайшая  величина  определена 
бѵлплЬ  ,  то  тЬ  пюго  уже  корень  4  ~\~Р 
гор.(9до  точняе  сыщеіг.ся.  СимЪ  образочЬ 
определить  можно  корень  еще  точняе  > 
употребляя  предписанное  дЪйствІе  дО 
шВхЬ  иорЪ  ,  пока  кЪ  правдВ  подойдешь 
шдкЬ  блиско  .  какЬ  пожелаешь. 


Н  %  788. 
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788. 

Сіе  прачило  игЬяснкмЪ  мы  самычЪ  лег- 

кимЪ    примЬромЬ   ,     и    сшансмЬ    искать 

чреаЬ  ириближеніе  корень  уравнения  #л~йо- 

ЗдѢсь  видно  ,  что  х  больше  4*Ь» 
а  меньше  5  гои  и  для  того  полоаивЬ  л*-4. 
■+-р  ,  будетЪ  хх^.і6-+-%р-ъ~$р^іо  і  и° 
поелику  рр  очень  мало ,  то  выпусти  его 
иэЪ  уравненія  ,  чтобЪ  получить  і6-+-8р 
і=  го  ,  или  Ьр  —  4  •  опжуда  будетЪ  р^- * 
в  *=*2  ,  которой  уже  кЪ  прлвдЬ  гора- 
здо ближе  подходитЪ  ;  посемЪ  положу 
еще  дгп:4-  =  -ігр)  то,  видно,  что  р  должна 
бымь  дробь  гораздо  меньше  прежней  ,  и 
слЬд.  рр  сЬ  большимЪ  првомЪ  ОПѴЩСН9 
"ыігь  моіещЪі  почему  ддгггр^-Н?/-50, 
Ур~—\,  и  р~—^  ,  слБд.  д-— 4*''» 
—  4'='  Ессгьли  бы  понадобилось  подойти 
кЪ  правіБ  еще  ближе,   то   пололи  #— 4« 

-*-/•  ,  в  будепЪ  хх—  го&ш-+-Ѣ$р=-  2° 
*  і;р  :=  —  7ів«  :  умноживЪ  на  з<5  выдстЬ 
3«/=-іЙв=- -А,  *=-вд.=-»піі-.СаБд. 

Яв=4ет-тгЬ5  =  4іѴш-    Си    число    кЪ  точ- 
ному корню  уже  тай)  блиско  подходишЬ» 
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что    погрВшносіта    за     ничто     почесться 
можегпЪ. 

.Лабы  сТр  показать  вообще,  то  пусть 
предложено  будетЪ  уравненіе  хх~а  ,  и 
известно  бы  было  ,  что  х  больше  неже- 
ли я  ,  а  меньше  нежели  я-|-і  ;  тогда 
положи  х^п-Л-р  ,  такЪ,  что  р  дробь 
означаетЪ  ,  и  сл"Вд.  рр  какЪ  очень  малая 
дробь  иэЪ  уравнения  отметается  ;  чего 
ради  получится  хх~пп-і-2.пр~а  ,  слЬд. 
2  яр—а  — да  ир—"~-  ;  почему  х~п 
-$-  "г-".?  ~™г*:Ч ,  и  сжеля  я  кЪ  правде  ѵже 
блиско  подуодило  ,  то  новая  величина 
™-*±  будетЪ  еще  ближе  кЬ  оной.  СЧю 
наіЦеннѵю  величину  поіожи  опять  мВ- 
сто  п.  и  подойдешь  кЪ  прав  дБ  еще  бли- 
же ,  и  когда  сію  положишь  еще  разЬ 
мБсто  я ,  то  подойдешь  уже  несравненно 
ближе  кЪ  правдБ.  СимЬ  образомЪ  дБгёсш- 
віе  сіе  продолжать  можно  до  піёэсЪ  порЪ, 
какЪ  пожелаешь.  Пусть  будетЪ  наприм. 
а  =2  ш  или  ищется  квадратной  корень 
юЪ  в  г  естьли  уже  найдена-  довольно 
Н  4  блиско 
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блиСКО      кЬ  точнілиу     корню    подходящая 
величина  ,  которая  положена  в,  ню  ^±р 
дастЪ  еще  точнЁ-йшую  величину. 
И  шакЪ  пусть  будегоЪ  І)«=і,  то  будспіЪл'=| 

И)  я—  I *-« 

11^)й=Ц *=іч 

Сія  последняя  величина  такЪ  блиско 
кЪ  Ѵі  подходшпЪ»  что  квадратЬ  ея  ш*«| 
только  дробью  ікі^  больше  2хЬ, 

^оо. 
ПодобнымЪ     образомЪ     поступать 
надлежичіЬ    ежели  дано  будетЪ  вуОячн*^ 
иди  еще  выщшее  уравнение. 

Пусть    дано    будетЪ    сіе    кубичное 
урлвненііе    х*—а  ,      или    ищется    Ѵ<*  > 
пусть  оной  булетЪ  почти  я,  то  положи 

Ід:— и-Н^  ,   оптстивЪ  рр  и  вышшую  сте- 
пень будетЪ   х1=$*тр-+п,  —  а  ,   слБдоа. 


и  ^)^^~  ,    почему   Х~ 


З^І^  -   и  ежели  и  уже   близко   кЬ  Ѵд 
3"»  '  цод- 


И  ИХЪ  рЪШЕНІИ,  21-7 

цодхо^ипіЪ  ,  та  сія  формула  будетгіЪ  кЪ 
©ному  еще  бли."  е  ,  а  пололивЪ  сі'іо  но- 
вую величину  ічБсшо  п  ,  йу  еш  кЪ 
юрав^В  подходить  несравненно  біиже, 
и  гіе  дБйспшіе  продолжать  можно  по  же- 
ланно. 

Пусть  будетЪ  напр.  х'^ъ.  и  ш  ище- 
тся Ѵі  ,  кЪ  коему  число  «  уже  Олиз- 
*о  подходить  ,  то  формула  — — —  су- 
дстЪ  кЪ  нему  еще  ближе  , 

цолояашЪ  Іі»~і  еудетЪ  .г—? 

ІІ)я=? #—  г* 

ібгідоЗоб 
Ш»=Е *=іЗВз59? 

СеЙ  способЪ  находить  корни  чрізЪ 
цриближеніе  ,  можно  упошреоляи'ь  сЪ  ра- 
внымЪ  уСпЬхомЪ  во  вЛ&Ъ  уравненіяхЪ. 
На  сей  конецЪ  пусть  дано  будстЪ  гене- 
ральное  кубичное  ѵраппеиТе  А*1  -+-  <№Л?-+  Ъх 

^_^—о  ъ  вЪ  кошорпмЪ  п  уж  близко  кЪ 
Н  5  корню 
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корню  его  подходитЪ  ;  положи  х~п~р, 
и  когда  р  должна  быть  дробь  ,  то  рр  и 
протчгя  вышшія  степени  онаго  изЪ  ура- 
вненгя  вьшусгаивЬ  полечатся  хх~іт-~гпр 
и  х?-гР-уюф  ,  откуда  проиэ>одйтЪ  сіе 
уравнение     я'  -  $ппр  -і-  йяй  —  ьаяр  -+-  Ьп 

~^р-Н*^_о,  или   пщ-ъ-агт-\-Ъп-\~ѵ^і  утр 

•\-гапр-\-Ьр—  (ът-Ь-ьап-Ь-Ь'ур  ,  сл'Бдов 

А_«Ч-еяя-]-г>яН-с  -и      * 

й— г ,    и  тахЬ    место  X 

ЗЙЛ-Ь?ДК-И' 

пилушмЪ  слЪдующее,  иіочнБйшее  зтмено- 

,  _                «г-  ат—Ьп-с      гп*-±атт-с 
ваніе:  л*— я— — : — ~  ~ .і 

и  сстьли  сія  новая  величина  положите* 
опять  место  я  ,  то  полу  іится  величи- 
на ,  которая  кЪ  лравдЬ  еще  О  шліс  под- 
ходишЪ. 

Пусть  будетЪ  напр.  **-*-  гххА-%х 
-^0=о  ,  гдБ  а— г  ,  Ь  -  з  и  *=—  Ъ°-> 
слЬл.  когда  »  ѵяе  блпако  кЪ  корню  под- 
ходптЬ  ,  пю  еще  ближайшая  величина 
«У*^  »-  ?"'-'-  "'"'-*-  ;о  ■  „овимено- 

ЗИП  -+•  4»  "+■  3 

ванМ 
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ваніе  *— $  уже  довольно  близко  кЪ  на- 
стоящему корню  подходитЪ  ,  того  ра- 
ди положи  и— з  »  и  получится  х~  і\  , 
и  ссггіьли  бы  сію  дробь  положить  еще 
вместо  я  ,  то  нашлася  бы  другая  вели- 
чина ,  кЪ  точному  корню  гораздо  ближе 
подходящая. 

Для  вышшихЪ  степеней  присотюку- 
ПимЪ  З^Бсь  сеЙ  только  прамЪрЬ  х*  —  6х 
Ч-іо,  или  д:1—  бд:~іо-о,  гдБ  какЪ  видно  і 
щлА.  ,  а  а  велико.  Пусть  будегаЪ  х^п, 
ближайшей  величине  кЪ  искомому  корню , 
и  положи  х~п-*гр  ,  пю  будстЪ  я*— «" 
-ЬѴ*ІР»  и  слБд.  п'-ь-згРр^.бп-^-бр-^ю 
или      $п*р—  брг^.  бп  -+-  ю  —  я1   ,  откуда 

6= — ■ *,  почему  #-Г_ІГ__ 

положи  теперь  и^і    ,  то  будстЪ  л^— 

Г^-І4  *  которая  величина  кЬ  рЁшенію 
даннаго  вопроса  спвсЪмЪ  не  годится ,  сіе 
произходипіЬ  по  той  причинЪ  ,  что  бли- 
жайшая величина  корню  я  ,  была  взята 
счень 
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рчснь  -ѵіаіа  і  чеі-о  ради  положи  ц  ~  а.  щ 
бѵдешЪ  д:гг"°  ~*|  ,  которая  дрогіь  кЪ 
лравіБ  ул.е  гораздо  ближе  подходитЪ  ,  и 
есігьли  бы  кто  покотЬлЬ  іпрудЪ  на  себя 
принять  ,  положить  дробь  \%  чБсто  п  , 
то  сыскчлась  бы  величина  кЪ  точному 
корню  л"  .уже  несравненно  близка, 

"794- 
Сіе    обыкновенное    средство  тхо- 
дптпь  корни  уравнснія  чрезЪ  приб  іиженіе, 
во  інсЬхЬ    случаяхЪ  сЪшмідою  улотрсб- 

ЛЯІЬ    можно. 

Но  сверьхЪ  сего  на-чВрсніі  мы  здВсь 
показать  еще  другое  средство  ,  которое 
для  легкости  своей  вЬ  вычисленТи  д<>* 
епкино  примочанія.  (сновініе  онаго  со- 
стояло вЪ  гпоч'Ь,  что  дія  каждаго  ур** 
вненія  надіежипЪ  сыскать  рядЪ  чиселЬ 
какЪ:  а  ,  Ъ  ,  с  ,  <1  и  пр.  которые  бы  бы* 
ли  піаш*Ь  состояния  ,  что  ежели  кал* 
дой  членЬ  разделится  на  послед ѵюЩеи ; 
рЬ  часшномЬ  ба  выходила  величина  к°Р* 
ал 
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ИЛ    ітшмЪ  аккуратнее  ,     чБмЪ  далЪе  сеЙ 
рЯдЬ  чиселЪ  продолжать  будешь. 

ПсложимЬ  ,  что  вЪ  семЪ  ряду  чи- 
селЪ дошли  мы  уже  дочлеинпЪ:  ф,$,г,*,1 
И  пр.  то  |  должно  дать  корень  х  уже  до- 
Вольно  аккуратен]^  или  '-  должно  быть 
почти  ракно  я';  также  и  -  — #  ,  откуда 
Мы  ѵргзЪ  умножение  получаемЪ  -—  хХ 
и  когда  стс  р  —  х,  ню  такожде  ОѵдетЪ  & 
^.х*  ,  потомЪ  еще  І^—  х  а^— я4  іі 
такЬ  далВе. 

Лля  изЪясненТя  сего  начнемЪ  сЪ 
квадратнаго  уравнен!»  д-дг— д:-)-- 1.  Ко- 
гда вЬ  вышепомянутомЪ  ряду  нахо- 
дятся члены  р,  ц  ,  г  ,  г  ,  і  и  пр.  то 
*-— л:  ,  ^"ЛГ.Г  ,  и  отсюда  ло- 
лучаемЬ  мы  уравнсніс  -— ^-ь  і,или  §+р 
П.Г  ,  также  бѵлепіЪ  /—г-і-д  ,  и  г— /Чг, 
откуда  Моі  иознаемЪ ,  что  каждый  членЪ 
в'Ь  наихмЪ  ряду  есть  сумма  двѵхЬ  ГіредЪ- 
ИдущихЪ,  почему  помянутой  рядЪ  чиселЪ 
можно 
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можно  продолжать  інакЪ  далеко,  какЪ  похо- 
чешся,  ежели  только  два  первые  члена  из- 
вестны будутЪ  ,  которые  можно  брать 
по  иэволенію.  Чего  ради  положивЪ  ихЪ 
о,і,  получится  рядЪ  чиселЬ 

Іо,  і,  і,  е,  з  5,8,  15.  2і,  Ц,  55,  8о,  "4, 
в  піакЪ  даѴВс.  ВЪ  семЪ  ряду  каждой  изо 
стдаленныхЪ  членовЪ  разделенный  на 
свой  предЪидущеи  ,  величину  X  ігіЬмЬ 
точнБе  опредЬляеггІЪ  ,  'чЪмЪ  далТе  рядЪ 
продолженЪ  будешЬ.  Сначала  ошибка  , 
хотя  и  очень  велика  будетЪ;  однако  она 
пгБмЪ  іѵісншс  становится  ,  чЬмЬ  далее 
рядЪ  продолжается.  Сіи  часЪ  отЬ  чясу 
кЪ  праЕдЬ  прибИижающТяся  величины  Мя 
х   идупіЬ  вЪ  слБдующемЪ  порядкЬ  : 


>»  9  і**  и  пр- 

изЪ  коихЬ  напр.  х-Ц  даепіЪ  %~\к-*~1 
ЙгШ  і  и  погрешность  сосіпоипіЬ  только 
изЪ  дроби  №,  ,  а  слЪдующІя  дробя  ** 
правдЬ  еще  ближе  подходягаЪ, 

79* 
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79б- 
раЗСмоілримЪ  теперь  ташжде  и  с'е 
уравнснй  ХХ—2Х-І-І-  Понеже  Завсегда 
#— I  и  -У.К— Г  ,  то  получимЪ  мы  С.^:*і 
-(-і,  или  г^-2^Ч-/>-  Отсюда  энаемЪ  мы, 
что  каждой  членЪ  два  раза  взятой  вмБ- 
сгпЬ  сЪсвоимЬ  предЪидущимЪ  даетЬ  слѣ- 
дуюЩей  члснЪ;  чего  ради  начавЬ  опять  сЪ 
о  ,   і   ,  получимЪ  следующей  рядЬ 

о,  і,  а,  5>  ^й)  й9У°>  1^9,4-08  и  пр, 
и  искомая  величина  х  следующими  дробями 
часЪ  отЪ  часу  аккуратнее     опредІэлиится 

*г=5  ;  '. і  ;  '.  ;  ^  ;  К  ;  С  ;  '^;  "'  и  пр. 
кои кЪ точной величинБ  жаЕ і+Ѵі  всегда 
приближаются  ,  а  отнявЪ  і  ,  слВдѵющІя 
дроби  величину  У  г  даютЪ  часЪ  отЬ  часу" 
точнее  ;;  и  §,  Гі  И  ;  ^  і  ??  ,  "'  и  пртяч. 
изЪ  коихЪ  квадратЬ  ?|  —  Щ^,  только  ія^ 
больше  нежели  г. 

797- 

ВЪ  уравпенТях'Ь  вышшихЪ  степеней , 
сеЙ  способЪ  равнымЬ  образомЪ  употреб- 
лять можно  ,  такЪ  ежели  бы  дано  было 
сіе  кубичное  уравненіе  : 
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Л'^ГЛ'Д'Н- 21*4-1  »   ітіо  положибЪ  Х~М 
$Х~т    И   Х'—~    ,       ПОЛуЧШТіСЯ     і~Г-\-Ц 

~+-р  ;  откуда  видно  ,  какЪ  изЪ  ілрежЬ 
нленонЬ  р  ,  д  ѵ  г  глѢдующеЙ  находить 
дольно  ,  вЪ  котором!^  случае  начальныя 
числа  опять  кзягть  можно  по  иэполенію  > 
почему  будетЪ  у  насЬ  сей  рядЪ  : 

О,    О,    1,    I,    ^     б,  «3»   28,  бо,  129  и  пр. 

откуда  за  слВдующіе  дроби  ьсегда  акку- 
ратнее величину  х  ©предБляіотЪ  : 

X .     !    В    і    I     )    I    ,    !     ,    -у     >   И    )    Я    »    V 

и  пр.  первыя  изЪ  сихЪ  дробей  уя.аснО 
разнятся  осііЬ  точнаго  корня  ,  по  я-:"-* 
^ідаетЪ  вЪ  уравненш  ^г=--«-4ѵ+*  хгт*Р 
разность  ^. 

*  7І-8. 

Здесь  надлежитЬ  примБчать  ,  чт° 
Ис  во  ясякомЪ  .уравнении  сей  (ш>собЪ 
уіотребляіпь  можно  ,  особливо  гдЬ  вто- 
рого члена  не  находится,  тамЬ  ево  уъ°~ 
требишь  не  льзя;  ибо  пусть  будетЬ  напр. 
лгд-  — а  ,  и  положи  д"*=*  ,  и  хх^:~  »  т0 
проиэойдетЪ^-— 2,  или  ^^ггр,  то  ест*>» 
*■— о?  -+-  а/»  ,  откуда  произойдешь  сеЙ 
рядЬ  чиселЪ:  I 
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і,  іі  2,  а,  4ч  4>  8,  8»  іб,  іб,  з«,  02  В  пр. 
йэЬ  коего  ни  чего  заключишь  не  мо;г.но; 
ибо  каждой  і  юслВдующей  членЪ  раэдЬленЪ 
будучи  на  свой  предЪидущей  даегаЪ  д— і 
или  сг.  Но  сію  неспособность  от- 
вратить МОЖНО  ПОЛОЖИпЪ  Х-?—  I  ;  ПбО 
тогда  получите  я  г?-2у-1-і  —  2  **ли  ^7 
^іу-±-і  у  и  ежели  зл"гх-Ь  подожытся/з^ 
и  уу^~к  і  то  пыдетЪ  выше  сего  найден- 
ное приблидіеніе. 

729- 

СимЪ  же  обраЗомЬ  поступать  Надле- 
жиггЪ  и  сЪ  ур.іБненісчЬ  х'г^.2.  ,  изЪ  ко- 
его хотя  такого  ряда  чиселЪ  ,  которой 
бы  опредЪлялЪ  намЪ  величину  х  найти 
и  не  можно  і  одНакожЪ  полояіивЪ  л"~у 
—  і,  выдентЬ  уравненіе >!  —  ъуѵ-Ъ-ЪУ—і~г 
или  /ггзіу--  ЗУ-ЬЗ>  вЪ  которомЪ  естли 
положится  /— |  >  УУ~-\  гУ*—$  »  то  вы" 
детЪ  іи.%?  —  з0_і- зр  ^  откуда  видно  , 
какЪ  изЪ  трехЬ  членовЪ  следующей  опре- 
делять лѵллнп.  Первые  3  члена  ЪэнвЪ 
по  изволению  напр.  о,  о,  і,  получатся 
Т<м&    Ц.  о  о  , 
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о,  о,  і,  5»  ^-  І2->  *.7>  6*$,  І44)  ?24  ИПР' 
юзЬ  коего  два  посиВдніе  члена  даготЪ 
у—%±  и  *п:|  ,  которая  дробь  кЪ  кубич- 
ному корню  изЪ  а  хЪ  довольно  близко 
подходитЪ  ;    ибо  кубЪ  *~'^-,  а  2  =  '^-. 

8оо. 
Пря  семЪ  способе  еще  примечать 
надлежитЪ,  что  когда  уравнение  имВепіЪ 
рдц  опальные  корни  ,  и  начало  ряда  воз- 
мется  такЬ  чтобЪ  оттуда  вышли  сіи  кор- 
ни ,  то  каждой  членЪ  онаго  раздБленЪ 
біыучи  на  свой  предыдущей  »  дасшЬ 
птоіігЪ  же  точно  корень. 

Что  бы  сіе  показать  ,  то  пусть  да- 
мо  будстЪ  уравнсніс  д'хпздг-4-2  ,  коего 
одинЪ  корень  х  —  г  ,  и  для  составлен!* 
ряда  чиеелЪ  изЪ  даннаго  уравнения  дана 
бѴдетЪ  формѵла  г=$\.арч  и  ежели  начало 
его  положится  і,  г.  ою  получится  рядЪ 
*»  2,  4»  8,  іб,  за,  б4ипр.  которой  есть 
прогрсссія  геометрическая  имБющая  зна- 
менателя   2. 
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Тоже  самое  явствуетЪ  нзЪ  кубична- 
го  уравнснія  х'~  хх -і- $Х-+- 9  ,  котора- 
го  одинЪ  корень  дгзгз  »  и  ежели  начало 
ряда  положится  х»  3»  9  >  шо  ^13^*  фор- 
мулы х=:г-}-3?-НдрнаКАешсяР,,'*Ъ  Ь3»9, 
в7»  8і,  24?,  729  ИПР*  К0010?0"  булетЬ 
Ьпять  прогрессія  геометрическая  имею- 
щая знаменателя  3° 

8оі. 
ЁсгііьЛи  яіб  ряда  начало  сЬ  симЪ  кор- 
НемЬ  несходно  будетЪ  ,  то  оттуда  не 
слЪдуетЪ  ,  что  чрсэЪ  то  всегда  ближе 
ІсЪ  Нему  подходить  можно  ;  ибо  ежели 
г  уравненіе  имІэетЪ  больше  одного  корня, 
то  рядЪ  приближается  всегда  кЪ  больше- 
му изЪ  оныхЪ  ,  а  меншаго  иначе  полу- 
лить не  льм,  касЪ  только  когда  начало 
ряда  точно  по  оному  разположится.  Сіе 
прйѵіЬромЬ  Л}'шче  изЬяснить  можно, 

Коі-дЛ  дано  6/д«пЬ  уравненіе  хкг4* 

—  $  ,    вЪ  коемЪ  два  корня  суть  *=  ■  и 

лс  — 3  ,  а  формула  для  ряда  чиселЪ  г^щ 

"5р  *    то  полоят  начало  ряда   і,  і,  то 

О  л  есть, 
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есть,  для  меншлго  корчл,  и  будстЪ  весь 
рядЪ  і,  і,  і,  і,  і,  !,  і,  і,  і,  ипр.  ко- 
гда же  начало  ряда  положится  і,  з»  вЪ 
ксторомЪ  большей  корень  содержится  в 
то  весь  рядЬ  будешЪ  : 

I,  ^,  о,  27,  8Т,  24-3,729  И  Пр.  вЪ  КОПЮ- 
ромЪ  всВ  члены  корень  з  точно  опредБ- 
ляютЪ. 

Еегоьли  же  нача  іо  ряда  возмется  по  из- 
волению ,  такЪ  что  вЪ  і?гмЪ  меншей  ко- 
рень не  точно  содержится  ,  то  рядЪ 
приближается  всегда  кЬ  большему  корню  з» 
какЪ  пзЬ  с/СВдующихЪ  рядовЪ  видно! 

Начало  о,  і,4,  *3і  4°, іаі,  3^4-  ипр. 
~  ™*  "~  *»а>  5і  х4-)  4гі    '22,  зб"5  ипр- 

1,  ^,  6,  15,  42,   125,    з<5б  ,     Ю95 

и  пр. 
"*  ~  **  й»  і»-2,-хх,-?8,-іі8,-зо'2-іо9і  » 
-Зй78  и  пр. 
ГдБ  послЁдуюЩіе  члены  разделены 
будучи  на  предЪидущіе  всегда  произво- 
дягоЪ  частыя  ,  ближа&шія  большему  кор- 
100  ,  а  менше^у  никогда, 

302. 
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8оэ, 
Сей    способЬ    можно    употреблять 
и    при    шакихЪ    уравнешяхЪ  ,    которы* 
безконечно    продолжаются.     ВЬ  приічБрЪ 
служить  можстЪ  сіе  уравнение  ( 

со  со—-  со-*»  оо— і  оо-* 
д-  ™#  Ч-*  -Ь*  -М  •+-  и  пр. 
для  котораго  рядЪ  чиселЪ  долженЬ  быть 
такого  состояния  ,  чтовЬ  каждой  вЪ 
немЪ  члснЪ  рдвенЬ  былЬ  суммБ  всВхЪ 
прсдЬидущихЪ,  откуда  проиаийдетЪ  рядЪ 
ь,  1,2,4,8,  16,32,64,  128,  и  пр.  изЪчего 
видно  ,  что  самой  большой  корень  сего 
уравнетя  будетЬ  точно  *  =:  а  »  что 
также  показано  быть  можсшЪ  и  спмЪ 
образомЪ  ;    раэдЬли  данное  урзвненіе  на 

д:  ,  и  получится 

і  —  *.  4-І5"-г-л'+**  ппротч.,чгго  произво- 
дить геометрическую  прогоесаю  ,  коей 
суммам:™  ,  ішкЪ  что  I  — ™7  будучи 
умножено  над*—і  даегоЪ  *— х=і  и#=^3» 


О  3  «03- 
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СверьхЬ  сихЪ  двухЪ  споссбовЪ  И4* 
ходить  корни  уравнения  чрезЪ  приближе- 
на ,  есть  еще  и  другіе  ,  но  которые 
по  большой  части  или  пространны  ,  илц 
не  генеральны.  ПреіЪ  всѣми  такичи  спр- 
соОами  здслужиияепіЬ  преимущество  с-Ь 
начала  изЪясненной  ,  ракЬ  такой ,  «опо- 
рой во  всЬхЬ  уравненіяхЪ  сЬ  желае^ьщЪ 
усгіЪхомЪ  употребленЪ  быть  молетЬ  ; 
другой  же  тпротивЪ  того  требуетЪ 
иногда  вЪ  ^равненіи  некоторое  приго- 
товление, бсзЪ  котораго  и  употребить. 
его  нельзя  ,  какЬ  уже  мы  вЪ  предло^ен- 
ныхЬ  здВсь  примБрахЪ  показали. 

КонегцЪ  четвертой  части   обЬ  алгебравче- 
скшіЬ  уравненідхЪ  и  ыхЪ  рЕшеши. 


I    *,$,*        *^.*        #$#        #4*     а 

|      *#*  #$#  *$#  *$#      | 


ЧАСТЬ    ПЯТАЯ 

о  неопределенной  аналитикѣ. 

г  лапа   і 

О  раэрВшеиш  такихЪ  уравнений ,  іЬ  кото- 

|іыяЬ  больше  нежели  одно  неизвестное 

число  находите*, 

ИзЪ  прежняго  явствустЪ  ,  какичЬ 
образом!)  одно  неизвестное  число 
иаЬ  олно^о  уравнения  ,  два  невзвізсіп- 
ныя  ціЬ  двухЪ,  шри  изЬ  трехЪ,  четыре  тЬ 
четырсхЪ  и  такЬ  дал1?е  определишь  мс- 
жно  гткЬ  что  аамггда  требуется  спнількп 
у раБН'-.ній  ,  сколько  н^и^пВстныхЬ  чиселЪ 
О  4  опре- 
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определить  должно  ,   и  тогда  самой  во- 
ррорЪ  будетЬ  опредЬленнымЪ. 

Естьли  же  иІЬ  вопроса  меньше  вы- 
дстЪ  уравнений,  нежели  сколько  неизіФст- 
ныхЬчиселЬ,  ігю  будѵпіЪ  ніжоторыя  изЪ 
ншЬ  неопределенными  и  оставляются  на 
нате  произволен^}  почему  такіе  вопросы 
ьешіре^Ьмннымн  называются,  и  соста- 
вляю! лЪ  особливую  ана  штпки  часть,  кс- 
тораяяголредй-тенноад  Лнсмнптхою  обык- 
новенно именуется. 

805. 

Понеже  вЪ  свхЬ  случдяхЪ  одно  или 
больше  наіэвБипныхЪ  чиседЪ  по  взболснію 
брашь  мо.і.но  ,  то  имБютЪ  здБсь  мЬсяю 
многія  рЬшснія. 

Но  осыкновенно  присовокѵпляепкя 
ЗдѢсь  еще  сей  доіоворЪ  ,  чтооЪ  искомы» 
числа  были  цВша  ,  да  прииюмЪ  и  поло- 
жительный или  по  крайней  м"ЬрЪ  раию- 
нальныя  ,  чрезЪ  что  число  всЁуЪ  возмо- 
жныхЪ  рЪшеній  чрезмерно  ограничиваеШ- 
ся  ,  гоакЬ  что  н'Бкоторыя  не  многія  эсо- 
аія  часто  ЖС  ИбСЗКОНСЧНО  МНОГІЯ;  но  коя 

■ 
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не  столь  легко  видВть  можно ,  пмбюігіЬ 
мБсгао  >  а  иногда  и  совсБчЪ  ни  одного 
не  возможно:  почему  сія  аналитики  часть 
совсБмЪ  особливые  пргемы  требуепіЪ  и 
мс  мало  служитЪ  кЪ  изоілрстю  разума 
начинающихЬ  и  большее  имЪ  проворство 
в'Ъ  исчисленіи  приноситЪ. 

8об. 

НачнсмЪ  сЪ  самаго  легкаго  вопроса 
я  будемЪ  искать  два  числа  ,  коикЬ  бы 
сумма,  равна  была  ю;  при  чемЪ  разумеет- 
ся ,  что  сііи  числа  цВлыя  и  подожитедь- 

ныя  быть  должны. 

Пусть  оныя  числа  будупіЪ  іи»  , 
такЪ  что  дг-НГ^іо,  «ткуда  найдется 
Л'сг  ю— у  ,  и  піакЬ  у  иначе  определить  не 
льзя  ,  какЪ  только  что  оно  ц*олое  и  по- 
ложительное число  быть  должно  ,  п  по 
сему  можно  бы  было  взять  вм'Бсто^'  всБ 
цБлыя  числа ,  опіЬ  і  бесконечно  многія  - 
но  понеже  х  также  положительнымЪ 
быть  долженЪ  ,  іго^  больше  то  кзягпь 
не  льзя  ,  потому  что  иначе  былЪ  бы  х 
О  5  отри- 
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отрицательным!:,  и  когда  о  также  не  дол- 
»снЪ  входить  вЪ  выкладку  ,  то  самой 
большой  у  бглетЬ  9  >  и6о  вЬ  лротивномЪ 
случвѢ  ОылЪ  оы  л:— о  ;  почему  слВдую- 
щія  только  рЬшенія  мІЗсто  имрюшЪ. 

Когда  у  —  і  ,  2,  з,  +,  5'  6 '  >  7  *  8»  9] 
іпо  .г™р>8,7»й1с;,4*3»г*,г 
но  пзЬ  сихЪ  о  рЬшенІй  пссл1?діН'і'І!  4  с^ 
первыми  4  мл  одинаковы  ,  и  для  тоГР 
всѢхЬ    навсе  5    только    разныхЬ  рЬшеніЙі 

Естьли  же  бы  потребны  были  з  числа, 
коикЪ  бы  сумма  была  ю  ,  то  надлежало 
6ь>  только  одно  иаЬ  найдснныхЪ  здВсь, 
чиселЬ  раздЬлить  еще  на  двЪ  части  , 
откуда  вышло  бы  больше?  число  р*Вшеній, 

8о7. 
Понеже  вЪ  семЪ  никакой  нІэтЪ  труд- 
ности ,   то   приступи^   теперь      кЬ  не- 
сколько трудноват  ымЪ  вопросамЬ. 

ВолросЬ.  разделишь  к,  на  двБ  части  , 
ѴіЬ  которыхЬ  бы  одна  на  а,  а  другая  на  3 
могла  разделиться  ? 

Пуст» 
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Пусть  будспіЪ  одна  часть  лх  у  а 
другая  іу  ,  то  гх-4-3/— ау  ,  следова- 
тельно 2д-  —  25  —  ЗУ»  раздЬливЬ  наг  по- 
лучится Л'^:—  ^-?-Т  ,  откуда  усматриваешь 
мы  вопсрвыхЬ,  что  $у  должны  быть  мень- 
ше г  5  пш  и  по  сему  у  не  можетЬ  быть 
больше  8  ми  ;  изключивЪ  цІЬлыя  числа 
Сколько  возможно,  будетЬ  Х—"—-~'?=2 
или  х  ~  1 2  — у  -+- '-—?:  и  такЪ  I  -у,  или  у-  \ 
(іа  2  дБлт-і  '  я  должны  ,  чего  ради  ПОЛО- 
ЖИ ^-і:=2Я  ,  шо  у— гя-р-і  бу дсшЬ 
#^=і»— 2  я- і-я~  п-^я,  а  понеже  у  не 
0ол"Ве  8  ми  быть  долженЪ,  то  вмБсто  г 
никакихЬ  другихЬ  чиселЪ  взяшь  не  можно, 
какЪ  только  тЬ  кои  224-1  не  больше 
8  ми  с(*чпасляютЪ,  следовательно  я  дол- 
женЪ быть  меньше  4х  >  и  посему  г  не 
больше  ^  хЬ  взятпь  можно ,  откуда  сш 
слБдуюіііЬ  р*Бшснія  : 

положивЪ  г  —о  |  я—  1 1  2~  2  I  я  —  з 

будешЬ  >  =  і  | у  =  з \У  =  %  \У  =  7 

и         ж  —  1 1  |д*  —  8  [д:  —  5  ,  *  =  2 
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И  такЪ  искомый  двВ  части  б^ДутЪ  сле- 
дующая: ІІ22-1-3  ;  Ц)і<Н-9і  Ш)  10+15, 

8о9. 

ВолробЬ.  разделить  юо  на  і  части, 
піакЬ  что  ггервая  на  у  ,  а  другая  на  хі 
імпгля  разделиться    ? 

Пусть  будетЪ  первая  7*'  »  *  дрѵгая 
іі^,  то  должно  7Х+і^=ГЮОі  отку- 

да  *-— ^     —        ;     -г+ 

— -^-І ?Л»%  и  шакЪ  2-4>* »  юла  АУ~2  » 

должны  делиться  на  7  »  а  когда  4У~~й 
на  7  могутЪ  раздЬлиться  ,  то  и  поло- 
вина ихЪ  г.у-1  также  разделится  ,  чего 
ради  положи  гу—х—уя,  или  ъу—^уг-Ь-х- 
будетЪ  х~\+—у  —  г%і  но  когда  ау  =  7* 
Н-і:=:«я  -НМ-**  выдетЪ  .у=з*+— ■  - 
ПоложивЪ  теперь  х-\-і-зи7  или  ян  ая-* 
вудетЪ  ^гзг-г-и-  Теперь  вмЬшга  и  м°" 
жно  взять  каждое  уЬлое  число  ,  по  ко- 
торому бы  ни  х  ни_/  отрицательными  не 
были  - 
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были,  то  получится  *:эу«~3»  а  хи? 
- 1 1  и.  По  первой  формулВ  уи  должно 
быть  больше  з  эёЪ  »  а  по  второй  ,  иы 
меньше  іоти  ,  вли  и  меншге  нежели  }|, 
тзкЪ  что  и  не  можетЪ  быи.  ь  2  ,  но  оно 
также  и  о  быть  не  можетЪ,  то  остает- 
ся одна  только  его  величина  и~  і  »  от- 
куда получится  дг—  8  и  у~%  ,  следова- 
тельно об"В  исгамыя  части  стд  будутЪ 
1я  5  6 ,  а  11я  44- 

Вод. 
ВолраФ  разделить  юо  на  дв"Ь 
гаакія  части  ,  что  ежели  первую  разде- 
лишь на  ^  ,  тгбЪ  осталось  г  ,  а  когда 
другую  разделишь  іи  7  і  Б^  остагакВ 
чтобЪ  было  4? 

Когда  отЪ  раздВлснія  первой  части 
нз  у  вЪостаткЬ  должны  быть  2,  то  по- 
ложи оную  5Л'+2,  и  понеже  другая  часгпь 
разделенная  на  у  должна  дать  осшатокЪ 
4  ,  то  пусть  она  будетЪ  77Ч-4-»  и  никЬ 
5#-+-77-Ъб=іоо  ,'или  5-Ѵ— 94-7^  =  90 

-2.Ѵ  -г-  4 

4-4-У~!У»  почему  #;=;і  8 -^ #~~» 

сліэдо- 
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следовательно  4  —  *У  >  ИАП  ЙУ  — 4  ,  ВД* 
половина  сего  у—  а  долина  разделиться 
на  ^  ;  чего  ради  лоложи  у  -2  =5«»  и*" 
угг5лН-2  СудстЪ  ж  —  іб-7а,  откуда 
явствуетЪ,  что  7^  должны  быть  меньше 
ібти,  следовательно  я  меньше  нежели  1/ 
и  такЪ  не  больше  ІхЬ,  почему  пмѢемЪ 
мы  здесь  з  рѣшенія ; 

Іе  х~о  ДаетЪ  А'^і6"  и;  =  2а  слЬдова- 
тсльно  обБ  искомые  части  будугоЪ 
82-Н  і8. 

Не  г^гі  будетЪ  #=гр  й^=7.  Следова- 
тельно  оеФ  части   4^7  -4-  ^  3  - 

Шс  я=2  дяетЪ  япа  и  у— іг  *  почем/ 
обЬ  части   іі  +  88. 

8  іо» 
БолрОсЬ.  ДвЬ  крестьянки  ймБютЪ 
вмВетЪ  юо  яицЪ,  одна  говоритЪ,  ежели 
я  свои  по  8  щигаать  стану  ,  то  оста- 
нется у  меня  7  5  другая  говоритЪ  ,  а 
когда  я  свои  по  ю  ідитать  буду,  то  и 
у  меня  вЬ  остапжЬ  также  буденіЪ  7  : 
спрашивается  сколько  кал  дая  яицЪ  имВла . 
Понеже 
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Понеже  число  первой  разд&ленноб 
На  8  даетЪ  вЪ  осшатдо  7.  а  число  дру- 
гой разделенное  на  ю  также  даетЪ 
остатокЪ  7  »  то  положи  число  первой 
—  Іжн-7  і  а  дрѵгойгг  іОу+7  і  то  6у- 
детЪ  8дг-Ь  іоу-+-  І4--Ю0,  или  Ѣх—Ъб 
-іоу,  или+д:  =  4-3"5>=4Л-3-4Т'->і 
откуда  найдется  л  — ю-у-4— 1^2:  и  гпакЬ 
3  -}' »  ила  ^ -^  "^  4  дВлиться  должно  , 
чего  ради  положи  у—%~  42,  будешЪ^'Г:*^ 
-Ы  и  х~10  —  Ь%-%-ъ~1  —  5я»  следо- 
вательно 53  должны  быть  меньше  нежели 
7  и  (ПдкЪ  й  меньше  2*Ъ,  почему  сл1>ду- 
юіція  два  рбіненѵя  выходя  тЪ  : 
Іс  %~о  даетЪ  х~Ч  и  у-Ъу  по  сему  у 

первой    крестьянка  было  б^   яйца  ,  а 

у  другой  37- 
Пе  г^гі    даетЪ    х~й  ѵу  —  ч  и  гпдкЪ  у 

первой  было  іі,  яйца  а  удругой  77, 
811. 
ВслросЪ.  ВЪ  нѢкоторой  компаніи  мущини 
и  женщины  издержали  вмБсгпВ  ісоо  ко- 
ііЬскЪ  ,  каждой  чущина  заплатил!)  19 
коііЬсгчЬ,  а  каждая  женщина  і%  коп.  спра- 
шивается 
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шивается  сколько  было  мущинЪ  и  сммь- 
Ко  женіцпнЪ  ? 

Пусть  бѵдсшЪ  число  мущинЪгг* ,  а 
женщинЬ—у  ,  то  получится  сіе  уравне- 
ние  ігдч~із/=  юоо;  изЪ  сего  найдется 
13Г—КООО-19А"  или    13?~о88  -1-ій-ізд; 
-их,  слЬдовапіслііно^  —  уб-а;*}-^^-)  и  такЪ 
12,—бх'  или  <5дг-   і2  и  шестая  также  она- 
го  часть  х- ч.  должна  дЪлиться  на   г  $  > 
шо  положи  х-г~  ізгбудстЪ  ж=  і  ^яЧ-* 
и  г=7б"І33-2— бя,  или  >'^і;74—І9г,  по- 
чему г  дсиженЪ  быть  менте  нежели  "и 
следовательно  менше  4  *Ь  ,  откуда  елБ- 
дующія  4  ^"Ёшенія  мЬспю  имБкшіЪ  : 
Іеяі=о  даетЪ  д-~2  и  у -7  4  такимЪ  об- 
разомЪ  было  двое     мущинЪ  и  74  *сн* 
щины  ,  івЬ  за  платили   ^8   когіЬекЬ>  а 
сіи  обг  копБйки. 
Пег— і  даетЪ    число    мущинЪ   х^і$  » 
а  число  женщин Ь  у~$$-  тЪ издержало 
285  ко"-  >  а  сіи  715  коп. 
Шел— а  даетЪ  число  мущинЪ  Л*=*8  » 
а  число  жснщинЪ  у—%6\   тБ  истра- 
тили <32  коп.,  а  сііи  л6$  коп. 

ІѴс 
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ІѴе  #— з  даестіЪ  число  муідинЪ  лггг4*  > 
а  число  жснщинЬ  рп,  шВ  запла- 
тили 77Р  кип-  ;  а  сіи  22і.  код. 

8іа 

ВолржЪ.  ОдинЪ  дворянивЪ  куітлЪ 
лошадей  и  быковЪ  вчЬстЬ  за  »77°  Р-та- 
леровЬ ,  за  каждую  лошадь  плати  лЪ  онЪ 
Зі  тал. ,  а  закаждаго  быка  2і  р.пнлср'Ь, 
Спрашивается  сколько  было  лошадей  в 
сколько  быковЪ  ? 

Пусть  будстЪ  число  лошадей  х  ;  Я 
быковЪ  ^  ,  то  должно  быть  $  1  х+-2 1  _у 
— 177°»  или  %1  у~ іу"70-$іх— ч6+-\-б 
—  2ІДГ  —  юд:  ,  следовательно  у  —  84  —  х 
_!_!.— .'°*.  По  сему  должно  ю«- 6  ,  или 
также  половина  гсего^я-?  раэдВлитсз  на  гі. 
Положи  ^х— $— г*я,  будетЬ  ^лтг»»ч-3» 
следовательно  .у  ;^:  84— #—  2*,  но  *=*І5!ІІ 
юли  ~4г"^^11?  *мЁРЯ0  34- 3  возми  5« 
будетЬ  е  =  5»-?*  #=21»—  іа  и  ^=г8+ 
-21М-Н12-  ісцц-б~  іоі  —  ^іи,  и  по  сему 
«  должно  бышь  больше  нежели.,  о;  однако 
П  мснь- 


е^     о  неопределенной 

меньше  4*Ь  >    откуда  получаемЬ  мы  сія 

3  рВшенія. 

Іс     и-=:\  даетЪ  число  лошддей  я— о  ,  а 

быковЪ  >^-7і,  тВ  стоили  279  рейх. 

талер.,    а  сіи  і^ог  ,     вмБсшЁ    іуіо 

р.  талер. 
Не    и  —  ъ    даегоЪ  число  лошадей  х  —  Зо, 

а  быковЪ  ^г=4с  )    "^  сшояшЪ     03° 

р-тал.»    а  сіи    84°  і     вмЬстВ    і77° 

реихсшллер. 
Ше  «=5  даегоЪ  число  лошадей  д:—  5і> 

а  быковЪ      угго  ?     пйэ  стоили      і^ЯІ 

рлтл.,     а  сТи    і$і>  ,     вмВспіВ    177° 

рей  хсталеровЪ. 

81 3- 
Предложенные  по  сі'с  мБсто  вопро- 
сы ведутЪ  насЪ  кЪ  уравнению  ах^-УУ 
—г,  гдЪ  а,Ьѵ\с  цЬлыя  и  положитель- 
иыя  числа  экачатЪ  ,  и  вмЪсто  х  я  1 
такожде  цБлыя  и  положительный  числа 
требуются.  Но  ежели  Ъ  будстЪ  отрица- 
тельное, и  уравненіе  такой  видЪ  при- 
мете ел'— Ъу-Ъ-с  7  шо  будушЪ  вопросы 
совсЬмЬ 
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соасІзчЪ  особливаго  роду  в  могѵтЪ 
пмЬть  бесконечное  множество  рЬшеній  , 
для  котпрыхЪ  СііпсобЬ  надлелштЪ  изЪ- 
яснить  еще  аЪ  сей  главБ.  Наплегчайтіе 
сего  рода  вопросы  сушь  гоакіе  :  шит  и 
два  числа,  коіпорыхЪбы  разность  была  б  * 

Положи  меньшее  -і,  а  большее  ~у 
будетЪ у~ х  ~б,  следовательно  у~6-\-х  ,- 
•дВсь  ничто  не  прспятствустЪ  брать 
кч&сто  .*  всп  возможные  цЬлыя  чмсіа  , 
и  какія  бы  взяты  ни  были  ,  то  завсегда 
у  будепіЪ  б тью  больше;  возчинаприч.  л*г= 
юо  булсаІЪу^  і  об,откуда  явствуетЪ,чшо 
безконечно  многія  рЪшенія  быть  могутЪ. 

По  ссмЪ  сл"БдуютЪ  вопросы  ,  гдЪ 
^іго  и  ах  одному  только  Ьу  равно  , 
т.е.  ищется  число  ,  которое  бы  какЪ 
на  5 »  иіікЪ  и  на  7  могло  раздВлтпься  ,- 
положи  сіе  число  — ІѴ  ,  то  иадлежишЪ 
быть  сперва  ^ѴггУД-',  поточу  что  число 
N  на  5  делиться  должно,  л  шлішмЪ  Л/^ 
Ту,  понеже  сіс  число  также  и  на  7  дБлашь- 

П    2  СЯ 
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ся  долженстяуетЪ.  Отсюда  получится 
^Х—Ту,  следовательно  х-'*'*  ну  понеже 
7  на  ^  разделиться  не  могуігіЪ  ,  то 
должно  у  на  оное  разделиться  ,  и  такЪ 
положи  у  гс  5  г,  будетЪ  х—7%\  следова- 
тельно искомое  число  ЛГ^З^2»  гдБвмБ- 
сіпо  г  каждое  цБлое  число  браспь  можно, 
шакЪ  что  вмВсто  ЛГ  безконечно  мнопя 
числа  найдутся  ,  кои  суть  35»7°»І05» 
175  »2.ю  и  прошч. 

Естьли  бы  еще  сверьхЪ  сего  число  N 
на  9  разделить  можно  было  ,  то  было 
сы  сперьва  N  =  $5%  »  а  пошомЬ  7Ѵ  — ов, 
в  оттуда  и  =^-  по  чему  видно  ,  что  2 
на  9  делишься  должснЪ  ,  и  такЪ  пусть 
бѵдетЪ  г=9'  ,  будетЪ  и  =35-г»  а  иско- 
мое число  ІѴ~  ЗІ5-Г- 

больше  трудности  бываешЬ ,  «жели 
число  с  №  о,  ішкЪ  когда  бы  было  <,  * 
=^7УЧ-3.  Сіе  уравнение  выходитЬ  ,  когда 
такое  число  ДГ  ищется  ,  которое  бы 
сперьва  на  5  дБлилось  ,  а  сешьлв  оно  же 
раздЬ- 
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Ёлится  на  7  *  ч10  осталось  бы  3.  Ибо 
тогда  надлежитЪ  быть  Ы=$х  ,  а  по- 
птомЪ  Л7  — 7У-Ь?»  и  для  того  будетЪ  5Л* 
=^7^4-3,  следовательно  X  =. *?±1  —Ѵ+Ѵ>-*-* 
— _у  _|-  2І±І  -  положивЪ  2?  Н-  3  —  "►  в 
будепіЬ  д-=у+г  ,  но  гу-нз  — "І2>  или 
2у—  55-3  будегпЪ  ^  =  ;-^  ,  или  =г  вя  ~~і 
бозми  теперь  2-3  ~аа  будетЪ  2— 2И-і-;& 
у:=5в-г-б  и  л;— уЧ-г:^7и-г-9  >  слВдова- 
течьно  искомое  число  Л/'~35в-Ь4^  ,  гдВ 
вмЁсшо  и  в«3>  ц*Елыя  числа  взяшы  быть 
могутЪ ,  да  и  самый  отрицательны*  ; 
чтобЪ  только  N  было  положительное  , 
что  учинится  ЗдЬсь  ежели  и——  і  ;  ибо 
тогда  выдетЪ  Л/ г;  і  о  а  слВдующія  же  чи- 
сла получатся  ,  когда  кЪ  оному  завсегда 
придавать  будешь  31»  и  посему  искомые 
числа  сушь  ю,  4-5»  8о,  И5,  15°»  1 85»  аД0 
и  грош  чая. 

8і<$, 

рБшсмІе  такихЪ  вопрссовЪ  основа- 
но на  содержаніи  обоихЪ  чиселЪ  ,  на  ко- 
торый дБлить  должно  ,  и  по  свойству- 
©ныхЪ  рВшеніе  бывастЪ    иногда  короче  , 

П    з  ИНОГД4 


5+6     о  неопределенной 

иногда  пространнее ;  следующей  корот- 
ко разрешится. 

Найти  число  ,  которое  когда  разде- 
лится на  6,  останется  6  ,  а  раздВ- 
ЛивЬ  оное  на   із  вЬ  остатки  будетЪ  з? 

Преть  будетЪ  сіе  число  ./V  ,  то  во- 
первыхЪ  N—6^+2  ,  а  пспючЪ  М^іі^ѵ 
-+-  з )  и  гаакЪ  бд:  Н-  2  —  і  ;у  +  з  »  и  °*" 
—  іЗ/Н-і,  откуда  х=і-:і^  —  2у-Ь-у~!-  г 
положи у-±- 1  —6г,  получится  у~  бг-і  и 
Х~2>-(-в~  і  $г~2,  сіБд^вательно  иско- 
мое число  бѵдетЪ  Ы^7&%-іа,  и  шакія 
іисуіа  Оудцііі  слЬдующіл:  «58,  14^  224» 
302,  5^°  и  протч. ,  которыя  ИдутЪ  вЬ 
арифметической  прогрсссіи,  коей  разность 
есть  78  — б.хЗ)  и  шакЪ  ея;е\и  одно  изЪ 
сихЪ  чисслЪ  будетЪ  известно  ,  пю  всВ 
протчія  легко  найдутся-  ибо  надлеядатЪ 
Піолько  кЪ  онымЪ  придавать  завсегда  78, 
или  взЪ  онаго  вычищать  сколько  возмо- 
жно будетЪ. 

817- 
Трѵдняе  сего  примВрЪ   следующей 
Сыть  можепіЬ:  сыскашь  число  N  ,   кото- 
рое 


А  Н  А  Л  И  Т  И  К  "Б.  В47 

рое  будучи  раэдВлено  на  39  дастЪ  вЬ 
оотіаткѣ  іб,  а  на  ^б  разделенное  даепіЬ 
остаток??  27 

ПоіісриыхЪ  должно  Сыть  Д?^г  зор-+-і6"  • 
а  поіг,омЬ  N~  $6ф--\-27  ,  откуда  вы- 
дешЪ  39РН-і6"з:5б9-Н27  .  или  39/»-^<% 
+  ііи  р-Щ^--ц-ъ-\13^-=.  $  +  г,шакЬ, 
что  ггг^Иг— ,  отсюда  будетЪ  39*-  —  *7? 
Н~іі,  и  ?"!5Г=^і—  2г-ь2^'  =  агч-/, 
такЪ  что  .сг:^^-',  пли  ^^іге^-іЧ  по 
сему  будс1пЪг^~^=ЗгН-~^=гзх-1-г, 
такЪ  что  г— !І±^,  и  т  $/^2/-+- и,  слЪ_ 
довательно  будеіпЪ  г^  ^~—  —  2і  -+-  ^піі. 
32/Ч-и,  такЪ  что  в-~^  и  /  —  2  и4-и; 
когла  теперь  больше  уже  дробей  не  по- 
падается, то  можно  взять  и  но  изволс- 
нію,  и  оттуда  наизвороть  получдсмЪ  мы 
слЬдующтя  определения  : 

І  —  2Ы-І-11 

*  —  гі  -\-  п  —  $и-\-гг 
П  4 


24$      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

уг^г-І-і1—  Э9*Н-і7в 

,р=?  -V-  Г  —  5*»+253 
ѵ  наконецЪ  ІѴггз9.5б*а-*-9883. 
Но  что  бы  самое  меншес  число  вмЁсто  Л 
найти,  то  положи  иг-  4  будепіЪ  V  пі  147» 
положивЪ  и  —  х—  4  бѵдетЪ  Ьі  ~й.  і 84*- *7  ^ 
-4-р8&з,  или  ДО  — 2і84Д'+іН7-  Сіи  чи* 
еда  дБлакяпЪ  ариѳмеговческую  прогрсссію, 
которой  первой  членЪ  есть  1 1 47  >  * 
разность  —  а  1 84»  самыя  же  числа  будутЪ 
"47і  333**  5>*5*  7^99*  9883  и  протч. 

Для  упражйенпі    присоедини  мЪ  еще 
колько  примЁровЪ* 

БопросЬ.  #Ь  О/МОй  компаніи  были  муЩ*- 
ны  и  женщины  і  каждой  мущина  издер- 
жать й$  каждая  *енщи(іа  іб  Коп.  и  на- 
шлось послЬ,  что  женщины  вмЪстЁ  од- 
ною когіЕйкого  больше  Заплатили,  нецела 
мущины  ,  спрашивается  сколько  было 
мущинЪ  и  женщинЪ  ? 

поло- 


АНАЛИТИКЕ.  54? 

ПоложимЪ  число  жснідинЪ  бала^р  ,  а 
мущинЬ  — ^,  то  женщины  издержали  ібр, 
а  мущины  25?  і     чего  ради  должно  Оы  і  ь 

I б/с^25у-|г і ,  ошеюду  найдется  р=  — I 

^гу  ■     ^ПІ— гі?4-г,  такЪ  что  г-   ■■■■--. 
7  іб  іб 

*  ібг— I      „  .      гг  —  I 

следовательно  д— —  —  г-Ь  - —  — 

9  9 

п^гЧ-і1,  пикЪ  что  .*—- ■,  или  9_г  =;  *7г 

О.Г-+-І  ,    2Г+І    

— I :  откуда  г—  у~ — -г  -Н —  —  х 

Ц-*  ,  такЪ  что  $^.1^- — -  или    7*  =  2/ 


— 2/-+-«,такЪчтоаг=:. ,    или    ъи^и 

■*  2 

—  ?,  почему  *=:2(к-+-і,  отсюда  шиэвоѵ 
роть  получаемЪ  мы 

/  =  2й+І 

П  $  «^ 
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»■  =  іЧ->=9»  +  4 

Р  -Ч  -Ь  г-  25Й+1'  посему  было 
аотшинЬ  ;г^в-Ни  ,  а  мущанЪ-іби 
Н-7)  гд&  ЕмВсто  й,  всякое  цБлое  число 
взять  можно  :  мсншія  числа  сЪ  слѣдую- 
шими  будутЪ  такія: 

число  женщинЪ—ц,  зр",бі,  8<Г,  ш  и  пр. 

муцшнЪ        7     =3,39,55    7ІИПР- 

по  первому  решение  вЪ  самыхЬ  меншвхЪ 
числахЬ  женщины  издержали  170"  коп.,  а 
мущины  17^  кип.,  слѢдовашсльно  женщи- 
ны одною  копіккою  больше  натратили , 
нежели  мущины. 

Віо. 
Встрой.  НЬкто  купилЪ  лошадей 
и  ОыковЪ  ,  за  каждую  лошадь  платилЬ 
5*  рейхсталерЪ  ,  а  аа  каждаго  быка  го 
р.  талерогЪ ,  в  нашлось ,  что  всБ  быки 
вчБстЪ  7мью  р.  талерами  стоили  больше, 
нежели  лошади.  Спрашивается  сколько 
было  выковЪ  и  лошадей  ? 

Пуст» 


АНАЛИТИК*.  2?І 

Пусть    будепіЪ    число  6ыкошЪ~р  ,  а 
лошадсй^у,  то  должно  20р~  3І?Ч~7   » 
гій-і-7  ив-4-7 


II 


ссму   и/— рг— 7 


~ .г-Ь —       — .г-4-г,  посс- 
9  9 

— 4ГН-в  ,  по  сему  ги—і-ч 

•г—  4И-  в  — 9«-+-  2  8 

г=  Л-*=  иа+35 

утг-Ь  .г~гс«-+-6"з   число  лошадей, 

^^у-Н»"— з1"-*-^  число  быковЪ- 
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Отсюда  найдутся  мсншТя  положительный 
числа  ,  вмБсто  р  и  ц ,  когда  положится 
в=-з»  болшйя  же  числа  увеличиваются 
вЬ  арифметической  прогрессіи  ,  какЪ  слЬ- 
дусшЪ  : 

число  еыковЪ  5і  Э^,  *7і987   і29,*бо,ір« 

222,  253    ИПрОШЧ. 

число  лошадей  з,  23,  43,  бз,  83,  103,123 
>43>  іб^,"  прошч. 

820. 

Когда  мы  вЪ  семЪ  примЪрЬ  разсмо- 
тримЪ  ,  какиічЪ  обраэомЬ  Оуквы  р  в  $ 
изЬ  слЪдующихЪ  определяются,  то  легко 
усъютфЪть  можно  ,  что  сіе  ошЬ  содср- 
я;ан!я  чиселЪ  Зі  и  20  зависитЪ  ,  а  осо- 
бливо на  томЪ  содсрханіи  ,  по  которо- 
рому  обыкновенно  ищутЪ  сачаго  болыпа- 
го  ебщаго  сихЪ  обІэихЪ  чиселЪ  делителя, 
какЪ  изЪ  следующего  явсшвуютЪ  : 


АНАЛИТИКЬ  ЕУЗ 

II  (20  I  I 

~^)іі|і 
Ѵ  9  ' 

=1   9  I  4 


ЗдЬсь  пидію  ,  что  частныя  числа  вЪ 
слЪдующихЪ  ДругЪ  за  другомЪ  ©лрсдВло 
иіяхЪбуквЪ.р,  у,  г,  х  и  протч.  выходятЬ; 
и  сЪ  первою  буквою  на  правой  рукЪ  свя- 
зываются ,  а  поелВдняя  остается  завсе- 
гда одинака  ;  вЪ  послВднемЪ  же  уравне- 
ния выходить  прежде  всЬхЪ  число  7  и 
притомЪ  сЪзнакомЬ  -\-  потому,  что  по- 
следнее опредВленіе  есть  пятое  Естьли 
же  бы  число  оныхЪ  было  четное,  тогда 
Сы  -7)  поставить  надлежало.  Сіе  будепіЪ 
яснЬе  изЪ  следующей  шдблички  ,  гдЁ  на* 
исрелЪ 


3?4-      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

псредЪ  раздробленіс  чиеелЪ  3 і  и  го  ,  а 
поиіомЪ  опредБленія  буквЪ  р7  д  г  и  пр. 
представлены. 


31  =  1.  аон-і  і 

іі=  і.  9  -+-  2 
9  =  4*  а  -+-  і 

2  =  2.    I    -+-0 


|=  і.г-*-х 

/=2И-|-..  . 

82г. 


По    сему     способу     представленЬ 

бмть     можетЪ     прежней     приѵІірЪ    вЬ    1  + 
статъі)  ,  какЪ  слВдуетЪ: 

$6=1.  394-17  |  р—  і.у-Нг 
39  =  г.  174-  5  /  ?—  *'  -*-* 
17  —  3-   УЧ-*  I   г=з-*-Ь' 

2  —  2.     ЖН-О         1    і_   2«  -(-  1 1 

822. 

СимЪ  сбразомЪ  еЬ  состоянія  мы  р** 
шить  всЪ  ідакіе  примЪры  вообще. 

Пуст* 


АНАЛИТИКЕ.  2?? 

Пусть  еудетЪ  дано  сіе  уравнсніе  Ьр 
=»уН-я,  гдб  а,  Ъ  и  я  известны-  ЗдЁсь 
ііюжс  дЬйствге  производить  надлея.итЪ 
какЪ  брдто  бы  найти  долъно  Сыло  са- 
люта большаго  общего  дЪлителя  чисегЪ 
б  и  ^  ,  изЪ  коимЬ  р  и  ^,  чрезЪ  слВдую- 
вдігя  буквы  определены  будутЪ  ,  какЬ 
слВдѵепіЬ  : 

пусть  6удетЬ«—  АЬ-^-с\р~ Ац-^-г 
Ь—Вс  -+-<*|  ?=В*ч-.г 
г^СѴ-Ь*,  г— С/-4-* 
<^~ />-+-/  /— Л/Н-й 

/~І^Н-о  |  а— Р<уЧ-  » 
Зд'Ьсь  вЬ  послЪднемЬ  опредВленіи  берет- 
ся -+-  я  ,  когда  число  опредолсній  нече- 
тное; напрошивЪ  того  —я,  ежели  оное 
будетЪ  четное.  ТакимЪ  образомЪ  мот- 
ано теперь  в<Ф  шакіе  вопросы  рЬшнпь 
весьма  скоро,  иэЪ  коихЪ  мы  прсдлол.имЪ 
некоторые  для  примВру. 

8п 

ВолрссЪ.     Ськжать  число  ,  которое 
когда  раздБлится  на  и,  дасшЪ  вЪосшат- 


2^6      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

*Ь  3.  а  разделенное  на  ір,  дасшЬ  оста- 
яювЬ  5  - 

Пусть  еудетЪ  сіс  число  N  ,  пга  во- 
первыхЬ  ІѴгпу+^,  а  потомЪ  такождс 
ІѴііі9?+5  *  чего  ради  будетЪ  и/>-*- 3 
— ;19?-і-5,  или  ир-г^-\-2.,  откуда  слЁ- 
дующая  составится  табличка-. 

гдЪ  и  по  изволснію  вэять  можно,  а  отту- 
да уже  обратнымЪ  порядкомЪ  предЬидуЩ'* 
«уквы  опредЬляюшся  ,  какЪ  слЁд^гешЬ 


І9=І 

и+5> 

11  =  1 

8  Ч-з 

8  =2 

3  -*-» 

3  —  I 

г  -4-1 

з=2 

і  -+-о 

АНАЛИТИКЕ  ап 

отсюда  получается  искомое  число  N 
~го$ы-\-і$у  и  такЪ  самое  меншес  число 
вмЬсшо  N  есть  157- 

824, 

ВоіфСсЪ.  Ищется  число  Лг,  кото- 
рое какЪ  и  прежде  раздБлснное  на  1 1 
даетЪ  вЪ  остаткЪ  з  у  а  раздВленное  на 
ір  даетЪ  остатокЪ  ^  }  и  естьли  оно  же 
раздБлится  на  29  пюбЪ    осталось   зо  ? 

По  последнему  положению  должно 
быть  ЛГ  — *9р  +  ю  и  когда  первые  два 
договора  _уже  вычислены  ,  то  пэЪ  оныхЬ 
быть  тдлежитЪ ,  какЪ  уже  выше  найде- 
но ,/Ѵш2оойН-і^7»  вм'Бсто  чего  поста- 
вимЪ  мы  ЛГгг  зооу-Ь  і57  >  чего  ряди  6у« 
дешЪ  20рЧ-  ю  =  209у-г-  і57  или  гцр 
~  гору  и- 147  »  откуда  следующее  дБй- 
сігшіе  предпріять  надлслштЬ: 


асд— 7  2о+<У 

29  =  4-  б_+-< 

б-і.  54- » 

^  —5-  і+о 

ТомЬ    II. 


*=*•*- '47- 

р  Ош- 
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Отсюда  возвращаемся  назадЬ  слЬд_уюЩимЬ 
образомЪ. 

И  такЪ  N  =  бо6і»— 15?4?8  ,  сам* 
меншес  число  найдется  ,  когда  положит- 
ся 1——И.6  ,  тогда  будстЪ  Л/=г4І28. 

825. 
ЗдВсь  примечать  надлежмтЪ  ,  что 
спели  такое уравнсніс  такЪ,  йр^-НР*3' 
решить  должно  будетЪ,  то  оба  числа  в 
и  #  общаго  дЁлителя  кромЪ  і  цы  имімпь 
не  должны  ;  ибо  ъЬ  проіпивномЪ  случа» 
былЪ  бы  вопросЪ  невозможной,  ежели  бы 
число  я  тсгожЪ  общаго  д*Влителя  не 
имЬло.  ТакЪ  когда  наирнм.  *#>— і5?+а» 
гдб  9  и  1 5  общаго  дБлителя  з  имЬютЬ» 
но  на  котораго  2  разделиться  не  можетЬ, 
пюго  ради  не  льзя  рЬщтпь  сего  вопроса, 
потому  чтпорр—  15?  Завсегда  на  з  р*3^*" 
лится  и  следовательно  ни  когда  г  быгоь 


АНАЛИТИКЕ.  еЧд 

не  можетЬ.  Еетьли  же  бы  вЬ  семЬ  сду- 
ЦаБ  я~з  или  °"  и  протч.  7  то  былЪ  бы 
вопросЬ  совсЁмЪ  возможной  и  надлежало 
бы  уравнение  разделить  на  з  ,  то  вы 
вышло  тогда  $р-5$-\-і  ■>  что  по  преж- 
нему правилу  легко  рЪшить  можно.  По- 
чему явсшвуспіЪ  ,  что  оба  числа  а  и  Ь 
никакого  обшдго  дімителя  кромѢ  і  цы 
имВть  не  должны  ,  и  что  предписанное 
правило  ни  вЪ  кдкпхЪ  другихЪ  случаяхЪ 
кіічВть   мБсітій   не   можетЪ* 


А  чтобы  сііс  яснЁе  показать  ,  то 
{«зсмотримЪ  натуральнымЪ  порядкомЬ 
уравнсніс     9р  23  іад-+"а  »    Г*Б    будетЪ 

г  9  9 

что  ^г^б^-І-з,  или  б^~ог— а^  почем/ 

й—9І~1—  г-^-^~  —  Ц-г,  шакЪчтв 

б  О 

З^—гігб/  (  или  зг^оѴ-г-*  *     оозкуда 

г^г^— — - — 2/-г-|,  что,  какЪ  явсгавуетЪ* 

Никогда   цѢлое  число    быгоь  не  мѳжетЬ  > 

р  *  ибо 


2бо     о   неопределенной 

воо  г  нсотмЪнно  целое  число  быть  дол- 
жно ;  и  шакЪ  видно,  что  шакіе  вопросы 
по  нхЪ  свойству  не  возможны. 


Г Л  Л  В  Л    II. 

О  правило  такЪ  называемом!  слБпомЬ,  гдЬ 

изЬ  двухЪ  уравнений  з  или  больше   нев8- 

вЪстныхЬ  чиселЪ  определяются. 

827. 
Бі^прсдЪидтщсй  главВ  шдЁли  мы  ,  ка- 
кимЪ  обрчзомЪ  тЪ  одного  уравнен  Ія  два 
нешвЁсілныя  числа  определять  доллно, 
такЪ  чтобы  оныя  были  уВлыя  и  положи* 
тсльныя  Но  ежели  предложены  Су- 
дѵтЪ  два  уравнения  ,  и  вопросЪ  должьнЪ 
©ытьнеопссдЬленноЙ,  то  надлежитЪ  бып  ъ 
больше  ,  нежели  доумЪ  нсиэвЁсті  іымЪ 
чпсламЪ  ;  такіе  вопросы  случают- 
ся вЬ  простыхЪ  ариѳмстичсскихЪ  книі  ахЪ 
и  рЪшатся  по  щмітлу  слЬлому  ,  ко- 
шораго  основание  показать  мы  ЭдБсь  на- 
мерены. 

«23. 
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8с8. 
НачнсмЪ  сЬ  самаго  примБра. 
В^просЪ.    5  о  человЬкЪ  мущинЪ  ,    жсн- 
щш-іЪ  и  робяшЪ  издержали  вЪ  трактирВ 
5 о    рейісталеровЪ  ,    каждой   муцрша     за- 
платило    з  р.  талера  ,     каждая  женщина 

2  р.  талера ,  каждой  ребемокЬ  і  р.ггалерТх 
Спрашивается  сколько  было  мущинЬ  * 
женщинЪ  и  роОятЪ  ? 

Пусть  будсшЪ  число  мущанЪ  :и  р  , 
женщинЬ  гг  у  ,  а  робятЪ  "»•  ,  то  полу-* 
чатся  слЪдующІя  два  у  равнснія :  І)р-+-у 
Н-г=3°  ;  Ц)  зр+^уЧ-г^о,  иаЪ  коихЬ 

3  буквы  р,  у  и  г  вЪ  цЪлыхЪ  и  положи» 
тельныхЪ  числахЪ  определить  должно. 
ИзЪперваго  уравнснія  будепіЬ  г=зо-р-?і 
чего  ради  р-^-^  должны  быть  меньше 
дошн.  Сію  величину  поставювЪ  вмВсіпо 
т  вЪ  другомЬ  уравненіи  выдетЪ  ар  -+-  $ 
-+-30—50  »  следовательно  гр-Ь^сгао; 
и  такЪ  9=20— ар,  а  р+^ггао-р,  что 
само  по  ссоЪ  меньше  зонта,  теперь  вме- 
сто р  всВ  числа  брать  можно  ,  кои  не 
больше  юти,  почему  слБд_ующія  выхо* 
дяпіЪ  рБшенІя. 

Р  3  число 
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Число  лгущивЬ  ?—       »,     ж,     2,     з,    *,     I,  б,   7>    8,  У,  іо, 

жеищинЪ  і^  во,  і8,  ій,  14,  іг,  ю,  8,  (Г,  ^>  ^і  °і 

отбрОСивЪ  первыя.    и  посдБдндя   ,     еспц- 
рутся  еще  9  исшрнныхЪ  рЬшсній» 

829. 
другой  щолросЪ.  НЁкего  купилЪ  1С*» 
раэнаго  рола  скотины  ,  свиней  ,  коаЬ  ч 
барановЪ  зд  іоо  реихсгпалеровТэ  ,  за  одну 
свинью  давалЪ  з*  р.пвдлсроьЪ,  за  козу  *% 
р.  талер.,  за  рарана  I  р  тал.  спрашивает- 
ся ,  сколько  каждаго  роду  было  ? 

Пусть   будетЪ     число  свиней  =г#  * 
козЪ  =^у,    барановЪ  тг,    цір     мьцушЬ 

сл1эдук>щія  два  уравнеша. 

ІС.  р+^--+-г  — ІОО^     II)    зі^  +  Іі^+ЙІ 

=  »со.  Сіс  послВднес  сравнение  для  из- 
божамія  дробей  помножь  на  $  ,  ныдепіЬ 
гірЧ-в^-ЬЗ^-^ОО  ,  иэЪ  перваг*  уравне- 
ния будетЬ  гг:юо-р-у,  котораго  вели- 
чину поставивЪ  во  второмЬ  уравнении  , 
получится  і8р-4-5?-3°о,  или  5?=300 
— і8р  н  $=&&У1р  ,  слВдовашельно  *Ѵ 
А"* 
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должны  на  5  раэдЁлипться,  или  5  какЪ  мно- 
жителя вЬ  ссбВ  заключать  должны,  и  такЪ 
полежи  р-  уг  будетЪ  унгбон- іа*-  и 
т:іЗЛ-4о,  і'дЬ  вмБсшо  і  произвольное 
ц*Ьл<іе  число  паять  можно  ,  но  пикЪ 
чітюбЪ  д  не  было  сгариц;\тельнычЪ  ;  чего 
сади  г  не  болшк  з  Х?Ь  бьшіь  должснЪ  ,  и 
слЪдовательно  когда  о  также  изкліоіает- 
ся  ,  то  слВдующІя  только  5  гфшенія 
мБсшо  имЪюіііЬ  ,  а  имднну; 

когда     х—    і  ,       а ,       з 


еудетЬр=    5»     Мі      *$ 


7—42,     =4. 


<б 


г~  53»     б6»     73* 

Когда  кто  гшкіе  примЬры  самЪ 
предлагать  пожелаетЪ  ,  «ю  прежде  всего 
на  ню  смошрВть  надлсжитЪ  ,  чіповЪ  бы- 
ли оныя  возможны ,  а  что  бы  еіс  узнать, 
шо  надлежитЪ  примечать  следующее  : 

Пусть  ОудутЬ  оба  уравнения  ,    ка- 

ще  мы  по  сКе  мБсто  имЬли  7  такЬ  пред- 

р  4  став* 
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ставлены  ТеѴі:-4-у-4-г!™л  ,  II)  /х-^^у 
~\-Ья—Ъ ,  гдБ  /,  @,  Ъ  ,  такЪ  какЪ  а  и  # 
нзвБотньц  пусть  теперь  между  числами 
/,  ё  и  ^  первое  будетЪ  наибольшее  ,  а 
Ь  наименьшее  \  когдажь  х-\-у-^г%~а ,  пю 
?х-і-/у-і-/2~/а  ;  а/д+/»'Н-/г  больше 
нежели  /г-4-ё>-Ь^г.  по  чему  /й  должно 
быть  больше  нежели  й ,  или  &  меньше 
нежели  /й  і  а  Алг-Ь^-Ь^г^й^  и  Ъх-\-Ьу 
Ч-  Ае  яшодлинно  меньше  нежели  /X 
-*г&У~+-Ь%  ,  шо  и  йЪ  должно  быть 
меньше  нежели  Ь ,  или  Ь  больше  нежели 
аЪ.  СлЪдовательно  когда  число  Ь  ,  ** 
меньше  /а  и  притомЪ  не  больше  об,  го° 
вопросЬ  завсегда  не  возможной. 

Сей  догскорЪ  обыкновенно  также 
предлагается  и  слЬдующимЪ  образомЬ  : 
чтобЪ  число  Ь  содержалось  вЪ  пре- 
дЁиахЪ  /а  и  сЬ  ,  соерьхЬ  сего  чгткібЬ 
оное  не  очень  Слизко  подходило  кЪ  обо- 
иѵіЪ  предБламЪ  ;  ибо  иначе  остальные 
буквы  определены  быть  не  могутЪ. 

ТакЪ 
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ТакЪ  вЪ  прежнсчЪ  првмБрЪ  ,  гдБ 
а~юо,  /г^Зв»  і— 1і  презлы  были 
5*>о  и  «;° ,  сошли  бы  шепсрь  ідхоіиЪли 
положишь  ^^Г5Г  вмБсию  іоо  ,  то  ВЫ- 
ШЛИ вы  уравнсніп  ^Н^С+Я— 'оо  и  ^[х 
-^-і'^--(-'г^=5і  .  ад&сь  помноживЪ  на  в 
будстЪ  гіхН-ЗуН-зя  — зо^»  возми  пер- 
вое уравнение  з  жды,  получится  з*-НЗ.> 
■+■38  —  300,  которое  иэЬ  прежняго  вы- 
чти, останется  іЪх-\-$у~6  ,  кое  какЬ 
зараэЬ  ■  вилно  ,  невозможно  !  потом/ 
что  л*  и  у  цБлыя  числа  быть  должен- 
ствуют!}. 

83'- 

Сіе  правило  нужно  монетныхЬ  и 
эоло-'пыхЪ  дВлЪ  мастерачЪ  ,  когда  они 
хотягоЪ  иэЬ  трехЬ  или  оольше  родокЪ 
серебра  ,  что  нибудь  здЁлать  ,  какЬ  изо 
слБдующаго  примЁра  авствуетЪ. 

ВолрасЬ.    ОдинЪ  монетной    мастерЪ 

имЁетЪ  троякое  серебро  у  первое   14  ло» 

товое  ,  другое  и  лотовое    и  трепне  а 

лотовое  ,     а  должно  ему  адЪлать    вещь 

р  5  еВсомЬ 


ебб     о  неопределенной 

вЪсомЪ  вЪ    5°  марокЪ  ,    которая  должна 
быть   і2  лотовая. 

Спрашиваепіся    сколько    марокЪ     каждаго 
сребра  взять  ем/  надлеалітЪ  ? 

ПоложимЪ  что  взялЪ  онЬ  »зЪ  пер* 
ваго  серебра  х  марокЪ  ,  иэЪ  другаго  у  , 
а  изЪ  третьяго  я  марокЪ  ,  то  должно 
быть  х-1-.ж-і-я— 2°  ,  что  составляепіЬ 
первое  уравнение  ;  потому  каждая  марка 
перваго  сараи  содержишЪ  14-  лошовЪ  хо- 
рошего серебра »  то  х  марокЪ  содержать 
будутЪ  і4 ѵ  логповЬ  серебра,  подобнымЪ 
образомЪ  у  марокЪ  втораго  роду  содер- 
жать 1 1  у  лотовЪ  серебра  и  я  марокЪ  , 
Ш|Ліпьяго  роду  садержашЬ  оз  лотовЪ  се- 
ребра ;  почему  весь  кусокЪ  серебра  содер- 
жать будетЪ  ц+х-^і  іуЦ-$х  лотовЪ  ,  а 
понеже  оной  вѢситЪ  уэ  марокЪ  ,  изЬ  ко- 
торыхЪ  каждая  содержать  должна  іг  ло- 
товЪ серебра  ,  то  надлежитЪ  количеству 
серебра  вЪ  ономЪ  кускЪ  быгоь  з°°  ло" 
товЬ  ;  откуда  сіе  второе  уравнение  вьн 
ходитЪ  14^4- іі Л- 9^—  3*°  -.  изЪ  сего 
вьдчши  первое  ^равнсніе    о,  раэЬ  взяпіое  , 
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Кие,  91*4-9^4-93^:270  ,  останется  «р: 
*4-  ву— д°  г  откуда  и  х  у  опредЬлить, 
должно,  и  притогЛ  вЪ  і/ВлыхЪ  числахЪ  , 
ыо  г  =  $о~-х~у  ,  а  изЪ  другаго  уравне- 
нія  получится  а.уі^:$о— $Х  ид~45~ ~  * 
роложивЪ  х~іи  найдется  р~45  —  5а  и 
я^}»— і1?.  Следовательно  и  должно  быгоьі 
больше  4*Ь»  хотя  и  меньше  юти,  Ош- 
(цода  выходятЬ  слВлующія  рБшснія  і 


Иногда  случаются  больше  нежели  з 
невзвЬсшныя  числа  ,  гдЪ  рВикніе  та- 
ІсимЪ  же  образомЪ  дЬлается  ,  какЪ  иэЪ 
слВдующихЬ  примЪровЪ  видно. 

^олресЬ.  нЪкто  купилЬ  сотню  ско- 
тины за  іоо  рсЁхсішлеровЪ,  каждаго  быка 
аа  хо  р.тз\.;  каждую  корову  аа  «}  р.тал_; 
каждаго  теленка    за  а   р.  талер. ;  каждую 
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овцу  Ва  і  р.  талера.  Спрашивается,  сколь* 
ко  было  быковЪ  ,  коровЪ  ,  гоелятЪ  и 
овсцЪ. 

Пусть  будепіЪ  число  быковЪ  ~  р , 
коровЪ  :п  <{  ,  шсляпіЬ  —  г  и  овеуЪ  —  х , 
то  первое  уравненіе  будеіпЪ  р-+-  д-\-  г-і-& 

—  юо.ивторое  іс#-Н5#-Ь^Ч-и-1со» 
которое  для  избЪжанія  дробей  помноже- 
но вд  г »  дастЪ  іо/н-іо#н-4г-Н.г— 2°°» 
иіЪ  сеЙ  вычти  первое  уравнение,  выдетЪ 
19^-+-оу-+-Зг:=:  іоо  ,  отсюда  зг=гі0° 

—  і$р—  99  и  г  ~  3?'-6"р— ^р— з?>  ЙЛИ 
г  —  зі  -бр-}?Н-^,  почему  і—р,  или 
Р~  I  должно  делишься  на  ^  і  и  так'Ь  возми 
|>— ж— 3*,  то  будстЪ  ,  какЪ  слЪдусігіЬ 

*=)!  +  ■ 

И  гоікЪ  1 9  *  •+-  ^д  должны  быть  меньше  , 
нежели  іу,  ЗдѢсь  можно  теперь  взять 
ц  и  і  по  произволению  ,  сЬ  симЬ  только 
договоромЪ  ,    чшоОЬ  і9Ч-?д   не  6ыия 
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&бд 


больше  27 ми  я  посему  слІздующТе  слу- 
чаи раэсмошрВгаь  мы  им*ЬемЪ. 


Т  когда  і~о        II  когда  $- 1 


то  будешЬ  р~  і       \  будеіпЪ  р  -  4 
Ч-Ч       |  Ч-Ч 

г=7а-гг9і ,г=:Я8+в4| 


( нельзя  іэят» 
^Г2$    нею  вЪ 

іротивншчЪ 
учаѢ  йИшас 


ЪЪ  первомЪ  случЁЬ  ч  не  должно  оыіпь 
больше  9  ,  а  во  втором'Ь  не  больше  % хЪ; 
и  шакЪ  изЪ  обоихЪ  случаевЪ  получаемЪ 
мы  слБдующія   рЬшснія. 

ІЛІЬ  перваго  случая  выходятЪ  сіи   ю 
рЪшеніи  ,  какЪ 
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а  изЬ  другаго  случая  сіи  з  рЬшиПя 
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СлѢдоваіпельйв  йсВхЪ  навсе  *з  рйітніЙ* 
но  кагда  о  ивключится  ,  то  будет» 
только  хо. 

СпособЪ  рѢшенТя  бвіваетЬ  всеѴд* 
суинакоиЪ,  хотя  бы  вЪ  первомЪ  уравне- 
Ніи  буквы  наданныя  числа  и  помножсніЛ 
были  ,  какЪ  изЬ  слВдуюцрго  прямЬра 
явсшвуепіЪ. 

ВслрасЪ.     ИаЙшй  5  гпакід  числа ,  йаЬ 
которых»    когда  первое    помножится  н* 


3  і  другое  на  5  )  а  третіе  На  7 


тобЬ 


сум«а  провзйсдсйій  была  560  і  когда  я=е 
первое  помножится  на  9  »  Другое  на  а| 
л  трстГс  на  49»  шобЪ  с^мма  произведе* 
ній  была  2рао  ? 

Пусть   будешЪ   первое   *Асло  ^х  * 

другое  асу  ,     шрешіс  і.*  ,  шо  выду»*1" 

сій 
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сіи  двауравнен'ія  I)  зх-^$у-\^7й'^=%бог 
11}9Х-\-язу-^-49я==:  =  9*о  ,  иэЪ  второго 
вычти  первое  трижды  взятое  ,  л  имянио 
9.ѵ-Ь  1 5^-1-41»=  і<58о  останется  ю? 
-4-й8я  —  іі4°  »  ВЛМ  рзЗд'БлмвЪ  на  а  бу- 
детЪ  5^-+~  і4г^==І*іо  І  откуда  утіа^ 
—  ~,  следовательно  г  долженЪ  дВлишь* 
ся  на  5  і  и  такЪ  положи  2і_~5и  ,  бу- 
детЪутх  124  — і4#>  когаорыя  Знаменованія; 
поставпвЪ  вЪ  первомЪ  уравнении  вмбсіпо 
г  и  у  дэдутЪ  з^-35«Н-б2оп5б^,  иіи 
ЗА*— 35й  —  бо  ,  и  л^.?*-— го,  чего  рди 
взявЪ  ипЗ^  получится  наконецЪ  такое 
р'Ьшенге  .т— 35^-20  ;  у—іъ+-№$  и  а 
=  і5?  ,  гдБ  вмЁспто  %  провзвольныя  це- 
лый числа  брать  можно  ;  но  такЪ  что- 
бы /  Сыло  Оольше  О  ,  но  менше  з  *Ь  , 
откуда  получаются  сііи  два  рТЗшеніія  : 

Іе)  когда  г=:і,будетЪ  х~і^}у-&2гх=і$ 
Не)  ежели*::»,  получится  л'=5°.^40*  я=Зо. 
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О  составныхЬ  кеопредЬлснныхЪ  уравнені- 

дхЬ  ,  вЪ  которыхЪ  первая  только  степень 

неизвБстнаго  числа    находите*. 

Теперь  приступимЪ  мы  кЪ  шакимЬ 
уравнеШямЪ,  гдБ  два  неиавВстныя  числа 
ищутся  ,  и  каждое  не  одно  ,  какЪ  пре- 
жде ,  но  или  между  собою  помножены, 
юли  до  нВкоторой  вышшей  степени  воз- 


вышены попадаются,  ежели  между 


піЬмЪ 


другаго  числа  только  первая  степень  на- 
ходится. Такія  уравнения  имВютЪ  вообще 
следующую  формулу  : 

а-\-Ъх~\-су-\-йхх  -\-еху  -+-/х'-і-§*& 
-+-Ьх*-ъ-кхУ  и  притч.  =о  гдФ^  первой 
только  степени  попадается,  и  следова- 
тельно леі  ко  опредЬленЪ  быть  можетЬ. 
Но  опредоленіе  должно  быть  такое  » 
чтобЪ  вмВсто  х  ту  вышли  ц"Блыя  числа: 
піакіе  случаи  сшанемЪ  мы  теперь  разема- 
тривать  а  начнемЬ  сЪ  самыхЪ  легки»*. 
835- 
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Найти  два  числа  ,  которыхЪ  когда 
сумма  придается  кЪ  ихЪ  произведению  , 
быдсіпЪ  79  *  Пусть  будутЪ  два  требу- 
емый числа  х  и  у,  то  должно  быть  ху 
-Ч-л'-г-?— 79  »  откуда  получаемЪ  мы  ху 
4-^^:79-*  и^— ^— -і  4-~;  поче- 
му явствуетЬ,  что  х-^-х  долженЪ  быть 
дБлитель  8о  ти  ;  но  понеже  6о  имѢсгаЪ 
многихЪ  дВлителей,  потому  иэЪ  каждаго 
найдется  величина  л;  ,  ка&Ъ  изЪ  следую- 
щего видно  : 


4І5І8 

юіій^о^о 

3    4    7 

9    ЧІ>»  39 
7  !  4  1  3  1  I 

Понеже  здЁсь  пос.лгіднія  ріішенія  сЪ 
первыми  сходны,  того  ради  асБхЬ  рФше- 
нТйбудепіЬ  только  ^. 


I 

о 

ІІШІІѴІ  V 

іТТ+"і  і 

79 

3$>І«іН   9 

Гемй    II 

С 

!3«. 
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836. 
ПодобнымЪ  образом'Ь  можно  іпакождс 
разрешить  с*е  всеобіцееѵравненіе:  ху+аХ 
-і-Ьу—с  у  откуда  выдепіЬ  ху-+-  Ьу—с-ах 
и  следовательно  у— ^,  или^ш-л+^і 
чего  радидг-г-^  должно  быть  дБлителемЬ 
даннаго  числа  аЬ  -\-  с.  и  піакЪ  изЬ  каждаго 
дВлитсля  онаго  числа  моя>но  найти  ве- 
личину х.  Положи  оЪ -+-€■==./$  гоакЬ  что 
7=-в^  ,  и  возми  ж-+-#— /  или  х~$-Ь) 
еудспіЬ^п-в+^,  ѵиму-^^—а.  Посе- 
му различными  образомЪ  число  аЪ-Л~с*" 
&ъѵ?\Ъ  ічиожиііиіляхЬ  и  аЪ  я  вить  можно,  И 
получится  оттуда  не  одно  но  два  рВше- 
ніл »  а  имянно:  первое  *—/— й  и  у^~а'і 
а  другое  когда  х-\-Ь  &  положится  я  най- 
дется *  —  §~Ь  ,  а  у~ /-а. 

Естьли  бы  предложено  было  сіе  ура" 
внсіііе  л>Ч-гх-г-3>  =  ч-2,  то  было  бы 
д=г2  ,  йггз  в  г~42>  следовательно  7 
-—_2_1_-й_  .  теперь  число  Д8  различ- 
нычЪ  обраэомЪ  изЪ  двухЬ  множителей 
какЬу,^;  представлено  быть  можепш  я 
завсегда  найдется   лг= /~з  м^-ё"2'  рлИ 


суть  сліэдующіе  * 
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гтакіе    множители 


множители 

I    II  И   II  Ш  II  IV 

г.4§  11а,.  в4|з-'^|1ь*2 

-щщ  1\гЧ°  «4  * ІС 

V 
Л.  8 

X 

і 
ч 

У 
6 
4 

числа 

ИЛИ 

831. 

Еще  геиералнізе  представить  межНО 

уравненіе    іпакичЪ    образомЪ   ;    тху~  аэі 

Ч-Ьу-і-Су  гдВс,  Ъ^с  й«  данныя  числа,  й 

ВмЬсто   X  и  у  требуются     цВлыя  числа. 

По  сему  ищи  у,  и  полуЖгася  У=х  ****; 
а  чтобы  здЬсь  изЬ  числителя  можно  бы- 
ло изКлючить  х  )  то  помножь  сЪ  об'Б- 
ихЪ  сторонЬ  на  и,  вьцетЪ  «У— ^|^з* 
—  й  +  ^+^.  Числитель  сей  дроби 
есть  йзвЁстгіос  число  ,  коегб  йіамена* 
тель  долженЪ  быть  дЪлИілелемЪ  ;  чего 
ради  представь  числителя  йЪ  двухЪ  мно- 
жителях!) какЪ  / ,  §,  что  различНымЪ  об- 
С  а  разомЪ 
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разомЪ  учиниться  можетЪ,  и  смотри  мо- 
жно ли  одного  изЪ  нихЪ  сравнить  сЬ  тх 
—Ь,  пикЬ  чіііооЪ  тх~Ь~/  ,  а  кЪ  сему 
требуется, когда  д'зи-Н^,  чтобЬ  /Ч-  Ъ  мо- 
гло на  т  разделиться;  чего  ради  здВсыпВ 
только  множители  иэЬ  тс-\-аЬ  употрс- 
б  ть  можно  ,  кои  ,  когда  придается  кЬ 
ніімЪ  Ь,  могутЪ  на  т  разделиться,  что 
иіЪяснить  примЪромЬ  небезнужно. 

Пусть    будетЪ    Чху  —  ъх-+-р-{-іѢ   , 
отсюда     получится  у^. — _ и    57 

5*—  3 

ЮД--4-00  ,     об  » 

— 3_і_  —  %  -1-  у        ,     эдЬсь    '»сда 

5Л  —  3  5Х  —  з 

5>о"  ти  такиэД)  долитслей  искать  надле- 
житЪ  ,  что  ежели  кЪ  нимЪ  придадутся 
Зі  то  сумма  На  5  раздѣлится  :  и  такЬ 
возчи  всіжЬ  множителей  дб  ти,  кои  суя№ 
I,   2,   5,'4>   б,    8,    12,   іб\   24,   3=,  +8»*й- 

Откуда    видно  ,   что  сіи  только  чи- 
сла 2,і2,   32,  употребишь  можно. 

Пусть 
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Пусть  теперь  I)  $х—  3 -*,  будетЪ  ^у:=^о 
слВлов.  д—  і    ,  а  у~ю. 

II]  5*—?  =13  —  -  ~  57=:  іо. 

X  —  3    ,   >; 

жгг7  ,  у=і, 


Понеже  эдВсь  во  вссобщемЪ  рВшс- 
ніи  ту~а~ — 1-^~- —  ,  шо  следующее  при- 
мВчать  потребно,  Ежели  »Ъ  сей  формул?) 
тс  -\-аЬ  содержащееся  число  вмЁепіЬ  дВ- 
лителя  ,  которой  находится  вЬ  форму™ 
лѣ  тх—Ь  ,  то  частное  тогда  неотмЁи- 
но  должно  вмбшь  сію  формулу  ту-' а,  и 
тогда  чигло  япгЧ-лй  чрсз'Ь  такое  произ- 
ведение [ш~ Ь)  (ту— с)  представлено  быть 
можетЪ.  Пусть  будепіЪ  на  прим.  т~12, 
о;=5   ,  #—7    и  с  —  \%   ,    то    получится 

2і«  * 

і2/-«  — _     а  2і «  ти  дБлители  суть 

І2Х—  7 

І5^і43»  йі5  >  между  которыми  піВ,  кои 
найти  должно  ,  содержатся  вЬ  формулБ 
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І2Я-г*7!  или  когда  7  кЪ  онымЬ  прпдадуш- 
ся  ,  тобЪ  делилась  сумма  на  і  а 
ЗдБсь  5  только  сіс  дЁлаеніЪ,  в  такЪ 
12^-7=5  і  а  зу^  —  43  :  взЬ  первой 
формулы  будсшЪ  л:~і  ,  Я  изЬ  второй 
V  найдется  вЬ  цЬлыхЪ  числахЪ,  а  пчяи- 
но  у^г.^.  Сігс  обстоя Т':слвсшво  вЪ  ргіэ су- 
ждении свойства  чиселЪ  есть  великой  ва-і 
діносши,  и  для  того  примешь  оное  весь- 
ма нужно. 

839- 

разсмотриічЪ   еще  піакое  уравнсиіс? 
ЯМ-д-д— гдг-і-з^-і-ао^  -9  отсюда  найдсока 

2Х-ХХ-І-20  2$ 

У— 1,   ИЛИ   Г—— X— І*+- ! 

*~3  X  — 5 

и  такЪ  л— з  долженЪ  бьипь  дЪлитель  числа. 
2*5  Т  и  тогла  частное  ОудетЪ  .уН-л-г-  >  і 
но  діэлищелп  абти  суть  і  ,  ч  ,  13,  ,  %&\ 
пю  получаемЬ  мы  сім  рБщ^нія  : 

Іс}  л— 3—1,  или  г— 4,  будегоЪ  >ц-АЧ-і 
^ѵ-Ь^— іб,  иу=і2і. 

Не)  ж-з  =  г,  или  дг—  5,  будстЪ  у-+-д+і 

== Л-й=  ізиу-  7- 

Шс) 
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Шс)  Ж-3=і?,  илидт— іб,  будетЪЯ->7 

которое  отрицательное  знаменпваніс 
оставлено  ,  и  для  того  послЬдняго  слу- 
чая х  —  з~вй  щімпашь  не  должно. 

О  другихЪ  формулахЪ  сего  рода  , 
вЬ  котормхЬ  )  первой  только  степени  , 
говорить  здБсь  не  нужно  ;  ибо  такіе 
случаи  Тик  о  попадаются  ,  да  и  тогда 
по  показанному  здЪсь  правилу  у  решены 
быть  могушЪ.  Но  когда  у  до  второй  , 
или  до  вышшей  степени  возвышено  6у- 
детЪ  ,  а  величину  онаго  по  даннымЪ 
правиламЪ  определить  за  благо  разеудит- 
ся ,  то  еыдутЪ  вЪ  іпакомЪ  случае  коренные 
знаки  ,  позади  коихЬ  вторая  ,  или  выпі- 
шая  сіпепень  .ѵ  находится  ;  а  надлежитЪ 
величину  х  наЙши  такЪ ,  чгосбЬ  нсизвле* 
комость ,  или  коренной  энакЪ  уничто- 
жился. 

И  вЪ  сеѵЬ  то  состоитЬ  самое  во 

куешво  неопределенной  аналитики  ,  та- 

С  4  кМ 
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кія  не  извлекомыя  формулы  дБллть  из- 
влекомымн  $  что  мы  вЪ  слБдующей  гла- 
бВ  покажемЪ. 

ТЛАЪЛ    IV. 

О  способе  неиэвлекомую  формулу 

і/(  Л-4-&Н-*"**  ]  зд&лашь  извлекомою. 

ЗдБсь  спрашивается  ,  какую  величину 
вч&сіпо  я  взять  надлежвтЪ,  чтобЬ  фор- 
мула а-\-Ьь-\-ехх  действительной  была 
квадрагпЪ,  и  талимЬ  бы  образомЪ  можно 
былоиэЬявшш>  ся  корень  ъЬ  рацюнальныхЬ» 
а  Ь  иг  ознлчапіЪ  данныя  числа,  и  изЬ  свой' 
ства  оныхЬ  особливо  записитЬ  оііредВлс 
ніе  неизвВстнаго  числа  х. 

При  семЪ  прежде  причЪчать  должно  » 
что  во  многихЪ  случаяхЪ  рЪшешя  оныхЬ 
бываюпіЪ  не  возможны.  Но  ежели  р*Ьше- 
ніе  будегаЪ  возможное  ,  то  дол-кно  по 
Крайней  ічБрЪ  вЪ  опредФленГи  буквы  X  » 
довольство- 
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довольсттюгзэгпься  сперва  одной  только 
раціоналшою  величиною  и  не  требовать  , 
чіпооЪ  были  они  еще  и  щіэлыя  числа  ^ 
что  совссмЬ  оссбливаго  трсОустЪ  разы- 
скания. 

84-2. 

Мы  полагаемЪ  здЁсь  ,  что  фор- 
мула до  второй  только  степени  возвы- 
шена •  иПо  вы ш іи іс  степени  особливаго 
требуютЪ  способу  ,  о  которомЪ  послБ 
говорить  должно. 

Но  сстьли  бы  ЗдЁсь  и  второй  сте- 
пени не  случилось  и  было  бы  і-^о,  шобы 
воиросЪ  никакой  не  имБлЬ  трудности  у 
ибо ,  когда  сія  формула  дана  брдетЬ 
Ѵ(а-\-Ьх)  и  надлея.иііІЪ  определить  х  , 
такЪ  чтооЪ  й-+-і>х  былЪ  квадрапіЬ  ,  то 
должно  только  положить  а-х-Ьх—уу  \ 
откуда  тоючасЬ  выдешЪ  л-—  У7~  ~  а3  и  тс- 

терь  вместо  у  можно  брать  всБ  провЗ- 
волищія  числа  ,  и  изЪ  калддго  такое  ана- 
меноРгініе  вместо  х  найдется .  что  а-\-Ьх 
будстЪ  квддрдпіЪ  ,  и  следовательно 
Ѵ(а-г-&лг)  раціональное  число. 

С  Ч  843- 
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НачнемЪ  сЪ  сей  формулы  Ѵ(і+дг#), 
гдЬ  такія  энаменованія  вмЬсшо  х  найти 
должно  ,  что  сяели  кЪ  и\Ъ  квадрату  хх 
придается  еще  г  ,  тобЪ  сумма  пыла  паки 
квздрашЪ»  что,  какЪ  видно  ,  в'Ь  уолыхЬ 
числакЪ  оыгоь  не  можетЪ  і  иоо  нЬи?Ь  ни 
одного  квддратнаго  числа  ,  которое  бы 
было  і  цею  больше  предЪидѵщаго;  и  ніакЪ 
неотм'Внно  довольствоваться  должно  ло- 
маными числами  вместо  *. 

84-4- 

Понеже  і  ■+-  хх  квадратное  число 
быть  должно  ,  и  мы  бы  захопіВлп  поло- 
жить і~\-хх~$у  у  то  вышло  бы  хх—ХУ 
-  і,  и  х=Ѵ(п~0 ;  итакЪ  чтобЪ  найти 
X  *  должно  вмЪсгпо  х  такіія  искать  числа , 
чтобЪ  ихЪ  квадраты  уменшенные  і  цею 
были  паки  квадраты  ,  которой  вопросЬ 
столь  же  труденЪ  какЪ  и  прежней  ,  я 
следовательно  снмЪ  бы  мы  ничего  не 
выиграли. 
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А  что  действительно  есть  такід 
дроби  ,  ков  будучи  вмЕсто  х  взяты  , 
дЬлаютЪ  і  -і-хх  квадратомЪ  ,  то  иаіЬ 
слЪдуюфихЪ  случаевЪ  видЁть  можно. 

I)  когда  ж^|,  будстЪ   і-+-лгх— »,  сле- 
довательно Ѵ(  і  -+-  хх)  Е=  |. 

II)  равнымЪ  оОразомЪ  сіс  учинится,  ко- 
гда дг— 5,  гдБ  наймется  Ѵ(і-Нвд=|. 

III)  потомЬ  ежели  положится  1'Гд ,  пи 
получится  і  -Ь  яж  —  Щ  ,  тЬ  чего 
квадратной  корень  есть  й* 

Каким?)  сбраэомЪ  ,  должно  находить 
больше  такрхЪ  чисслЪ  .  О  ССмЬ  надлс* 
ятѵЪ  эіЕсь    показать. 

8+7- 
Сіе  учиниться  можетЬ  двоякммЪ 
овразомЪ  •  по  первому  способу  положи 
Ѵѵі-нхг)=л-г-р  ,  будстЪ  і+і'*~^ 
-+-  2рх  -Ъ-рр  ,  гдБ  квадратЪ  XX  уничто- 
жается і  и  следовательно  х  безо  корен- 
нагр    знака    опрсдВленЪ  быть   можеиіЪ  і 

ИМ 
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ибо     вЪ    найденномЪ     уравнения     вычти 

сЬ  обЁикЪ  сторонЪ  д;л'',  останется,  ьрх 

і-рь 
щ*рр  —  1    ,    откуда  найдется  х  п. — , 

гдБ  вмВсгао  р  ,   каждое    цБлое   число  в 
дроби  Орать  можно. 

И  такЪ     положивЪ    Р~-    будетЬ 
X  г^        ~^  ;  спо  дробь  помноживЬ  вверьху» 

и  внизу"     нага    получится    х~~ ^ЙГ 

84б. 
По  сему  ,  чтобы  і  -Ьлх  была  ква- 
дратЪ  ,  можно  вмЪсто  яі  и  я  по  соиз- 
волению брать  всВ  возможный  числа  {  и 
следовательно  оттуда  безконечное  мно- 
жество знаменованій  вмЬсто  л;  найдется. 

Полижи  Еоооще  х^.    -■?  ,  ОудстЬ  **+* 

,  я*-аяяйяя-Ня*  г 

=  1-+- — ,     или    х  -4-  * 

И  -Ѵ-2ПШМ-Ѵ7П*  „  „. 

— __  ,    которая  дробь  есть 

4ЛШДЙ  *  г 


3, 

♦. 

4-7 

5, 

'5,К 

2. 

1  3' 

і, 

2,      3 
1  »0)  1  И 
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дВйствитслшой  квадратЪ  ,  п  набьется 
оттуда  Ѵ(ц-ж*)= -^^.  И.Ъ 
сего  слВдующія  малыя  числа  вмВсто  х 
иэЪяьшнь    МОЖНО$ 

ежели     я  —  г|  з,   3,| +і|4)' 5>!  5)  [*)»  [5. 

будешЪ  л; 

84-7- 
Отсюда    слЬдуетЪ    вообще  ,     что 

,  +*м-«»)',.(ж  +  «иО\  помноживЪ  сіс 

уравнение  на  (гиги  Л  будешЪ  ( з«т/ 
-|  (»-яя)'  =  {|«+»»Г;  по  сему  имЁемЪ 
мы  вообще  два  квадрата  ,  коихЬ  сумма 
паки  квадраігіЪ.  СымЪ  раэрБшасгпся  теперь 
сей  вопросЪ  : 

найти  два  квадратныя  числа  ,  коихЪ 
сумма   гшкожде   квадрапіЬ  ? 

Для  /ір-Н^гггг,  пололи  только  р^ігтп 
ид=пп—тт,  СудетЪ  г^зт-Ъ-тт,  поиючЪ 
(т-\-тмУ  —  (гтп*^(«я—  яаа)*  >  отсюда 
можемЪ  мы  шакже  рБшить  исей  вопрссЪ. 
Найти 


Е8б     о   неопределенной 

[Іайгпн  два  квадратныл  числа  ,  КОПхЪ 
бы  разность  была  также  квадратЪ  ? 

ПоложичЪ  #>~?9— гг  »  то  Должно 
только  взять  р^гяя-нийг  ,  а^-пати,  й 
будегпЪ  т  яя  -тщ  или  можно  также  по- 
ложить р—пп-Л-ют  ,  а  ц-^-пп-тт  и 
тогда  будешЬ  г  — зтя. 

М- 
Мы  обещали  формулу  і-і-дгаг  дво- 

ІякимЪ    образомЪ    зДВлать    квадратомЪ   \ 
другой  способЪ  сспіь  следующей  . 

Положи  Ѵ(і  +  хх)~т-\-—  ,  отку- 
да получится  іЛ-хх~х^тх.Л  ,»"Е> 
вычти  сЬ  обТЗихЪ  сторонЪ  і ,  останется 
д-д>—       — (-_ — _  хх  ,   которое  ^раікдапе 

на  дг  разделиться   можетЬ,  и  выдешЬ  х 

__аія  ,    ттх  .  ~ 

^ — -4--' -.  или  ^множивЬ    на  ия    бу- 

детЬ  ттх~йпт-Ъ-ттх  ,  откуда  найдет- 
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ся  *=: — . —    ,    посгпавивЪ    сію  величин» 

пи  —  пая 

вмБстод:  будетЪ  і-Ъ-хх~г-Ѵ 


■зтпшн-м* 
я*-*-2ядаяи-4-яи* 

ИЛИ   —  - —  — ,  которая  дробь 

в*— ітяш-і-т* 

есть  квадратЪ  иэЪ  — — —  :  но  когда 

г  пп  —  тві 

™  -  (*тп)' 

теперь  получается  сіс  уравнсніе  I  -К-    -  — 

_  (пп-і-ттУ  *        т 

; _і_  ^     то    ошдусшЬ     отсюда, 

какЪ  и  прежде,  (т-ттУ-і~(  ътп )*~(т 
-Ъ-тт)1  два  квадрата,  коихЬ  сумма  есть 
квадратЪ. 

Сей  случаи  ,  который  мы  раземо» 
трЪли  обстоятельно  ,  даетЬ  намЪ  два 
способа,  чгообЬ  всеобщую  формулу  а~\-Ьх 
-4-  (XX  здИлать  квадратомЪ.  Первой  бы- 
ваешЪ  вЪ  такихЬ  случаяхЬ  ,  гд*6  с  квад- 
ратЪ ,  а  второй  гдВ  а  квадратЪ»  кото- 
рые оба  случая  мы  здБсь  пройдемЪ.  I. 
пусть  будетЪ  сперва  (  квадратное  число, 

НЛП 
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или  пусть  будстЪ  данная  формула  в -4-й** 
-\-$хх  *  которую  квадратомЪ  дЬлать 
надлежитЪ.  На  сей  консцЪ  положи 
Ща-±Ьх-Ъ-#хх)^$х-\-2>  будегіЬ  л+Аг 

+#**==#»^Й»+^,  гдБ  насб1> 
мхЬ  сторонахЪ  д;дг  уничтожается  ,  шакЬ 

что  д  -4-йд;:^  -  ВД/-Ч ,    которое  урл- 

внсніе  помноживЬ  на  яя  даешЪ  та-\-ппЬх 
тт-та 
тЬ-ътвІ 

Сіе  знамсні»вашс  посташшЪ  вічВсто  л-  6/- 

_    ,,.     ,  ,      ,    гг    ,      тт(—ппаТ  ,     я» 

лстЬ  Ѵ(вН-А*-+-^^— — і— і-Н — » 

тпЬ—9пт[—ппаС 

8?о. 
Но  понеже  втЪсши  д:  найдена  лроОь, 
то    положи    я — 5.    такЪ    чтобЪ    р — ЯЯр 
— яял    ,     а    д  —  тВ  —  ітп/  7    и  формула 

а  ~\- ^А-і-Шх.  тогда  будетЪ   квадратЬ  »' 

4  « 

следовательно  будетЪ  оная  также  квад- 
ратЬ 
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ратЬ  ежели  на  квадратЪ  ^помножит- 
ся, почему  исія  формула  вфф-і-&рд-і-$рр 
будстЪ  гпакожде  квадратЪ  ,  ежели  поло- 
жится р~ тт- кпа  и  #=яя&-а?ия/~ ,  от- 
куда безконечное  множество  гіВшгніК  вЪ 
цБлыхЪ  числахЪ  найти  можно  ,  потому 
что  буквы  тип  по  иэволснно  брать 
можно. 

8Я- 
Ц.  Второй  случай  быпаетЪ  ,  ког- 
да первая  буква  а  квадратЪ,  и  по  сему 
пусть  будепіЬ  дана  сія  форму  \а  #~-+-Ьх 
-і-схх  ,  которую  квадраточЪ  сдолать 
надлежитЪ  ;   на  сей  конецЪ  положи  У  (/?" 

-і-Ьх-\-схх)—/-1 — ~   ,   будегоЪ  $-\-Ьх 
-.       гт(х     ттхх         *   ,. 

чтожзется   ,     а  остальные    члены    на  х 

разделиться     могѵпіЬ,  такЪ   что   Ь-Ъ-сх 

гт[  ,    ттх  ,  Г, 

— — --\ или  ппЬ-\-тсх—2.тп/-\-ттх 

или  тех— ттх—  ъ.тп[~пгІЬ>  следовательно 

л-— — ^ .     Поставь    сію     величину 

*ТоМЬ    II.  Т  жчБсшо 
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;мБсто  г,  будетЪ    ѴС^-Ъ-Ьх-і-схх)    ==/ 

,   2тт[—  тпЪ     ппсГ—тті-тпЬ    „ 

-4- —    /  = •   Положи 

ям— яш  ппс  —  тта 

здБсь  х^г.%  ,  то  можно  квадратомЪ  здЬ- 
лаиіь  слЬдѵющрю  формулу  ^ІЦЦЛ-ЩЯ 
-%-срру  что  учинится  ,  когда  положится 
р~2тп[~тгЬ  ,  а  у~яж\— яда. 

8  $2. 
ЗдБсь  случай  особливо  достопамя- 


тснЬ 


когда  а ~ о    ,     пш  когда     фор* 


мулу  Ьх-Ъ-схх  квадратомЪ  здБлать  дол- 
жно ;    то   надлежитЪ  только    поставить 

Ѵ{Ьх-{-схх)  =^~,  будстЬ  ЪхЛсхх-—*, 
гдБ  раад'ЬшвЪ  на  д-  и  штноживЪ  на  т, 
выдстЪ  Ьтт-Ь-сітх  ~ттх  ,  следовательно 

х~-~ яГ^яія'*  ^3**1™  наприм.  всЁ  тре- 
угольные числа,  которые  бы  были  вдругЬ 
и  квадратный  ,  то  должно  хх  ~^ Х  ,  я 
следовательно  ахг+*и  быть  квадрагоЪ, 
и  положичЪ  оной 


: 
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вместо  т  и  и  всВ  возможные  числа  брать 
можно.  И  выходить  будешЪ  по  большей 
части  вместо  х  дробь  $  а  иногді 
и  ЦОлыя  числа.  ТакЪ  ,  когда  поло- 
жится даг^з  ,  а  я~а  ,  то  получится 
х—%у  коего  треугольное  число  есть  з°\ 
которое  также  есть  и  квадратЬ  \  мо- 
жно также  взять  й-7  и  «:=^  ,  будетЬ 
л;——  ^о  ,  коего  треугольное  число  есть 
122 "[»  которое  вдругЪ  о  49  ти  треуголь- 
ное и  іткожде    квадратное. 

Сіе  получится  также ,  ежели  нозмст- 
ся  «— 7  и  от=ю  |  иоо  тогда  будепіЬ 
.г— 45>- 

равнымЪ  обраэомЪ  можно  положить 
да=і7»  ая^:і2  ,  выдетЬ  л=288  ,  коего 
треугольное     число     есть     _ І^ к    ^ 

р  ь     которое    есть 
квадратное  число,  а  Корень  онаго— 12.17 

=  904. 

Т  *  8^3- 
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8ТЗ- 

ВЪ  семЬ  послЪднемЪ  случаІэ  разсмо- 
трБть  нддлежиптЪ ,  чтобЪ  по  сему  осно- 
вание формулу  ЬхЛсхх  здѢлаіль  квадра- 
ігюмЬ-  Иоо  оная  ичЪетЪ  множителя  ,Т{ 
что  ведетЬ  насЬ  кЪ  новымЪ  случаямЪ  , 
вЪ  каиюрыкЪ  также  и  формула  а-^-Ьх 
-\~схх  квадрагаомЪ  быть  молхтЪ  »  когда 
ни  а  ниже  с  не  квадраты. 

Оные  случаи  им'ЬюшЪ  міэсто  ,  когда 
а-г-Ьх-+-схх  на  двѵхЬ  множителей  раз 
решиться  можетЪ  ;  что  учинится  еже- 
ли ЬЬ  —  цас  есть  квадрапіЪ.  Для  показа- 
иія  сего  надлежишЪ  примЪчать  ,  чіао 
множители  опіЬ  корней  уравненія  ззви- 
сятЪ  ,  чего  ради  положи  а-±-Ьх-і~схх-0, 

будетЪ  <ммс;п— Ьх— а  и  хх  — —  ~х.  — -» 
е         * 

откуда  найдется  х  =~ 1-  У(  — ~~—  ) 

или  *  — = — — '  -  почему    яв- 

ствуетЪ  ,  что  ежели  ЪЪ  -  ^ас  есть  ква- 
дратЬ  ,  то  можно  определить  корень 
раціональной  ,     и  по  сему  пусть  будетЪ 

ьь 


. 
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■  4  а  с — Му  то  выдутЪ  корни  х  ггС-^-, 
или  дг^; ;  и  такЪ  дВлители  фор- 
мулы а-\-Ъх -Ъ-схх  »  будепіЪ  л;  -\ ,  и 

х-і — ІП-  ,  кои  помножи&Ь  между  собою, 
получишь    ту  же     формулу  разделенную 


-}-і_ -  но  М—ЪЬ—4-ас  ,  шо  полт- 

,  Ьх    ,    ЪЬ     ЬЬ   ,  +вс  _  _„ 
чится  хг-Н —  Ч-- „Ч-- —  =  ДГАГ 

с  +«        4«  Ъ 

4- ~  ■+-  -  :  помноживЪ  на  с    шдетЪ  схх 

е  с 

^-Ьх-%-а  >  следовательно  должно  только 

одного  множителя  на  с  помножишь ,  ею 

формула  наша  равна  будетЪ    сему    про- 

изведеніюГ^+з  ~~)^*-і-«-*-^  и  ви- 
дно ,     что   сіс   р^ішсніс  завсегда    м*Бсто 
Т  з  имЪешЬ 


Р9*   О  НЕОПрЕДЯЛЕ* 

рмБетЪ,  каіф  скоро  ЪЬ  -  %ас  будещЪ  ква,- 
драшЪ. 


гкной 

будещЪ  ква,- 

Отсюда  раздается  третей  случай, 
вЪ  которомЪ  формулу  нашу  а-Ь-кх-ъ-схц 
квадрашомЪ  вдБлать  можно  ,  и  воторсй 
мы  кЪ  двумЪ  прежнимЬ  присовокупимЪ. 

III.  Сей  случай  тогда  только  бываетЪ, 
когда  формулу  нашу  чрезЪ  такое  прои> 
всдсніс  представишь  можно  ,  какЪ  Г/+#*) 
{  ІЦ-кх ) ,  а  дабы  сіе  сдЬлать  квадратом?1,  цл 

роложмкорнц  У(/-+$*-)^1н-кх)  =*Ы~Ъ'М*-), 
ролучигас»  (/+К)(^М_(^1'/1І?Х 
которое  уравнение  раздЪлтЬ  на  /-(-§* » 
пол)^шь^^^Цг=-^!^ІІЙ  ш.  с.  *я* 
е^-івяг— /тя^-^ттх  .  откуда  найдете» 

(тт—Ьш 
х—\ — . — - 

кип—дат  , 

Для  иэЪяснснія  сего  пусть  предл°- 
донЪ  будетЬ  сей  вопросЪ, 

НаЙШИ 
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Найти    числам  так*Ь,  что  ежели  вэЪ 
удвоеннаго    ихЪ    квадрата     вычтешь    а 
шобы  осгаашркЬ  ОылЪ  квадрашЪ  ? 

Понеже  іхх-2.  должно  быть  квадра- 
тное число  ,  то  надлежитЪ  ЗдЬсь  смо- 
трЬть  ,  чтобЪ  сію  формулу  чреэЪ  слБ- 
дующихЬ  мно*ишелей  представить  г-іх+і) 
\Х—  і).      Пошгая  ко  снь  — — — бу- 

дсшЪ  г{х-ь  і)(і-  .  і-"?'^0';  ра»дБ- 
ливЪ  на  дг-і-]  и  помноживЪ  на  яп  полу- 
чится гппх—гпп^ттх-ѵ-тпт,  а  оттуда 
л-  — -.  Возмч  здесь  ?дг;і  и  и  —  і 

будепіЪ  дгг^з  »  глх-2  — іб~4э;  положи 
яѵ  =  9  и  я— 2  выдстЬі  л:~  — 17  і  но  по- 
неже здБсь  квадрапіЪ  числа  я  входитЪ  , 
аЬ  разсужденіе  ,  то  все  равно,  будепіЪли 
дСі-17,  или  л- -Ч- 17  :  и&о  таЬ  ОбоихЪ 
получится  ал'Х— г— 57^  —  84*'. 

Т  +  85«. 
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Пусть  дана  будетЪ  сія  формула  6 
-ЫЗЛ-+-бл\ѵ,  которую  квадратомЪ  здВ- 
ллть  надяежитЪ  ЗлВсь  а~6  ,  І~і]  и 
^■^.й,  гдЁ  слБдсватслъно  ни  а  ни  с  не 
квддршіЪ  ;  и  такЪ  смотри  не  квадратЬ 
ли  ЬЬ  -  $ас  і  но  здБсь  выходишЬ  2^  ,  то 
видно  что  сі'ю  формул?  в'Ь  двухЪ 
множителях'Ь  представишь  можно  ,  кои 
суть  (24-  З^  (3-4-2х).  Пусть  будетЬ  ко- 
рень сего  та^^-,  то  (&+3*Хз+**) 
— _ — — ,  отсюда    \пп   \    а/шг— г*»м 

итт  -  з«я        зяп—  2пт 

-І-гттх  ,  и  ж~- — —  —  _г -. 

ъпп—ітт  зтлі— гид 

А  чтобы  числитель  былЪ  положитель- 
ной ,  то  зяя  должны  быть  больше  не- 
жели 2иг/й,  или  чтт  меньше  зяя,  слЬдо 


жсли  \  чтобЪ  числитель  былЪ  положитель- 
ной; ночтобЬ  ЗнаментелыпакяхбылЬ  при- 
быточный, шо  \тт  должны  быть  больше 
нежеш 
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нежели  гад  слБдовательно  га^_  должно 
быть  больше  |  хЪ:  и  такЪ  чшобЬ  вмЪсшо 
X  найти  положительны  я  числа,  иго  вмЁ- 
сто  т  и  я  ішкія  числа  о.  іть  надіежитЬ 

о.    го»  _  ,    - 

чпюоЬ менше  было  *  хЬ  ,  а  боль- 
ше зхЪ.     Положи  теперь  т~6  и  яг 5  » 

т.  ми»      _,  .   п 

будешь         —  Ц     меньше    *  хЬ    и  очевидно 

яв 
больше  1  хЪ  ,  откуда  найдется  л°=зі> 

IV.  Сей  третей  случай  ведешЪ  насЪ 
кЬ  четвертому,  которой  тогда  мВсто 
нмБетЪ,  когда  формулу  а-\-Ьх-+-ехх  мо- 
жно раэдробичіъ  на  двЬ  части  іпакЪ  ,  что 
первія  будетЬ  квадраніЪ ,  а  другая  на  два 
множителя  разрешится,  такЪ  что  вмЁсто 
первой  выдетЪ  такая  формула  рр-і-фг  , 
гдВ  Сѵкры  р  ,  ^  а  г  такую  формулу 
У+»Л"  озшчаютЪ,  и  тогда  над  іежиіпЬ  толь- 
ко положить Ѵ(мц-уг)^Н-—  >  получит^ 
Т  5  ся 
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ся    рр  -+-  Яг  - 

рр  уничтожаете  ,     а  остальные    члену 

нд  а     Дмяигся  ,        піаі;Ь     что      г  і^. — - 

4  в 

-4г^^  или   ыіг^.гтпр~\-тпщ  ,  откуда 

я» 
легко  найдется  х  •  в  сей  іго  епііЛ  чеш- 
цертгой  случай  ,  в'Ь  когаоромЬ  формулу 
нашу  квадранюмЪ  здЬлать  можно  и  ко- 
торой мы  примВромЪ  иэЬяснить  намБ- 
рены, 
г  8*8. 

ВплросЬ-  Найти  іпакія  числа  л:  ) 
чтооЬ  ихЬ  удвоенной  квадратЪ  единицею 
был'Ь  больше  другаго  квадрагга,  или  ког- 
да изЪ  онаго  отнимешь  і  цу  ,  тобЬ  вЬ 
остаткЬ  былЬ  квадрагаЪ  ?  ка^Ъ  то  сЬ 
чисъомЪ  ^  д'Ьлается  ,  коего  квадрашЬ  4$ 
дважды  взятой  еепть  5°  !  иаЪ  него  ою-* 
НавЬ   і  щу  останется  квадрагаЪ  49- 

По  сему  2хх—  і    должно  оыіяь  квад- 
|йтЪ  ,  гдЬ  по  нашей  формулЬ  &=:-*  і 
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Ь~о  и  ^  — г;  ідЁсь  ни  с  ни  я  не  квад- 
ратЪ  и  не  мол.етЪ  таколдс  на  два  мно- 
жителя разрешиться ,  потом)»  что  ЪЬ~\ае 
^8  не  квадратЪ :  и  такЪ  ни  одинЪ  изЬ 
герпыхЪ  трехЬ  случаевЪ  мВсгаа  не  иічБютЪ. 

А  по  четвертому  можно  сію  форму- 
лу представить  такЪ  ;  %х-\-хх—\  —  хх 
Н-(Л'г-іХ*'—  ')•  откуда  корень  положивЪ 

,  т.х-\~ 1)  -,  „ 

Р*4- --— -  6удстЬагдг+;^Ч-і)(*—і)--г'Д.- 

лтхіх-і-і)     ыт{х~\-гУ  * 

И-  ^   .    ,    .~ь—Л — ~-~4-  ,  гдБ  дг^гуни- 

нто.-каешгя  ,  а  остальные  члены  на  х+і 

раздВлиіпьс*  могуіпЬ  ;  и  вьуеяіЪ  яядг— яя 

тп-\-пп 
^г.  гтпх-Ъттх-\-тіПі  по  чему  хг^; — . — 

*  ЯП—  2ГЙ«  -  тл 

и  поиеле  вЪ  нашей  (рормулЪ  йд;*  —  і  по- 
падается только  крадратЪ  *ѵ  ,  то  все 
равно  ,  выдетЬ  ли  дг  положительной  или 
отрицательной;  можно  также  и  — т  по- 
ставить вміхто  -К  и  ,  чтобЬ  получить 

ттл-т       „  * 

»." _     Возмя   здесь  ю— і  и  я 

МК-Н-2ЖН — иго 

^=;,най/еіцсял:рі  уь%хх-\'—.\-і  положи 


Зоо      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

еще  *я  —  і  и  яг^й^  буденГЬ  х—%  и  глл-і 
— ^  ;  а  когда  возмешея  й— і  и  я~  — 2 
выдегпЪ  х"^.-57  или   лг^і-і-- 5    »    *хх—  і 

=49- 

ВалросЪ.  Найти  ігакія  числа  ,  кЪ  удво- 
енному коижЬ  квадрату  когда  придается 
2  пюбЪ  вышелЪ  квадратЪ  ?  Такое  число 
есть  7)  котораго  квадратЪ  дважды  взя- 
той есть  о8,  придавЪ  =*  получится  ква- 
дратЪ   ІОО. 

И  шакЪ  сія  формула  глглЧ-2  должна 
быть  кгддратЪ  ,  ГдЬ  Й=Г.2,  />~0  в  С~2, 
следовательно  ни  й  ни  г  не  квадратЪ , 
также  и  ЬЬ—^ас  не  квадратЪ  и  іпрстіс 
правило  имВть  здБсь  мЪста  не  можепіЬ. 

А  по  четвертому  правилу  можно  на- 
шу формулу  такЪ  представить. 

Положи  первую  часть  —4  оуДСІл'^ 
вторая  2Д-Ж— 2  с:  2'дг-і-х)(*— і)  и  по  се- 
му формула  наша 4 -На  (яЧ-і){дг-і), коей 

корень  пусть  будешЪ  &-\ — 1 ;  от- 
куда 
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куда  выходиптЬ  сіе  уравнение  4"+"2{лН-і) 

"  юг 

4  уничтожаются  ,  а  остальные  члены 
на  дг-і-і  могуіпЪ  разделиться,  такЪ  что 
тих -ыт—цтп-\-ттх-+-тт}  слЁдователь- 

но  х~?~ — .     Положи    т— і 

и  я  — і,  будетЪ  Х—у  и  ггѵ-4-2  —  юо~і 
возічй  ж  — о  и  вті  выдетЪ  #— і  и  гхх 

86о. 
Часто  случается  ,  что  ни  первое  . 
ни  второе  ,  ни  тресте  правило  имЬть 
мЪота  не  могутЪ  ,  а  по  четвертому 
формулы  надвЪ  такія  части,  к дкія  тре- 
буются раэдЪлить  не  можно.  ТакЪ  ко- 
гдаеы  сія  формѵла  случилась  7  Ч-  і  5  X 
-1-х %хх  у  то  хотя  такое  рздробленіе и 
возможно;  но  не  скоро  оное  видІть  можно. 
Ибо  первая  часть  есть  (і—  х)',  или  і-гх 
-і- хх  ,  по  ссмѵ  дрѵгая  еудетЪ  6-^-хух 
■4-І2ДГЛГ,  которая  для   того    множителей 

имЬстЪ  ,  что  і7°—  4-<5.і2^;і,  и  следо- 
вательно 
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еагаслмю  квадратЪ  ;  два  мнстпшеля  наЬ 
сего  уравненія  дБйсгавишельно  сутъ{2-+-$х) 
(3-+-4*)»  іпакЪ  что  сік>  формулу  по  че- 
говершому  правилу  разрБшить  можно. 

Но  *  льэя  требовать  >  чтооЪ  кто 
сГе  раздВленіе  угадать  могЬ  ;  чего  ради 
намЬрены  мы  еще  оещей  путь  тждэаи» 
кЬ  поэнаніію  ,  возможно  ли  такую  фор- 
мулу раздробить  ;  ибо  бесконечно  много 
есть  такихЬ)  коопорыхЪ  рЬшанія  совсЬмЬ 
не  возможны ,  какЪ  наприм.  ВЪ  сей  фор* 
ічулі)  зл"д;-+-2,  которую  никогда  квз- 
лратомЪ  зіЬлать  не  можно.  Но  сстьля 
найдется  формула  вЪ  н'ВкогпоромЬ  слр- 
ча'Ь  возможна  ,  то  легко  можсмЪ  найти 
всБ  ея  рВшенія  }  что  мы  здЪсь  еще  из* 
лснимЪ. 

8бі. 
Вся  польза  ,  которая  вЪ  шаигхЬ 
случаяхЪ  быть  мсжетЪ  .  состоитЪ  вЬ 
томЪ ,  возможно  ли  какой  случай  найти, 
или  отгадать  ,  вЪ  которыхЬ  бы  форму- 
■ла  а-і-&х-Ъ-ехх  была  квадратЪ.  Для  того 
»м"Бсгао  х  ставя  малыя  числа  по  порядьу» 


I 
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и  смотри  не  выдешЪ  ли  квадрата.  По 
что  бы  сеЙ  трудЬ  облегчить  ,  стеля 
вместо  а'  ломаныя  числа  иногда  пола- 
гая требуемое  получается  ,  то  мо- 
жно   з<іразЬ  поставишь  вместо  х  дробь  5 

яко  _  1  откуда  раздается  сія   формула  , 

.   Ы  ,  сгі  - 

а  -\ — _-*-..._  ,  которая  ,  ежели  будгтЪ  кпа- 

ЛоатЪ  ,  помножена  на  ии  даетЪ  также 
квадратЬ.  И  іпакЪ  нѵжно  только  пробо- 
вать не  можно  ли  отгадать  /  и  а  вЪ 
цЬлыхЪ  числахЪ,  чтобЪ  сія  формула  аии 
•+-Ьіа  -\-ш  была    квадратЬ  ;    ибо    тогда 

положивЪ  л-  п^-,  будетЪ  также  сія  фор- 
мула а-\-Ьх-\-схх  заподлинно    квадратЬ. 

Но  когда  не  смотря  на-  весь  сей 
шрѵдЬ,  никакого  случая  не  найдется,  то 
нчоемЪ  мм  большѵю  приетчинѵ  думать  , 
что  такой  формулы  ЗдЬлапіь  квадратом'Ъ 
совсБмЪ  не  возможно  ,  какихЪ  есть  бес- 
конечное множество. 


8бг. 
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862. 
Когда  же  случай  ошгаданЪ  ,  вЪ  ко- 
гооромЪ  формѵла  -буДепЛ  ккадрагаомЪ  , 
іш  легко  найти  всВ  возможные  случаи  , 
ъЬ  которыхЪ  она  равнымЪ  образомЬ  6у- 
дешЪ  квадратЪ  ,  я  число  омыЛ  завсегда 
безконечно  велико.  Для  показанія  сего  , 
разсмотричЪ  вопсрвыхЪ  формулу  *•+■ 
7*1  >  гдБ  "—г  ,  Ь—о  и  <:=7.  оное> 
какЪ  явствуетЪ,  булешЪ  квадратЪ ,  когда 
*=|,  чего  ради  положи  X  ^1-\-У  ,  бу- 
дсшЪ  ххг='-^^У+№,  и  форед^а  наша 
вудетЪ  9+>4У+7УГ>  вЪ  копюрой  пер- 
вой членЪ  есть  квадрапіЬ  ,  в  шакЬ  по 
второму  правилу  полагая  корень  ея  —  3 
-*-—    получаемЪ  сіе  уравненіе  9-4-14.? 

чтожаются  ,  а  остальные  члены  на  / 
могутЪ  разделиться,  и  выдетЪ  14"» 
■+іту  ^     «т»  -г-  "«ЧУ  і  следовательно 


АНАЛИТИКЕ.  3о? 

7"и      тт  7«»  —  тт 

гдБ  вчБсшо  т  и  я  всЬ  производящая  чи- 
сти брать  можно. 

Положи  теперь  к  — і  и  я— і  будетЪ 
я"—""! ,  или  также ,  затВмЪ  что  хі  вхо- 
дятЪ,  х~-\г\ь  посему  будетЪ  а47-гя 

Боами  еще  ад  —  3  и  я—  і  ,  будетЪ 
#~  — 1  ;  или  дтг-і-і>  но  положивЪ /й~-з  , 
Я  — і  ,  выдетЪ  1—17,  а  отсюда  а.-\--}ХХ 
~гзг$  квадратЪ  45 ти. 

Пусть  также  будетЪ  яг^пв  ,  а  п—  ■> 
получится  х=і—  іу  какЪ  и  прежде. 

ПоложимЬ  яг— 8  ,  а  ягг— ^  выдетЪ 
д:=аі7  ,  а  отсюда  2-+-  ухх  =  514389 
=7і7'. 

863. 

РазсмотримЬ  еіце  сію  формулу,  ^.гд: 

"+"3#+7)      которая    будега'Ь  квадрат!}   , 

когда  А'^г — і;  и  гтакЬ  положи  дгг=у — г,  чего 

ради  формула  наша  переменятся  вЬ  сію: 


ЗОб      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

-*-3/~3 


%%У—7У-Ь-9  квадратной  ся  корень 

положи  — 3-—  і  будетЪ   $уу-^у-^-9 

— 9-^4-^Т_,  откуда  получимЪ   5*»^ 

.,        ,                      упп—бтп       *, 
5«м— «и 
ітг-бтп-4-тт 
довательно  х = — .  возми  яс:2, 

я— I    >    будетЬ  дг—      5,    и  слВдолателы  ю 

ПоложивЪ  от  — -й  и  «г^і    найдется 
а:— *8  ,  и  5**-Ь $лН-7— і0"8і  — 4-12- 

864- 
РазсмотримЪ  сіце  формулу  ухХ 
+  І5*Н-ІЗ  и  положимЪ  х~\,  ішкЪ 
чтобЪ  формула  711 -{- 1 5ММ-13ЯИ  была 
квадратЪ  -  попробуй  теперь  вчЁ- 
сшо  і  и  и  брать  малыя  числа  ,  какЪ 
слБдуеіоЪ. 

ЕжелИ 


: 
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Ііжели  і—і  иісібудстЪнашаформу-лагз? 
1—2  нал —   —  -  —  г- -  — 71 

/=а  ий=:-і   —  -    -  -  -  -  —  ~і  і 

/Г5ИЙП *  *.  ~і21 

Понеже  іа*  есть  гкцратЬ,  мслБдо- 
вательно  .г=з  удовлетворяешь  ;  положи 
теперь  л:сг>н-з,  формула  наша   будетЪ 

-+-57У-4- Чі    ,  коей  корень  положи  — і! 

Ч-^»  «получится  7»,-*-'57У-+"іа,-І2і 

■ ~ .  Бозчи    на    прям. 

т=з  и  я=і    будогіЪ    л=-І  и  формула 
Наша  7И-(-»5яЧ-із=Ѵ=Сі)*- 

Пусшь  еще  вудетЬ  м=і  и/і=.,вм- 
дстЪ  *:=— '^  ;  положи  ю— -з  и  в=:і 
найдется  дггг^,  и  формула  наша  7*г 
+■?+■!=  Т^ЗЯРЯ*- 

У  *  а«5. 


ЗоЗ      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

Иногда  весь  етрудЪ  бываегаЪ  напра- 
«енЪ,  нтоёЬ отгадать  случай,  вЪ  которомЪ 
бы  предложенная  формула  была  квадратЪ; 
какЪ  на  прим.  сЬ  срормулою  дЬлается  $хХ 
^-2  или  когда;  вмВсто  д'  возмется  ~  ;  то 
сЬ  сею  гІі-\-  ~ии-,  которая,  какія  бы  вместе 
г  и  и  числа  взяпіы  ни  выли  ,  никогда 
квадратомЪ  нсбудегаЬ.  ТаквхЬ  форчулЬ, 
коихЪ  ни  коимЪ  обраэомЪ  квадрагпомЬ 
здВлать  не  льзя  ,  есть  бесконечное  мно- 
жество ,  и  для  того  сігоитЪ  труда  дать 
Некоторые  признаки  ,  по  которымЬ  бы 
сію  вЬ  нихЬ  невозможность  познать  мо- 
жно было,  дабы  сей  трудЪ  ,  чрезЪ  ошга- 
дываніе  находить  такіе  случаи,  вЪ  коіпо- 
рыхЬ  квадратЪ  выходитЪ ,  не  былЪ  тще- 
шенЬ,  кЬ  чему  следующая  глава  служишЬ 


ГЛАВА 
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О  случаяхЪ  ,  вЪ  кошорыхЪ  формула 
а  -+-  Ъх-ъ-  схх  никогда  квадсшпомЪ  быть 
не  можетЬ. 

866. 

Логда  общая  наша  формула  соето- 
итЪ  изЬ  іпрсхЬ  членовЪ ,  то  надлежитЬ 
примЪ'іать,  что  оную  завсегда  вЬ  Дру- 
гую переменить  можно  ,  вЬ  кртороЦ 
средняго    члена  нсдостаетЪ.  СІс  дЬласш- 

СЯ       ііо/іО;і:гвЬ     Х^.- ;       ПО   чему    фор- 

1С  *    г 

мула  наша  получаетЪ  мй  видЪ  а+^—~~ 

2С 

-Н- ~,вли~- — — ;  но  по- 

4*  +* 

неже  сія  формула  должна  быть  квадраиЪ, 
шп  положивЬ  его  ~  —  будетЪ  ^ас-ЬЬ 
•+-ЛУ  —  саг,  следовательно  _у  —  <гг  4-  ^ 
—  4*.".  И  такЪ  ежели  наша  формула 
должна  быть  кнадрашЪ,  то  будетЪ  ига— 
кояце  и  схя-\-ЬЬ-4ае  квадратЬ  и  обрагп- 
У   3        '  но- 
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но  ;  следовательно  когда  вмВсню  ЬЬ-^С 
напишемЪ  /  ,  то  все  дБло  вЪ  томЪ  со- 
стоитЪ,  узнать  можстЪли  такая  формула 
выть  квадратЪ  или  нІэтЪ;  а  поелику  сія 
формула  состовйіЬ  только  изЪ  двухЬ  чле- 
новЪ  ,  то  безпорно  легче  разсуждать  с 
ел  возможнояіносіпи  юла  (іспоз^юа;і!ости, 
что  по  свойству  обоихЪ  чиселЪ  с  и  І 
учиниться  можетЪ. 

86% 

Когда  *=:о  ,  то  явствуетЬ  .  что 
формула  сяг,  тогда  только  будетЪ  ква- 
дратЪ  ,  когда  число  с  квадратЪ  і,  ибо 
©динЪ  квадрашЪ  разделенный  на  другой, 
ъЬ  часшномЪ  даютЪ  квадратЪ-.  шакЪ  ігяа 

не  мохетЬ  быть  квадратЪ  ,  ежели   С-^~  , 

ві  с.  с  нс  квадратЪ  *  следовательно  ко- 
гда с  не  квадратЪ  ,  то  формула  <газ  ни 
ксимЪ  образомЪ  квадратЪ  быть  не  мо- 
хетЪ.  Но  ежели  с  само  по  ссбЪ  есть  квадра- 
тное число,  то  и  егг  будетЪ  также  ква- 
дратЪ ,  какія  бы  числа  вместо  з  взяты  ни 
были. 

Зб8. 
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863. 
А  что  бы  можно  выло  разсуждать  п 
одругихЪ  случаяхЪ,  то  надлежитЪ  намЪ 
вЬ  помощь  взять  то,  что  прежде  говорсно 
было ,  о  разныхЪ  родахЪ  чисслЬ^  вЪ  раа- 
сужденіи  каждаго  дБлителя. 

ТакЪ  вЬ  разсуждсніи  дБлителя  з  чи- 
рла  еываютЬ  піроякаго  рода  ;  первой  со- 
держишь піЬ  числа  ,  кои  на  з  дЪляшся 
на  цВло    и    вЬ  формулЪ  зя  представля- 

,До  втораго  рода  надлежагаЪ  тВ,  кои 
разійленныя  на  з,  даютЪ  вЪ  осшатк'В 
I    и  вЬ  формуле  З'Ч-1   содсрлацісч. 

Трет№  родЪ  заключаеіпЪ  вЪ  се(Ф 
числа  ,  кои  раздБлшныя  на  *  ,  даютЪ 
остатокЪ  а     и  содержатся    ъЬ  формуле 

Ежели  всё  числа  вЪ  одной  иэЬсихЬ 
трехЪ  формулЪ  содержатся  ,  то  раа- 
смогорим'Ь  теперь  ихЪ  квадраты. 

Когда  число  содержится    вЬ  формулЪ 

3« ,  то  будстЪ  его  квадратЪ  о«л  ,  кото- 

У  4  рой 
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рой    не  только     на  3  ,     но  в  на  9  А^ 
лится. 

буде  же  число  во  второй  формуле 
3»-1-і  содержится  ,  то  квадрагоЬ  его 
есгоь9»я-ЬбйЧ-і,  которой  раздѢленЪ  бу- 
дучи на  ^  даетЪ  вЪ  частномЪ  ут-\-*п,  а 

вЬ  астаткБ  X ,  следовательно  до   вшоряго 

рода     надлсжитЪ. 

Ежели  же  наконецЪ  содержится  число 
вЪ  формуле  $я-Ь-а  ,  то  кшдратЪ  его 
есть  9К»  Ч-І2ВЧ-4  »  которой  ряздЁлиьЬ 
на  з  выдетЬ  зия-4-4И-Ы  *  а  оста- 
токЪ  і  ,  я  следовательно  надлсжиігіЬ 
также  до  втораго  рода  ;«+■-  Откуда 
видно  ,  что  всЬ  квадратныя  числа  вЪ 
рассуждсніи  дЬлишелей  $хЪ,  суть  только 
двоякаго  рода  і  ибо  они  ,  и-іи  на  з  мо- 
гутЪ  разделяться  на  цЬло  ,  и  тогда  не- 
отмБнно  раздБлятся  также  и  на  о ,  или 
ежели  на  3  раздЬлйтьгя  не  могупіЪ  7  то 
осташокЪ  бываетЪ  всегда  і,  аг  никогда; 
следовательно  ни  одно  число  содержа- 
щееся в'Ъ  формулЪ  з»+  і  квадратЪ  быть 
«с  можетЪ. 

8*9- 
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2бд. 

ИзЪ  сего  можемЪ  мы  легко  пока- 
зать ,  чаю  формула  ^хх^-з.  никогда 
квадрапюмЪ  не  будетЪ ,  хотя  бы  Вместо 
#  цДЗлос  ,  или  ломаное  число  ЕЗято  бы- 
ло ;  ибо  когда  д:  цЪлос  число  и  фор- 
мула зхіЧ-2  на  з  разделится  ,  то 
останется  і  ,  следовательно  сія  форму- 
ла  квадратЪ  быть  не  можешЪ  \  но  ежели 
х  дробь,  то  положи  сво~-  ,  о  которой 
дроби  можемЪ  мы  принять  »  что  она  вЪ 
самой  уже  меншей  видЪ  приведена  ,  и 
следовательно  _  никакого  общаго  дЪли 
теля  кромВ  і  не  имФетЬ. 

Ежели  бы '-+2  было  квадратное  чи* 
ело,  то  помноживЪ  нааи,  т.е.  ?«+2йи 
надлежало  бы  быть  квадрату  \  но  сему 
равнымЪ  образомЪ  статься  не  льзя  і  ибо 
число  и  у  или  можстЪ  на  з  разделиться  , 
или  нБшЪ;  ежели  можешЪ,  то  нсраздВ. 

У  $  лится 
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лится   *    ,    по  тому   что   иначе  бы      Ь   и  и 
общаго  дЁлителя  имели. 

И  такЪ  положиъЪ  и  гг  з/  формула 
наша  будетЪ  з**+І*Йг»  которая  разде- 
ленная на  3  даетЬ  іі-^-6//,  которая  па- 
ки на  з  рагдБлигаься  не  можетЪ,  какЪ 
для  квадрата  требуется  ^  ибо  хоп  я  С{] 
в  могутЪ  разделиться,  но  »,  раздоленнсе 
на    з  даетЪ  вЪ  остапжЪ  і. 

Но  когда  «  на  з  разделиться  не 
можстЪ  ,  то  смотри  ,  что  будетЪ  вЬ 
остатке.  Понеже  первой  членЪ  на  і 
можетЪ  разделиться,  то  все  дБло  со- 
стоптЪ  только  вЪ  осшашкЪ  втораго 
члена  •  но  теперь  щ  раздЬленное  на  $ , 
дастЬ  вЪ  остаткВ  і ,  или  оно  есть  число 
сего  рода  зя  -+-  і  ,  по  чему  паи  будеиіЬ 
число  сего  рода  6п~\-г>  и  следовательно 
раадБлсннос  на  з  »  даетЬ  остатокЪ  2  } 
чего  ради  формула  наша  з**+2іш  разде- 
ленная на  ^  і  даетЪ  вЪ  остатке  2  ,  и 
^подлинно  квадратЪ  быть   не  моа  ст'Ь. 

870. 
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870. 
ТакимЪ  же  образомЪ  можно  дока- 
зать ,  что  и  сія  формула  з*Н-5«И.  ни- 
когда квадратомЪ  не  будетЪ  ,  да  и  ни 
одна  изЪ  сихЪ  $И-^-Ѣии  ,  или  ;гг-{^і>8К 
ила  з'Ч-і4и«  и  оротч. ,  гдЁ  числа  5»  8, 
II  ,  14  и  протч.  раэдВленныя  на  з  ,  да- 
ЮігіЪ  еЬ  остзткВ  2,  ,  ибо  сстьли  бы  и  на 
$  могло  разделиться  ;  то  і  не  можетЪ. 
Положи  и— $/,  то  бы  формула  раздели- 
лась на  з  Т  а  на  р  нІзтЪ.  Естьли  же  и 
На  з  НС  долим©  ,  и  следовательно  ии 
есть  число  сего  рода  $я-|- 1 ,  то  хотя 
ібы  первой  члень  $Ц  на  ;  и  разделился, 
подругой  5аа  сей  формулы  і^/гН-*;,  или 
%№  изЪ  сей  24#+8,  или  ив^  изЪ  33« 
Ч-«  и  прошч.  раздЁливЪ  на  $  получится 
вЬостдткБ  2,  и  следовательно  квадратЪ 
рыть  не  можеггіЪ. 

871 
Сіе  самое  бываешЪ  сЪ  общею  фор- 
мулою  3«^-(зя^-2^аи,  которая  никогда 
квадратЪ  не  будутЪ  )  &  и  тогда   также  , 
Когда  вічЁсша  я  положатся    отрицатель- 
ные 
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ныя  числа  ,  гпакЪ  когда  й— —  і  ,  по  не 
возможно  чтоеЪ  сія  формула  Щ-ш  Оы- 
ла  квадратомЬ.  Ибо  ежели  и  на  3 
долится,  то  дБло  уже  иэвВстно  ,  а  ко- 
гда бы  и  на  з  не  дВлилось,  то  было  бы  я 
число  сего  рода  $я-4-і  а  формула  н<іша 
э**  —  5"  —  *  )  которую  раэдЪливЪ  на 
3  ,  получится  вЪ  осівдткВ  —  і  ,  кЪ 
которой  ежели  приложится  ^  »  выдетЬ 
~\-и  Положи  вообще  я  —  -1- я*  ,  бѵдетЪ 
наци  формула  ъІі  —  {^т-~г)шу  которая 
Никогда  квддрашЪ  быть  не  чожешЪ, 

872. 
КЪ  сему  привело  тсЪ  разсужденіс 
дВлптеля  зхЬ>  разсмотримЪ  теперь  дЬ- 
лителя  4  і  "бо  тогда  вгБ  числа  содер- 
жатся вЪсихЪ  форму  лахЪ  , 
I  4И  ;  II  4К  +  І  ;  НІ  4П-4-2  :  IV  4И-г-?' 
ЧиселЪ  перваго  роду  квадратЪ  есть  ібкя 
и  можетЪ  на  іб  раздБлиться  ,  когда  же 
число  впордго  рпда  4я~+~,і  то  квадратЪ 
его  ібяя-і-!ія~1-!  ,  которой  раадБливІ) 
на  %  ,  даетЪ  осшашокЪ  I     и  надлежвтЬ 
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до  формулы  8я  -+-  і;  а  ежели  будетЪ  число 
трстьяго  роду  4«Н~2  ,  то  квадратЪ 
онаго  ібял-}-ібн-Ь4,  которой  раздЬливЪ 
на  іб  получится  вЪ  остаткВ  4»  и  слЬ- 
довательно  вЪ  формулЪ  ібя-+-4  содер- 
жится ;  бУде  же  наконсцЪ  число  четвер- 
таго  роду  4»-г-?>  іто  квадратЪ  его  \6пп 
-+-24Я-Н9  которой  раздЪливЪ  на  8  ,  вЪ 
остагшф  еудетЬ   і. 

873- 
Ѵ\ъЬ  сего  научаемся  мы  следую- 
щему :  воаервызсЪ ,  что  всВ  четныя  ква- 
драггныя  числа*  вЪ  формуле  нашей  ібю  , 
или  вЪ  сей  ібян-4  содержатся  ;  следо- 
вательно всЬ  остальныя  четныя  форму- 
лы, т.е.  ібя-г-а,  ібп-\-6 ,  іб«-Ь8, 
ібяч-іо  ,  ібян-12  7  ібяЧ-і4»  никогда 
квадратами  Оыть  не  могутЪ. 

ПотомЬ  тазЪ  нечетныхЪ  квадратовЪ 
усмаитриклемЪ  мы,  чпю  всБ  они  вЪ  фор- 
му іЬ  8л-+-і  содержатся,  или  ра*д*ВливЬ 
на  8  дакниЪ  вЪ  остатке  і  ,  по  сему 
ЕС  проитя  нсметныя  числа  ,  которых 
вЬ 
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*Ь  одной  нзЬ  сихЪ  формудЬ  8я-і-з  < 
в»  Ч-  5  » 8л  -+-  7  содержатся  квадратвдВ 
быть  не  могугоЪ, 

87^- 

По  сему  основанию  можемЪ  мы  па- 
ки показать,  что  формула  ^гЛ-2йиква- 
драпгомЪ  не  будстЪ  ;  ибо  или  оба  числа 
суть  нечешныя  или  одно  четное  а  Дру* 
гое  нечетное,  потому  что  оба  вдругЪ 
четныя  быть  не  могутЪ  ,  вЪ  против* 
мочЬ  случаіэ  2  былЪ  бы  ихЪ  общей  дБ* 
житель  і  ежели  оба  нечешныя  и  следо- 
вательно какЬ  II  такЬ,  и  ци  содержатся 
ѣЪ  формуліэ  8й-ьі  ,  то  первой  членЬ 
зіі  раздЪливЬ  на  8  далЪ  бы  вЪ  -осщагакЬ 
5  ,  а  второй  членЪ  г  ,  оба  вмЬстВ  *)* 
и  следовательно  не  квадратЪ.  Но  еже- 
ли бы  I  было  четное  число  ,  а  в  нече- 
тное ,  то  первой  бы  членЪ  $(1  разде- 
лился на  д  ,  а  другой  гны  разделенной 
на  4  в"Ь  остатки  далЪ  бы  а  ,  оба  вмВ- 
спіВ  г,  и  следовательно  не  квадратЪ. 
Естьлю  бы  наконецЪ  и  было  четное,  а 
вмянно  —  2і-,  а  і  нечешЪ  слБдовательно 
Я 
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«:=;8я-Ьі  »  то  наша  формула  была  Вы 
24»  -4-  ?  -+-  8/х  ,  которую  раздБливЪ  на  8, 
получится  вЪ  остатки  з',  и  такЬ  квад- 
рат мЪ  бышь  не  можетЪ. 

рапнымЪ  образомЪ  сіс  доказательство 
можно  употребить  и  вЪ  сей  формуле 
рі-$-{Ѣп-\-г)ищ  также  ивЪ  сей(8теч~з) 
/Ц-яяв  ,  да  и  вЪ  сей  такожде  (8тЧ-з) 
ігч-(8й-ь-а)8а  ,  гдЪ  вм'Ьсто  тип  всЪ 
цБлыя  числа  какЪ  положительный  такЬ 
и  отрицательные  брать  можно. 

ТакимЬ  же  образомЪ  пристутгамЪ  мы 
далВе  кЬ  дЪлитслю  $  ,  вЪ  рассужденіи 
копюрдго  всё  числа  содержатся  вЪ  одной 
шЬ  сих'Ь  формулЪ  1 

1)у*  И}5»-1-іі  НІ>{я+>і  ІѴ>я+Зі  Ѵ)5я+4- 
Естьли  число  будетЪ  перваго  роду  ,  шо 
его  квадратЪ  есть  й^т  ,  которой  не 
только    на  5,    но  и  на   а^  рздЬлиться 

МОЯѵСшЪ. 

будеже  число  будетЪ  втораго  роду  , 
то  квадратЪ  его  а5Я/М-іоя-±-1  ,  кото- 
рой 
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рой  разіВливЪ  на  ^  ,  останется  і  ;  Я 
следовательно  вЪ  форму  лБ  5«  -4-  >  соде- 
ржится. Естьлп  же  число  ілрстьяго  ро- 
да ,  то  квадратЪ  онаго  есть  а;яй-}-20Я 
Н-4  >  которой  раздЪливЪ  на  5  дастЪвЬ 
осгплткЬ  4- 

Когда  же  число  четвертаго  рода,  то 
квадратЪ  его  есть  2^т+^сп-і-д  ,  ко- 
торой раздБливЪ  на  ^  останется  %. 

А  сстьли  наконецЪ  будстЪ  число 
пятаго  рода  ,  то  квадратЪ  онаго  г^таі 
-г- 4ол -\-іб  ,  которой  рдздБливЪ  на  5 
даетЪ  остатокЪ  I.  И  такЪ  ежели  квад- 
ратное число  на  5  разделиться  не  мо- 
жетЪ  ,  то  остатокЪ  бываетЪ  всегда 
пли  і>  пли  4  і  а  никогда  2,  или  з  -  по 
чему  вЪ  сей  формулЪ  5»-+- 2  и  <!«-*- 3 
квадратЪ  содержаться  не  можстЪ. 

87б 
По  сему     основанію     можемЪ    мм 
также  доказать,  что  ни  формула  $и-\-7.иЩ 
ниже  сія  $іі-Ь-%ш  квадратами  не  будутЪ, 
ибо  а  на  5  или  дЬлимо  или  нЬтЪ  : 


пері 


іомЬ 
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верилмЪ  случаВ  сГи  формулы  могли  №1 
разделишься  на  5,  а  н*  г^  ИЬтЬ.  следо- 
вательно квадратами  бч;п:ь  не  лкігутЬ  ; 
но  «^срньли  в  на  5  нсдБ  шмч  .  тп  и*  парно 
или  <;и ■■§-  ж,  или  ^*-і-4івЪ  псрвомЪ  случаВ 
будеіпЬ  формула  ^//-цся+а,  которую 
різдВлгвЬ  на  ^  останется  2 ,  а  другая 
6удсіоЬ^/4  І5«4-3  которую  когда  ра»- 
раЗдКл.шіь  нд  5  і  вЪ  остатке  бѵдетЪ  3» 
и  следовательно  кнадр-ітЪ  быть  не  мо- 
жетЪѵ  Но  ежели  ав-^и+З.  »>о  перрая 
фпрчуда  выдетЪ  5«-*-Ю14-8,  ко-тюрая 
когда  раэріэшиггся  на  5  ,  вЪ  остаткБ 
будепіЪ  з  ,  а  Другая  уі+і%п\  іл  ,  ко- 
торую раздЬливЪ  на  ^  останется  г-  сл$Ь- 
доватоельно  и  оЪ  семЪ  случаБ  также  ква- 
дратЪ  быть  не  можстЪ. 

Огасюда  такожде  явствуетЬ  ,  что 
ни  сгя  формула  5»-Иуч-в]а»,  «"- 
же  сіа  ^«-г-(5л+3'««  квадратами  несу- 
дутЪ  :  ибо  такіе  же  выдѵтЪ  остатки 
кпкЪ  и  прежде  :  да  можно  таклх  и  вЪ 
первомЬ  членВ  поставить  ^т$і  ,  гдВ 
только  и  на  5  неіЬлимо. 
То^ііЬ     II.  ф  8_- 
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877. 
Всё  четные  квадраты  вЪ  формула 
$п  ,  а  всВ  нечетные  вЬ  формулЪ  ^пЛ-І 
содержатся  ,  и  понеже  ни  ^п-^г  ,  ниже 
4»-Ь  3  квадратЪ  быть  не  можетЪ  ,  пю 
слЬдуетЪ  отсюда  ,  что  общая  формула 
(4»г-і-з)"-і-С4н-НЗчиа  никогда  квадратЬ 
не  будетЪ;  ибо  есиіьлибы  I  было  четное 
число  ,  то  бы  »  раздБлились  на  4  >  а 
другой  бы  членЪ  разделенной  на  4  оста- 
вило 5<  Но  когда  оба  числа  /  я  и  не 
четныя,  то  вышли  бы  остатки  изЪ  И  и 
Ш  і,  следовательно  иэЪ  у"Ёлой  форму- 
лы осталось  бы  2;  но  понеле  нЬтЬ  ни 
одного  числа ,  которое  разделенное  на  4 
оставляспіЪ  2  ,  ОылобЪ  квадратное.  При 
чемЪ  надлежигпЪ  примВчашь,  что  какЪ  т  , 
гаакЪ  и  к  ,  можно  вэяшь  отрицательные 
в  о  такожде  ;  по  чему  ни  формула  %& 
-+-ЗШ,  ниже  сія  з«— до  кеадратомЪ  быт* 
не  можешЪ. 

878. 

Когда   мы    тЬ  теперешнихЪ    дели- 
телей, нашли  ,  что  нЁкошорыс  роды   чи* 
селЬ, 
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селЪ  ,  Никогда  квадратами  быть  не  мо- 
гѵтЪ  іію  сіс  ел  мое  имВетЪ  также  ме- 
сто и  при  всБхЬ  Д|-угихЪ  дВлителяхЪ  , 
а  именно  что  есть  некоторые  роды  чи- 
ССлЬ  ,  коихЪ     кгсадраты     не  возможны. 

Пусть  будетЪ  дЬлцтель  7  >  то  всВ 
чигла  вЪ  сЛВдуютцих'Ь  7  ми  родахЪ  за- 
ключаются ,  котоиыхЪ  мы  разсмотримЪ 
также  и  кппдрашЫ. 

роды  чиселЪ  ,   ихЬ  квадраты     кадлежитЬ  до  род* 

1.        ?«     |  4"-Я"  7л 

П.  7«-*~*       49*Й-ИМЯ-Н«  7«-+-і 

III    7Й  -Ь  2  1    49ю>+  28и+4  7»-М 

VI.  іп-\-%-    4Уяя'*-+ая"1-Р  7«Ч-2 

V.  7я  4  4    49,от~+~5бя"*~,<5  7»+* 

IV.  7Я-4-5    4<?)ВИ*7СЯ  *~2*  7Й^~+ 

VII.  7«-Н5    49"4^  в4"-Мв  7Я-І-* 

Понеже  квадраты  ,  которые  на  7  не  ді> 
ляіііся  ,  содержатся  вЬ  одномЪ  изЪ  ;ихЪ 
трехЪ  родовЬ  -,  7«+  1  »  7»+*  »  7»+ 4  . 
то  другіе  ?  рода  изЪ  сеойсшвд  квадра 
товЪ  совсбмЪ  изклгочаются  ,  кои  сушь 
■7Я4-3  ,  7Я+5  ■>  7я-*""0"-  Пришчина  сему 
ф  г  кидна, 
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видна,  потому  что  всегда  два  рода  чвселЬ 
найти  можно  ,  коихЪ  квадраты  надлс* 
хашЪ  до  однаго  рода. 

8Т9- 

Для  уразумонія  сего  надлежитЪ  при- 
мочат* ,  что  послБдшй  родЬ  7  я  "+"1' 
мо-кепгіЪ  изЬявитьгя  также  чреэЪ  7"*"1  • 
равнымЪ  ©бразомЪ  формула  7Я-М  >  *^ 
7л  -  а  одинаковы;  такожде  7»-+-+  то  же  і 
что  и  7я— 3  !  «°  известно  что  квадра- 
ты сихЬ  двухЪ  родовЪ  чисслЪ  7л-Ы  и 
•уп—  х  раадЬлі-нные  на  7,  дакипЬ  пгтдткв 
одинакіс,  а  вмянко  іцу;  подобнымЪ  об*  . 
разомЪ  также  квадраты  сихЪ  ДвухЪ  ро- 
довЪ  тп-і-2  и  7я-а  одинаковы. 

88о. 

И  шакЪ  вообще  ,  какого  бы  свой- 
ства /Ѣлятсль  ни  былЬ ,  котораго  озна- 
чимЪ  мы  буквою  і/,  то  пропзшсдшія  от* 
хпуда  разныхЪ  родовЬ  числа ,  суть  слЬ- 
лующ!я  ; 
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іп 

йп-\-г  ,  Л+2  ,  йп-к-ъ  и  протч. 

4п  -  і  ,  Л» —  а  ,  </«—  3  в  прошч. 

гдіэ  квадраты  яй>  А-М  и  И*Ь  Лп—г  сіе 
общее  имВюпіЪ  ,  что  разд&ленные  на  </ 
даютЪ  осташокЪ  і  ,  и  следовательно 
обі  надлежатЪ  до  одного  рода  4п  -+-  і. 
рдвнымЪ  обрдзомЬ  то  же  бываетЬ  сЪ 
обоими  родами  ЛяЧ-а  и  /іп-а.  ,  коихЪ 
квадраты  надлелатЪ  до  рода  </«-+-+. 

И  по  сему  вообще  шо  же  дВлается  сЪ 
двумя  родами  іп+а  в  дп— а  .  ковхЪ  ква- 
драты рпэдВленныя  на  </ ,  дзютЪ  одина- 
ков «спипкжЪ  ,  а  имянно  ля,  пли  та» 
кой  же  осіттокЪ  ,  какЬ  когда  аа  раэдВ- 
лено  на  і/. 

88і- 

СимЪ  образомЪ  полнится  безко- 
нечное  множество  юаких'Ь  форму лЪ,  какЬ 
аіі-Ь-Ъииу  кои  никогда  квадратами  не  бу- 
дутЪ  }  такЪ  иэЪ  дВлишеля  7  ми  ,  легко 
познается  ,  что  ни  одна  изЪ  сихЪ  фор- 
ф  з  мулЪ 
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мулЬ  7"+зю;  7«+5«й  и  т/я- она, 
никогда  кшдрапточЪ  быть  не  мсжетЪ  : 
потому  что  и  разделенное  на  7  >  лаеігіЬ 
вЪ ■  остагякЪ  или  і,  или  2,  или  4-  По- 
ігюмЪ  изЪ  первой  формулы  остается  или 
3,  или  6",  или  5;  а  изЪ  второй  или  ^,  или 
3,  млм  б-  изЪ  третей  или  о",  яли  5,  или  3 
чему  ни  при  какомЬ  квадрапіЬ  статье* 
не  льэя.  Ежели  теперь  такія  формулы  | 
случатся  ,  то  тщетной  будетЪ  трудЬ 
попа  ть  на  такой  случай  (  гдБ  бы  могЬ 
рыппш  квадратЪ.  и  для  того  с!е  разеу- 
ждсніе  есть  великой  важности. 

Но  ежели  предложенная  формула  не  ] 
такого  свойства  будсгтЪ  ,  и  можно  ой»  , 
гадать  ніжотсрой  случай ,  вЬ  которомЬ 
здБлаегося  она  квадрашЬ  ,  то  показано 
уже  вЪ  прежней  главЪ,  какимЪ  образомЬ 
оттуда  бспшне-іное  множество  другпхЪ 
случаснЬ  находишь  должно. 

Предложенная  формула  была  собст- 
венно алл'-Ні,  и  понеже  вместо  х  на- 
ходилась обыкновенно  дроби  г  для  того 
клали  мы  л- — ^,  шакЪ  чшо  сію  формулу 
ей 
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аІІ~\~Ьиы     квадратомЪ     эд&лать     должно 
было. 

бсзконсчнос  іпакжс  множество  бываетЪ 
случаев'Ь  гіБ  х  и  вЬ  самыхЪ  уЁлыхЬ  чи- 
елахЪ  иэЪявлснЪ  быть  можсліЬ  ;  а  ка.-- 
кимЪ  образомЪ  оные  случаи  находить  , 
следующая  глава  покажстЪ. 


ТЛЛЪЛ     VI. 

О  случаяхЪ  ,  вЪ  цоторыхЪ  формула 

охх-\-Ь     будетЪ    квадрашЪ     вЬ    цВлыхЬ 

числахЪ. 

882. 
ДЭидВли  уже  мы  ,  какимЪ  образов  фор- 
мулу а-і-Ьх-+-схх  переменять  должно  , 
чтобЪ  середней  членЬ  уничтожился  (  и 
по  есму  довольна  будеггіЪ  сЪ  нясЪ  ,  ко- 
гда мы  настоящее  разсужденГс  кЪ  сей 
іиѳлько  форму  лЪ  ахх-Ъ-Ь  присвоимЪ  ; 
при  чсмЪ    приміічапіь,    надлститЪ  ,     что 

вмЪсціо  я  рдни  цЬлыч  числа,  ^эЬ  коихЬ 
Ф  4  фор* 
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формула  теадрапіЪ  «зудетЪ,  находишь  дол- 
жив. 

Прежде  всего  потребно  здесь,  чіиооЪ 
такая  формула  сама  по  ссбіэ  был;»  воз- 
можна ;  еэ;ели  же  она  не  возможна  ,  то 
и  положенные  БмВсто  х  дроби  »  не  упо- 
митя  о  щйлыхЪ  числахЪ  имЁшь  мЬсии 
не  могушЬ. 

68  3. 

И  такЬ  положи  сіго  формулу  ахх 
-Ь-Ъ—уу,  гд'Б  буквы  д'  и  у  цЬлыя  числа 
быть  должны,  потому  что  в  и  Ь  суть 
такіія  же. 

На  сей  консцЪ  необходимо  нужно  знать 
уілп  угадать  одвнЪ  случай  вЪ  цЪлыхЪ 
чтліхЪ»  ибо  иначе  весь  бы  трудЬ  былЪ 
піц*?пічой,  искать  больше  іііа&ихЬ  случаевЪ, 
е*ели  бы  случилось  ,  что  саля  форму- 
ла не  возможна. 

ПоюличЪ  чппо  сія  формѵла  квадра- 
томЪ  быть  моъсшЪ  ,  ежели  положится 
*:=/,  и  пусть  ся  квадратЪ  будепіЬ  ~$; 
пѵжЬ  что  в#Ч-#— ^,  гдБ  /  и ^  изв'Ьст- 
Н'Ц  числа,  и  елВдовашелшо  осталось  те* 
перь 
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пспь  шалъш  )  какимЪ  оОразимЪ  изЪ  сего 
случая  другие  вывеешь  можно  сііс  разы- 
сканіе  іііЪмЬ  паячнЬе  ,  ч'ЬмЬ  больше  оно 
щрудносшямЪ  подвержено  ,  но  кои  мы 
рреодолВемЪ  слБдующими  пріемами. 


Найдено  уже,  чаю  &$-*гЬ~$&  и  сверькЬ 
сего  должно  быть  алх-1г(>—)у>  ,  вычти 
Прежнее  уравнение  изЪ  сего  [іослБдняго,  то 
получится    ахх—а$~уу--%&*  чшовЬмно- 

жишсляхЪ  представишь  можно  шакЬ; 
в(Ж+/Х*-/}  =  (г-г-гХі'-^»  помножь  сЪ 
обБихЪ  сторонЪ  на  ру  выдетЬ  арч(х+/) 
(#—/}~Рф?-к-§Уу~б)г  но  чтобы  вывесгоь 
оттуда  савенство,  то  ЗдВлаЙ  сіе  раздЁ- 
леніе  ар(х~і-/)  =:?(/+§)  Ч[Х~/)~Р{У-&Ъ 
и  иаЪ  сихЬ  обоихЪ  уравненіи  ищи  обп 
буквы  х  и  У)  первое  раздБливЪ    на  ^  да- 

ливЪ  на  р  даетЪ_у— ■%- 

иэЪ  ирежняго,  останется  «даЯШЙ&ЙЙД1 

домножлвЪ  на  р$  выдсігіЬ  *р<&~(вр>- Щ) 

ф  5  * 
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а  юзЬ  сего  потомЪ  найдется  у— е\  -Зіш. 

_^+^#  гд-Б  первые  два  член* 
содержать  букву  ^  ,  кои  соединивЬ  вмБ' 
сніБ  даютЪ  ®??*-Т.??2,  л  другіс  два  чар 
на  гоіБютЬ  букву  /,  и  подЪ  однимЪ  зна- 
менателемЪ  даютЪ—  ^^-  ,  сл*Вд0ва* 
тсльно  у   получится  — ^-*2- 111^^222.. 

88;. 

Сей  трудЪ  кажется  ,  что  сЪ  на* 
шимЪ  намЬретемЪ  не  сходспгеуетЪ;  ибо 
ЗдВсь  пришли  мы  кЬ  ломаннымЪ  числамЪ, 
когда  нам?)  вмБсто  х  и  у  уБлыя  числа 
искать  должно;  чего  ради  получили  бы  мы 
другой  новой  вопросЪ,  какія  числа  вмВсто 
р  и  у  взять  надлежитЪ,  чтобы  йзефдеать 
■лробч  г  которой  вопросЪ  еще  щру^яв 
кажеш- 
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Кажется  нежели  нашЪ  главной.  Но  мо- 
жно ЗдБсь  употребить  другое  искуешво, 
коимЪ  мы  легко  наше  намЪрснІе  досшиг- 
цемЪ  ^  ийо  когда  зд'Ьсь  все  вЪ  ^ЪлыуЪ 
числахЪ  паЬягаипь    должно  ,     то  пололи 

^+П^тп^   -я  дабы  ИчЁп»х=ф 

—  яг/,  я}'=:іяё-я/-  -Д^сь  не  можемЬ 
мы  взять  01  и  »  по  изволению  ;  но  они 
гоакЪ  должны  быть  определены  ,  чтобЪ 
сЪ  прежними  ©пре,іЬленіями  сходствовали. 
На  сей  конецЪ  разсмотримЪ  мы  ях'Ь  ква- 
дріты,  и  будетЪ  піт~ — с.^ — іх«_^_ 

а  пц~ ?!г*"..- —  ;    откуда    найдется 

вер*  -+■  й^рт  -Н?*-  4Л#И 


тт- 


_  аар'-2арр<7<?-+-д*  __ 

Мр* — ДвДч^-И* 


ИзЪ  сего  явствуетЪ  ,  что  числа 
И  и  я  такого  свойства  быть  должны  , 
чтобЪ  яш^сяя-г-і  і  но  пенеже  л  есть 
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изііЁстное  число  ,  то  прежде  реего  ндд- 
лежиюЪ  тйти  вмЪсто  я  такое  целое 
число,  чтобЪ  аип-^-і  было  квадратЪ  , 
котпраго  корень  есть  и,  а  какЪ  скоро 
онре  найдется  и  сверьхЪ  того  еще  число/, 
чшабЪ  а$~Ъ-Ъ  было  квадратЪ  т.  с.  §$  ( 
то  получатся  вместо  х  в  у  слВдующія 
величины  вЪцЁлыхЪ  числахЪ;  х—п&—щ[у 
у^щ-Ѵа/,  откуда  ахх-\-Ь~ уу. 

837- 

СамО  собою  явстнуетЪ,  что  когда  од- 
нажды я  наідено  ,  то  моа.но  вмЬстоего 
постшить  —п  ,  потому  что  кізадрагпЬ 
онаги  я*:  есть  одинаков!). 

Дія  тчогденія  л-  пу  вЪ  цЪлыхЪ  чи- 
слахЪ,  чтобы  ахх-\-Ь~уу  было,  шдлежишЬ 
прежде  в -его  знаиъ  н.акой  случаи,  чтобЪ 
ф-\-Ъ~%%  и  какЪ  скоро  сей  случай  и*" 
вБстенЪ  будгпіЪ  ,  то  должно  еще  кЪ 
числѵ  а  на.іти  такія  числа  т  и  я,  чтоб» 
«яя-і~і~даз  было  ;  о  чемЪ  вЪ  слТаду10'' 
щемЪ  показано  ОудсшЪ  Когда  же  сіс  зд'Б- 
лано  булегаЪ,  то  получится  аараэЪ  новои 
елу- 
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случай  ,    а  имянно  х~щ-ъ-т/  ну=:щ 

Поставь  сей  новой  слѵчяй  на  мЬст° 
орежнягО;  которой  былЪ  взятЪ  за  извест- 
ной, а  напиши  щ~і-  т/  вМЬсто  ^,  а  да 
-Л-Па{  вмБсто  §  ,  то  получатся  вместо 
л*  и  у  новыя  паки  знаменованія  ,  изЪ  ко- 
торыхЪ  еще  ,  когда  они  вм*Всто  [  и  & 
поставятся  ,  другія  новыя  выдутЪ  и 
іпакЪ  далВе:  такЪ  что  ежели  сЬ  начала 
пдпнЪ  только  такой  случлй  былЪ  извБ- 
сшснЪ,  пю  изЪ  онаго  бесконечно  много 
другихЪ  найти  мол.но. 


ОпосоеЪ  доходить  до  сего  рішіенія 
нарочито  труденЪ  ,  и  казался  сЪ  начіла 
не  соответствовать  нашему  намЪренію, 
Ибо  мы  нашли  нарочито  зРивчивыя  дроби 
кои  осоЗлиеымЪ  щдстіечЪ  уничтожить 
удалось ,  и  такЪ  не  худо ,  ежели  мы  еще 
другой  путь  покажемЪ,  который  всдеіпЪ 
насЬ  кЪ  следующему  рЪшснІю. 

*«9- 
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88о- 
Когда    должно    быть  ахх-+-Ь~уу  \ 
и  найдено  уже  а$-і-Ь—%§,  то  изЪ  она* 
го  урэвненіія  будешЪ  Ь^-уу-^ахх  ;  а  ий^ 
сего  Ь-ёі-а//. 

Следовательно  уу  -  ахх  — $Ё~в{[,  и  теперь 
дВло  состоитЬ  вЬ  томЪ  ,  чтобЬ  иаЪ  «»■ 
вІэстныхЪ  чиселЪ  у  и  ^  найти  неизвВст* 
ныч  Д'  и  у,  и  тогда  зараэЬ  виднр  ,  что 
сіе  уравненіе  получится  ,  когда  поло- 
жишь х~/  пу  —  %.  но  отсюда  ниодноЮ 
новаго  случая  не  получишь  кроміэ  того  ( 
которой  взяті*  за  известной. 

Для  того  положимЬ  ,  что  вічЬсто  Я 
такое  число  найдено  ,  что  апп-\-г  сспл 
кяадратЬ  ,  или  что  о?»  +  і  —  яия  ,  отку- 
да будетЪ  тт-аіт~  і.  СимЪ  умножь 
прежняго  ѵрдвненія  часть  ^  -д^  6у дегиЪ 
уу-ахзхг.{%&-а![Лпт-агт)^-%&тт-в$юія 
—  щ%гт-+аа$т.  На  сей  конеуЪ  положи 
у~$т-1-а/п  получишь 
^тт+^гі/§тті+аа/рт-и  хх-(&тт-а$тш-гі$&$ 
-+-аа$ту  г  дБ  члены  ^§яив  киа]]пп  у*»и* 
чшожлюшея  ,     ѵ  следовательно    выдепіЬ 
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вхх~а$тт  +в%$рп-Ѵ-Ъ{#рт  ,  которое 
уравненіе  рдэдЬлввЪ  на  а  получится  лд: 
г^//тотаЧ-^лн-Ѵ-2^)лйі  которая  формула, 
какЪ  видно,  есть  кгадратЪ  и  найдется  х 
— /да  -\-$п ,  что  сЬ  прежде  найденною 
формулою  согласуетЪ. 


Сі'е  р'Бшснгс  потребно  изЬяснить  , 
Некоторыми   приѵі^рями. 

ЕшфооЬ.  Найти  бсіэ  іфлыя  числа 
вмѢсто  л',  такЪ  чтобЬ  2хе—  і  было  ква- 
дрніЪ  ,  или  чтобЬ  2хх-  і^уу.  ЗдБсь 
лгга  и  &— —  і  ;  первой  случай  тотчдсЬ 
шденЪ  ,  ежели  воэмется  л:  —  і  и  ^— і  , 
изЪ  сего  иэвѣстнаго  случая  имВемЪ  мы 
/  —  1  и  ^  г^  і  і  но  требуется  еще  нашпи 
такое  число  вмБсгпо  к  ,  чгооѲЪ  2йй-|-і 
было  квадратЪ ,  а  имянно  тт.  Сіе  учи- 
нится ,  когда  я  —  2  и  ст  ^г }.  По  сему 
изЪ  каждлго  иэв'Ьстнаго  случая  /  и  $  сей 
новой  находимЪ:  яг—з/Ч-2^  и^г^ 3^-1-4/; 
но  известной  случай  есть  /~  I  и§— і, 
для  того  слЪдующіс  новые  случаи  най- 
дутся. 


і 


ЗЗб      О    НЕОПРЕДЕЛЕННО.* 

х=/=х  \5\Л9\  *69 
.^  — #  =  1  |  7| +і  ]М9   и  протч. 


ВплробЬ.   Найти  всЗ  треггольвыя  числа, 
коілорыя  бы  были  вдругЪ  и  квадратны*  I 

Пусть  будетЪ  я  корень  треуголь* 
наго  числа  ,  то  самой  треугольник!) 
^^5 ,  которой  квадратЬ  выть  до  із,енЬ, 
и  когді  корень  онаго  будешЪ  .г  ,  яю 
7?+2—хх ,  исмншіь  на  8  выдстЬ  43* 
•+-4.%—Ъхх;  придай  сЬ  обБихЪ  стосоиЬ 
I  ,  полу  чится  4^зЧ  4^  ■+-  і  —  (вх  -+■  і ) 
— 8лж-г- 1.  ДЬло  соспюичіЪ  теперь  вЬ 
томЪ  ,  чтобЪ  8д:яг~1--  і  было  квадрлшЪи 
положивЪ  8**4-1  ^.уу  будемЪ  у^2Я-^-1  ; 
следовательно  искомой  треугольника  ко- 
рень г  ~^~х-  і  эдЪсь  а—  б  иі-  і  г  из- 
вестной случай  виденЪ  •  а  пѵынно  /^0  | 
и^-— і;  а  чтобы  еіде  было  8«я-і-і  ^іям» 
то  я  т    и  т  ~  ^  *     откуда    получится 

сюда  получасмЬ  мы  слЬдудоц^я  рФшенІя " 

*=/ 
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«    34 

204 

17    59 

577 

8     49 

288 

лЧо 
$зб$І 
Іб8і     йпротч;. 


Волроф-  Найти  всѢ  пяшиѵгсльныя 
числа  ,  копюрыя  бы  были  также  и  ква- 
дрдтныя  ? 

Пусть  будетЪ  корень  пятиуголь- 
НьіхЪ  ,—  г  ,  то  пятиугольникЪ  самЪ 
_-,ав^—  а  ^  которой  пусть  будешЬ  раізенЪ 
квадрату  л'Ж  )  чего  ради  з^г— г  —  гжг  , 
помножь  на  12  и  придай  і  ,  выдешЪ  з<> 
2ж—  І2-В-+-  і^:24л"дг-|-  і— (6я—  і )  ,  поло- 
жи теперь  г  дон- к  —  у.  будетЪ  у  ^ібх 
— і  и  я"І±і.но  понеже  эд'Бсь  д  ~24-  , 
&:=і  ,  гао  изізбстноГі  случайу-о  и  е~г. 
ПотомЪ  дол  но  быть  щж  -\-і  ~мт 
то  возчв  «—  і  ,  будетЪ  №=5;  и  птакЪ 
получаемЪ  мы  г*—  5/-*"5  >  ^'=г^-4-в4-/ 
и  5!  — ^і^ ,  или  тогда  >~  і  — бг,  то  оу- 
дсгпЪ  также  гт^'-"^  откуда  найдутся 
слБдующія  рБшешя. 


ТоМЬ    П. 


*=/ 
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р8а 
4801 


чЧі    -8оО. 


х=  /—0 

5,49 

1 1  -~ 

»9 

48-5 

81 

илий^^-о 

I  1     о 

I I  -в 

-"г 

Найти  всЁ  квадраты  (& 
ЦЁлыхЬ  чисіахЪ  ,  кои  когда  помножатся 
на  7,  икЬ  произведение  продастся  а 
тобЪ  вышли  паки  квадраты  I 

ЗдВс»  требуется,  чтобЪ  7**-*-4=Д 
гдіэ  в— 7  »  Ъ~г ,  игвЪстноЁ  случай  пс* 
падаете  я  ,  когда  лт  ,  будетЪ  дг— /::і 
и  .^— |*  —  ? »  раэсмотрВвЬ  уравнение  7я9 
■4-і=яй»  легко  найдется  ,  что  я  — з  я 
"*гг8,  следовательно  дтв/Ц-зя  яу-% 
~\~  а  і/,  откуда  выдутЪ  вч'Ьсп.о  А'  п у  слЬ- 
дующія  знаменованія: 

х— /=ІІ  І7І271 
.7=^=3    45  I  717- 

894- 

#алрг*&  Йайти  веб  треугольный  чи- 
сла ,  кои  бы  были  вдругЪ  и  пятиугольный? 
Пусть 
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Пусть  корень  треугельныхЪ  х:р  ,  л 
пягаиугольныхЬ  —ц  ,  то  должно  быть 
Ш^ѣ—Л!і?,  или  $<%-$— рр-+-р,  от- 
сюда ищи  д  і  помехе  ^~-]^-\-  ^Р"~*~г, 
пю  ?^ІЧ=Ѵ(5к,+Й±?)  т.  с.  $=.  аМцу**«і 
и  дБло  состоипіЪ  вЪ  томЬ,  чгаобЪ  ^ірр 
-+-  12^4-  і  было  квадратЪ,  и  прятомЪ  вЬ 
цѢаыхЪ  числахЪ;  понеже  эдВсь  середней 
чіенЬ    іср  попадается,  то  положи  р;п^р% 

ЧрСЭЪ    ЧІПО     ПОЛуЧИ.чЪ     МЫ     12/^^13X^—6* 

-+-3  и  ігр—бх—б,  следовательно  іърр 
-І-ігр-і-і^  $хх~  2,  что  должно  быть 
квадратЪ.  ПоложвмЬ  еще  }**— ,2=уу  , 
кыдетЪ  р~  -~  и  ?— '^ѵ-  и  вес  дВло  со- 
гтоитЪ  вЪформуѵІЬ  З-1'*-  2~?У7гдЬл=3» 
Аш-а  и  иавЁстноЙ  случай  хіг-Р—і 
Г=і—і.  ПотомЪ  для  уравнснія  тт 
т^-іт-ъ-і  пмБемЪ  ічы  ят  и  яг— а  ; 
откуда  слВдующЬ  величины»  вмВсто  х  и 
у,  а  поточЪ  вмЬсто  р  и  ^  получатся, 

И  ішкЪ  когда  л  —  2/Ч-&  и^^^-ЬЗ/ 
будешЬ 

X  *  к=/ 


иной 
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жгг/^і|з!  іі  [4-* 

р—    о  I  і      5  ,  2° 

У~     ^  I  Г  I     '°     12 

или     у—    о  \-%\    5  — У  потому  что  ^2 


До  сихЬ  мІзстЪ  принуждены  были 
мы  изЪ  предложенной  формулы  изклю* 
чать  второй  членЪ  ,  когда  онЪ  попа- 
дался ;  но  можно  также  предписанное 
способЬ  употребить  и  кЪ  такой  фор- 
муле ,  гдВ  будетЪ  середней  членЪ,  что 
мы  эдЁ>сь  показать  ндмБрсны.  ПусшЬ 
предложенная  формула  ,  которая  должна 
быть  квадратЪ  ,  будетЪ  сія  ахх-Ъ-Ьх^С 
^.уу  в  пусть  будетЪ  тЪ  оной  случай 
уже  извВстенЪ  (#-г-6/"-+-г—  $$  ■  вы- 
чти с!с  уравнсніе  изЪ  прежняго,  бѵдепіЬ 
а(хх—//)-і-Кх-Л=ГУ-Ш>что  во  множи- 
телях!) изобразится  гаакЪ:  {х-^)[ах-^а(+Ь) 
^/-^О-Ь^)  умножь  сЪ  обЪихЪ  сто- 
ронЪ  на  рщ,  будетЪ  рд(х-/)(ах-Ъ-а/-і-Ь) 
—Р9ІУ—Ю  ? Н-#).  что  на  двѢ  части  раз- 
дроблено быть  можешЪ  : 

I 


' 
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I  р(р-/)=д(у-§)  -,  II  д(ах-і-а/^-Ь)-р 
(у-±-§)  умножь  первое  уравнение  на/),  а 
другое  на  ^,  и  вычти  прежнее  изЪ  сего, 
то  получится  (ацц— $ф)х  -)-{адд  -$-  рру+Ьуд 

—  2.ѵрд  ;  отсюда  иайдемЪ  мы  я1— . &?_?_ 

*Щ~  П 

—  — *-? ^-^- — іі-   ,  аизЬ  дпугаго  ура- 

внснія  будетЪ  9'г-^)  — й(дг— /}--/{  — ~~ 

го/ад          Ьчч   Л         * 
~-  — — іі—  I  ;  следовательно  у — & 

—  — #Х о! —   ;  а  для  избЬаіанія  сихЪ 

дробей,  положи  какЪ  и  прежде    "     [_РР-Ю 
и    2В-  -п  ,  будетЪ  т+і=    *■».  , 

"41— п  *ЯЧ~РР 

следовательно    -II — —  „~ѵ1.  >  и  шакЬ  л"/к 

—  пі]~Ь ,  а_;г: т%~ Щ-\Ъщ  гдБ 

X  з  буквы 
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Оукпы  т  ив  такого    свойства  быть  дал» 
жны  ,    какЪ  и  вьшде  сего  .,     го.  с.  чаюбЬ 

8:.  б. 

Но  пикимЬ  обрагомЪ  ,  тіменны* 
формулы,  вмБсто  х  %іу  смЬшсны  сщссЪі 
дрпбями  ;  ибо  члены  содержащее  букву  Ь 
суть  Дроби ,  и  слЬдовательно  сЬ  натичЪ 
намБрснІсіиЪ  не  сходны.  Но  надлсштЪ 
примЪчать  ,  что  ежел"  отЪ  сих'Ь  нели- 
чинЪ  *Ъ  слТэдующпмЪ  придешь  ,  то  оныя 
всегда  вулуаіЬ  флыя  числа  ,  и  коюорьм 
игЪ  прежде  взятыхЪ  чисслЪ  р  и  ^    очень 

легко    найти  мол,ио    ^     иоо    розѵи   р  И   В , 

іпакЬ  чтовЪ  ^/і— од-Ьі,  и  тогда  д.щ-#> 
— -I  ,  то  сами  собою  дробя  пропадутЬ, 
и  найдется  #^-ЭД-4-/(й??-1-#>)  н-й#, 
3 _у— -&[аЩ-\-ррУгга№~±Ьщ  ;  но  понеже 
вЪ  извЬстночЪ  случаѣ  ъ$-\-Ъ$-+-€~&& 
квадраігіЬ  только  и»Ь  ^  вхолитЪ  ,  та 
вес  равно  дастЪ  ли  буква  §  знакЬ  -4-  , 
или  - ;  и  такЬ  поставь  -#,  вместо  і  , 
то    буд/щЪ    наши  ■ф°рмѵлы  д-— 2^--*-/ 

«тогда  заіюдлинно  еулетЪвлг+Ь.**^»'. 
Сыскать 


! 
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Сыскать  наприм.  такія  іпестУугольныя  чи- 
сла ,  кои  бы  были  вдругЪ  и  квддрашныя  ? 

ЗдЁсь  должно  быть  ьхх-х—ху  »  гдФ 
#г= 2,  &— —г,  иг— о  ,  швіхткой  случай, 
какЪ     виді  и    есть  я^:/"=  I    и  у  =^  =  і. 

ПонюмЬ  надлежишЪ  быть  $>— 2^-Н, 
булстЪ  §зг2  и  р— з  ,  м  такЪ  получится 
*— І1ё-^17/—  +  а  у^:і7ё-+-24/-б  ,  отку- 
да сХЬд/юда  ііайдушсд  знамптованія  ! 

^^:^^=  і  (з^  |л§5»  ц  протч, 

897. 

ПобрдемЪ  еще  несколько  при  первой 
формулЁ  ,  гдЪ  средняго  члена  н'ЬтЪ  и 
разсчотричЪ  случаи ,  вЪ  которых!»  фор- 
мула «адг-іА  будетЪ  квадратЪ  вЪ  цЪлыхЪ 
числахЪ. 

Пусть  будетЪ  лѵдч-і— де  и  кЪ  сему 
потребны  двЬ  вещи. 

Х-    Знать  такой   случай  ,     вЪ  котпримЪ 
сіе  дВлается  ;     оной    пусть  будешЪ 

*4  II- 
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ІТ.  НадлежитЪ  знать  нѵіпстп  теми  та- 
кія  числа,  чтсбЬ  тт—апп-\-гу  очемЪ 
бЪ  с/Фдующ-й  глівЬ  показано  будегаЪ 

Отсюда  теперь  получается  новой 
случай  ,  а  именно-  х~ Щ-^т^  іл  у^:щ 
-Ьбя/",  откуда  поіпомЬ  равнымЪ  обра- 
ЯоіѵіЪ  ^пуііс  (лучин  сыскать  можно.  Кип 
мы  представимЪ  такЪ  : 

х^І\'А\ѣ\С\В\ъ 

У=.&\Р\<і\Ц$\Т   я  протч. 

■до  Л-щ  -Н»/|  В  ~  я  Р-\-тЛ !  С-^+ѵгВ  I  ВспЯ+ѵС 

и  проо» 
которые  оба  рода  чиселЪ  ,  легко  можно  ■ 
продолжишь  далЪе,  как'Ь  кто   пожеластЪ. 


Но  по  семѵ  способу  не  можно  продол- 
жать верхняі  о  рядѵ  не  зная  ниіняго,  ни- 
же нижняго,  не  зная  верѵняго.  На  легко 
можно  дашь  правило,  верхней  рядЬ  одинЬ 
только  продолжишь  не  нмЁа  нужды  знашь 
нижней 
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нижней,  которое  правило  служшпЪ  также, 
и  для  нижняго  ряд/  гдВ  не  нужно,  знать 
верхней.  ЦЪлыя  числа  ,  кояюрыа  вѵіВ- 
сто  д;  брать  можно  ,  идутЪ  вЪ  изр.Всгп- 
ной  прогрессия,  коей  каждой  членЪ  напр. 
Е  ,  изЪ  двухЪ  предЬидѵщихЪ  С  и  и  опре- 
дѢляется  ,  не  ммВя  нужды  знать  нижнге 
члены  К  и  5" ;  ибо  тогда  К~ітТ)~ттС 
•л-аппС  или  Е  —  ятІ)--(іяп$~апп,Сі  а  по- 
неже тяг=апп-±- і ,  следовательно  тт-ат 
—  і  ,  будеігіЪ  Е—2.т0—С.  Откуда  явст- 
вуетЪ,  какимЬ  образомЪ  каждое  изЪ  верк- 
нихЪ  чиселЪ  определяется  изЪ  двухЪ 
предЪидущихЪ.  равнымЬ  сбразомЪ  тоже 
бываетЬ  и  сЬ  ни.і.нпмЪ  рядомЪ  ;  ігакЪ 
Т^да-Уч-аяЯ ,  но  Ц—пК-ЛпіС  ,  будетЪ 
Т—т^^-аітК-і-атпС,  иког^а  саде  •?=:«& 
-+-аііС ,  то  аяС^И-гпК  ,  которую  вели- 
чину посігавивЪ  вмБсто  апС  получится  , 
Т~  гт§—  К  ,  пзакЪ  что  нижней  рядЪ  по 
тому  же  правилу  ,  какЪ  и  верхней  про- 
должается. 

Найти  наприм.  вс*Б  числа  х  ,  чтобЪ 
ихх—  і— уу7  зд"Ёсь  /—  і  и^=гі.  ирпшомЬ 
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тот»— гия-)-і  ,  ОулсіпЬ  п^гаим^гз.  И  ПО- 
нсже  Л:~$  ,  то  первые  два  члена  і  и  ), 
изЬ  которыхЪ  слЁцуюіціе  по  сещ  прави- 
лу найдется,  Е—60-  С,  т.е.  какдсі 
членЪ  взчтой  б  разЪ  иуменщенЪ  предЫ 
идѵщичЪ  даетЪ  следующей;  и  шакЬ  иско- 
мы* числа  вмВспю  х  идутЪ  по  сещу  пра- 
вилу такимЪ  образочЪ :  *  ,  ^,  29,  *^9і 
5>$5  ,  ^Т+і  и  протч.;  откуда  видно ,  что 
с»и  числа  еезконечно  далеко  п^одола.пть- 
ся  могуоіЬ.  А  ежели  бы  эахоіпбли  взят* 
Дроби  ,  то  цо  прежледоказанномѵ  спо- 
собу еще  бы  бесконечно  большее  множе- 
ство найши  можно  Сіыли 


гллвл    VII. 

О  оеобливомЪ  способБ ,    формулу  «го-Н 
аділать  квадрашомЪ  вЬ  цЁдыхЪ  числахЪ. 

899- 
Предложсннаго    вЪ    прежней     главВ     вЪ 
дБЙство  произвЁсть  не  льза  ,    ежели    не 
вЬ  состояли  найщи  для  каждаге  числа  а 
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такого  я»  чтобы  апп-\-%  было  квадратЪ, 
или  чтобЪ  аіт-і-і—ігім- 

Когда  же  пожелаешь  довольствовать- 
ся ломаными  числами  ,  то  сіе  уравнініс 
легко      рЁшиіпь     мол.  но.        Ибо      положи 

только  т-і  4-—»  будетЬ  ?я>«=:і4 -і- 

I  * 

-г-  —^-~апп-\-л  ,  гдЬ  на  обѢихЪ    сто- 

« 
ронахЪ    і     уничтожается  ;     а  остальные 
члены  на  »  могугпЬ  раііблиться.  ПотомЬ 
помноживЪ  на  щ  выдетЪ  ірі->(-прр^ащ^щ 

откуда  наИ/стся  ц  =  ~Л5-      откуда  без- 

конечное  множество  зндменованій  вмВ- 
сло  я  найдется.  Но  поиске  я  цЪлое 
нисло  быть  должно  >  то  сіе  №м'Ь  ни- 
тчало  не  помогаешь  ,  и  Следовательно 
діа  нахожденія  его  надлежиіиЪ  употре- 
бршь,  совсемЬ  особливой  способЪ. 

900. 
Прежде  всего  надлежптЪ  примечать, 
что  ежели  апп-\-\  должно  быть  квцдратЪ 
»Ъ  цЙлыхЬ    числахЪ  3    какое  бы  а    число 
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ни  было  }  то  сему  не  всегда  сіпаться  мо- 
жно: ибо  вопервыхЪ  всЬ  тб  случат  из- 
ключаютгя ,  вЪ  каторыхЪ  а  отрицатель- 
ное  число  ,  потомЬ  также  и  всЬ  пФ  і 
гдВ  а  кв*дратЪ.  Понеже  тогда  спп  было 
бы  кяадрагоЪ,  но  никакой  квадратЪ  сЬ  і 
вмсспш  квадрата  вЬ  ід&лыхЪ  числаѵЪ  не 
дЪлаетЪ  ,  и  по  сему  формула  наша  дел- 
ана быть  тлкЪ  ограничена  ,  чтобЪ  бук- 
ва «,  не  была  ни  отрицательною  ,  ни 
квадратомЪ  ;  но  когда  а  есть  положи- 
тельное и  притомЪ  не  квадратное  число, 
ітіо  можно  завсегда  вмВсто  я  такое  уЪ- 
лое  найти  число  ,  чтооЪ  апп  -+-  і  было 
квадратЪ. 

Естьли  такое  число  сыскано  пю 
гзЪ  прежней  главы  легко  можно  вывссіпЬ 
Сеаконсчно  много  друтихЪ  ,  но  кЪ  на- 
шему намБренІго  довоіьно  будстЪ  найти 
Некоторый  и  притомЪ  самыя  малыя. 

СЮІ. 

Для    сего    ніікогда   ученой    Аглича- 

нпнЪ  ич"нсмЪ  Пелгь  весьма  остроумной 

сюсооЬ  ВДоОрІмЪ  ,     которой    мы    эл"Всь 

иэЪ 
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изЬяснигпь  намерены.  ОноК  есть  такого 
свойства  ,  что  не  для  Каждаіо  числа  а 
вообще  ,  но  для  каждаго  случая  его  осо- 
бливо употреблять  можно.  И  такЬ  на- 
чнсмЪ  сЬ  послБднихЪ  случаевЪ  и  будетЪ 
искать  вчБсто  »  такое  число  ,  чтобЪ 
2№-і-і  квадратЬ  было ,  иличшобЪ  Ѵ(2ия- 
4-і)  было  вдвлекомое  число. 

ЗдБсь  легко  видѢгаь  можно,  что  сей 
квадратной  корень  будетЪ  больше  неже- 
ли и  ,  я  мЫЪе  нежели  іп;  чего  ради  по- 
ложи его  ^я-і-р,  гдБ  р  заподлинно  дол- 
жно быть  меньше  нежели  п.  И  такЬ 
имБсмЬ  мы  Ѵ(2«я-г-і)  ^йН-р  і  слІЬдсва- 
тельно  2йй~И  ~пп-±Щ-\~рр  ,  откуда 
найдсмЪ  « ;  но  т>-=  Щ-і-рр—*  >  слЪдова- 
шельно  «— р-\-Ѵ(2рр~\). 

ЗдЁсь  главное  дБло  гостоитЪ  вЪ 
гоомЪ  ,  чтобЬ  грр-х  было  квадратЬ  ,  что 
учинится  положивЪ  рпі,  и  найдется  ЯГ2, 
а  Ѵ(2тшч-І)— з-  Ежелибы  сіс  не  такЬ 
скоро  вышло,  то  можно  бы  продолжать 
далЬе,  и  когда  Ѵі  врр-і)  больше  нелели 
р  и  оФдовЪ  и  больше  нежели  ар ,  то 
пололи 
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положи  я— :гй_|_у  и  будетЪ  ір^і-ф--р 
~+-Ѵ{ърр—і)*  или  р~\-Ц  =*'(»$>- О  вэявЬ 
квадраты  получится  рр-\-&рд-Ъ~$<р:2ррЩ 
или  ЙР= а]*? -*-{?-+-  и  будетЬ^  :^#  4-Ѵ 
(2^-М),  и  такЪ  2^+і,  должно  были 
квадратное  число,  что  ^чинится  когда 
у— о  ,  елЬдователі но  &^.*  в  яггг,  Изі 
сего  примБра  можно  уже  имЬть  понятй 
о  ссмЬ  способѣ  ,  которой  еще  Вольте 
изЪясненЪ  вудетЪ  иаЬ  слБлукяйаго. 

Пусть  будетЪ  л=з  и  чгйоеіяфб'' 

мула  зяя-1-  '  должна  быть  квздрятЪ,  НИ 
положи  Ѵ(зяя-Ні),  ^И-рбудетЪ  з«»+і' 
»ю-Н  ъ.пр-\-рр  п  2яя  —  гярн-рр-і ,  отсюда 

я--^ — — 5^-Д  нѳ  понеже  У&рр—  г)  боль- 
ше нежели  р  и  следовательно  я  больше,  не- 
жели $  илир,  то  положи  пег  й-Ь-^,  бу- 
детЪ гр-^  ге^р-^-У  [%рр~2)  или  рЧ-2| 
пУ[Зр/>  — 21>  взявЪ  квадраты  выдетЬ  $> 
-*-4^Н-4Я-?'*р-2і  клъгрр  =  4рЯ-і-Ш 
-Ѵ-в  т.  с.рр~ 2Г?-+-2^?н-і;  почему  /С^ 
Нг-Ѵ^  )^4-  і)сія  формула  данной  савна»  я 
саБло- 
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Следовательно    %  ™  ѳ  ,     откуда  р  :=  і  , 

903. 

Преть  будетЪ  а^5  «формулу  ^йв 
*+*  I  зд'Ёлать  квадрашомЬ  ,  кошораго  ко- 
рень больше,  нежели  2й  ,  пю  положи 
Ѵ(5ия-+-  і)=.2П-\-р  и  получится  ^ад-^-і 
і^4««-)-4'#>-+-,РЯ>  а  пнгг  4йр-Ьрр—  і,  слЪ- 
добатсльно  и  —  2р-+-  Ѵ(эдр  —  і ).  Но  поне- 
же ^[$рр-і)  бэльше  нежели  гр  ,  то  а 
й  также  больше  нежели  Ар  ;  чего  раде 
воЗми  яг=4/И-?.  будстЪ  Тф-Ъ-Ц—  Ѵ{ірр~  і) 
или  4/^-Ь  4Р?-*~ ??—*$>--'.-  откгда^»~4Я? 
-і- ??■+•!,  почему  /с^2у-г-іЛ^??-!-і)сіс 
учинится  когда  у~о  (  следовательно 
^іггі  ия—4.  и  такЬ  У(5«і-г-і)-р- 
904- 

ПоложимЪ  еще  дгб  ,  чтобы  бяя 
-1-1  быіо  квадратЪ  у  коего  корень  боль- 
ше мелели  «я  ,  то  возми  Ѵ(6>т-\-і)=гп 
-+-р  оудетЪ  б*яй-|-  г  ^і^пп ■-+-  Щ-Ъ-рр  или 
вля=4«р+й>-Ь слЪдов. п=ф-{ — —  ДР~Д) 
или  иг= — * 1_РР^*Х  почему  я  больше 
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нежели  Щ  для  того  положи  «—  ір~\г^  I 
всдсшЪ  4Р-Ь2?  =  2р-ьѴ(б/ір-а1,  или  а?  | 
+2^  =  Уіб^>-а):   вэявЪ  квадраты  выдспіЬ 

ч  4?<?-+-2,или  ррп  4/:$,-+-2??"-*-Ііотк.Г 
да  найдется  р— ау-г-^б^Ч- О  >  кош0* 
ран  флрмуіа  первой  равна  и  слБдов.  МО- 
жн")  положить  <7~0,  выдетЪ  р  =  і)  Я^-* 
почему  Ѵ(6ня-і- і)— ^- 

Пусть  еще  аг=7  и  7йя-Ні~ЯМ) 
елЬдов.  та  больше  нежели  гя  ;  чего  ради 
положи  ад=2Я-»-р,  ОудетЪ  7Яя-*-і^-4яв 

Л,  «йдалс»  ,=^±21(^=31  ,  „оно- 

3 

неже  п  больше  нежели  %р  и  следов,  боль- 
ше нежели  р  ,  то  возми  «—/>-+■?  »  еУ" 
детЪ  р-І-?г~Ѵ(7й>-?) ;  взявЬ  квадраты 
выд«ііЬ^Н-б^+5»??=7^-3  ;  брр—брЧ 
Н-9??-ЬЗ,  или  где— 2/у-і-  з??-+-і,  отсюда 

найдется  ,=_І±!22«±І}.  „о   пене** 

ЗдЕэсь  $  больше  нежели  ?$%  и  сіБдов.  боль- 
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п*  нскели  у,  то  поставь  р  —д  ц-  г  . 
вудетЪ  9-Н2ГГГ  ѵ  (7уу-на)  взявЪ  квадра- 
ты Щ-Ъ-ЩУ  -+-  і&Г—ІЩ  +•  г»  иіи  ©Ѵу=+Ѵ 
+4г*'~2інли  3?<7  —  а^г+ггг-і.почему  най- 
дется у  и^  г-^ѵ(тгг  —  т2,  .  но  панетс  ^ 
больше  нежели  г  ,  то  пололи  у—гн-х, 
будетЪ  2Г-4-зг^^^(7т-3)  ваявЪквадра- 

,П1Ы  4ГГ-4-12ГГ-(-9^  —  ІГТ-~\Л  ИЛИ    3?Т~І2ГІ" 

Н-9ХХ-Г-  3  и  ""— +кН-  ^  4-  »  слЬдов. 
,г=і2т-+-  Ѵ(7И+і),  и  сія  формула  пре- 
жней равна,  то  возчи  тзои  получится 
»■-  г  ,  ^г;і»рг=2  и  я-}  аіпкудаотгв. 
Сіе  взчисленіе  можно  сократить  слѢ- 
дующичЪ  оѲрааомЪ  ,  что  и  вЪ  другихЪ 
случ*яхЪ  мІэсто  имБегаЪ.  Когда  -)Пп-\-\ 
—пап  .  то  /й  меньше  нежели  з«  ,  чего 
ради  вовми  т^=.уі~р  ,  еудетЪ  іпп-\-\ 
^утт—бпр-ъ-рр  ,  или  гпп-=.6пр-рр-\-\, 
отсюда  я  —  .,Рг*'Ѵ('3!  ^Ьіі.  ,  слЪдоват.  п 
менше  нежели  з^;  для  того  положи  я-# 
-у  будепіЪ  5р-2§--^;Ѵ{7ЙРЧ-2)  ,  азявѢ 
Квадраты    9рр  —ігру-Ъ-  4<№  =Щ-\-*  іиа 

откуда  р~52-4-Ѵ(7де-г-і)  ,  аДсь  эа- 
ТоЛЪ    II.  Ц  разЬ 
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рчй>  поставить  м^жно  ^то,  будетЪ^і 
ш  я—  Зі   шконецЪ  тв— 8  какЪ    и  прсж,# 

ооб. 

ВозмемЪ  еще  яггв  такЪ  чтобы  8м 
-+- 1  "^.тт  ,  по  >іему  да  менше  нежелі 
3*г,  для  того  положи  тггзя-р,  брдсгоі) 
8ЯЯ-4-  1— одй-бяр-1-ДО,  или  пп  —  бтф-Щ 
-4-1  ;  откуда  я^  зрн- Ѵ/8рр-н  і)  ,  ко- 
торая формула  равна  перрой  ,  то  мо- 
жно положить  />=о,  и  получится  к^Ц 
а  етггз. 

907. 
равнымЪ  образочЪ  поступай  сЬ 
каждым Ь  другимЪ  числомЪ  а  ,  ежелі' 
только  оно  положительное  и  не  квад- 
ратЪ ,  то  придешь  на  конецЬ  на  такой 
коренной  знакЬ  >  которой  сЪ  предложен- 
ною формулою  сходенЪ  ,  кдКь  напри» 
сей  Ѵ(й«Ч-і),  гдБ  должно  полояті* 
/=:о,  ІЬ  которомЪ  случаЬ  иеигвлеко' 
мость  пропадетЪ  ,  а  потомЪ  возвраЩ* 
ясь  назадЪ  получишь  величину  для  /•• 
чшобЪ  (імн-і  еыло  квадсатЬ. 

Иног» 
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Иногда  скоро  можно  дййтй  до  ж^аі- 
ЁМаго  ,  а  иногда  Многіл  кЪ  томѵ  д*Ьй- 
ствія  требріоіпся  йо  состояние  чйс\*а#і 
окоторомЪ  ЩвБстншхЪ  ііризнаковЪ  дат& 
не  можно  ,  до  числа  13  идейіЪ  нарочи- 
то скоро  ;  а  когда  д-—  і  ^  і  піо  вычисле- 
ние будетЪ  Гораздо  пространнее  ,  м  для 
того  не  Худо  йзЪясНить  сей  случай  по- 
дробное. 

ро8і 
И  по  сему  пуста  будетЪ  йі^ід  , 
такЪ  что  должно  быіііь  іЗ#»Ч~і  =гтт  * 
понеже  зіБсь  йш  больше  нежели  рия , 
следов,  от  больше  нежели  дй,  то  возми 
М— з"-і-рі  будетЪ  іЗЯ+і—ОЯВН-бйуѵѵ-^, 
Или  ъіігі-бпр-і-рр—і,  откуда  в-ІК^-'] 
по  чему  я  больше  нежели  |р,  и  слѢдов4 
больше  нежели  р  л  то  положи  я~»-н  о  , 
выдсшЬ  р-і-40—  Ѵ(ізр^— 4-)і  ввявЪ  квадра- 
ты із$р— 4-/^+8/^+1^,  і2/да— 8/# 
+"ІЙ?У++  раздѢливЬ  «■>  4  »  Ърр—Щ-Ь 
4??+і,  откуда  р—±±*к*2±±*К  Здесь  р 
больше  Нежели  2~^,  слѢдой.  больше  не- 
жели ^  й  такЪ  возми  р~ц-^-г  еудеггіЪ 
а$  +  Зг=Ѵ(і$#-Ьз)   йэявЪ,  квадратЪ , 
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!^+3  —  фЩ-\-  і2$г-і<}ГГ  ,  т.е.  ущ 
^.\гцг-Ъ-9ГГ—\  ,  раздЬливЬ  на  3,  ЭЙ 
гг47*Ч-3*Т-1  *  откуда  ^— -^^~2^Т 
гдЁ  у  башне  нежели  """^"— -  ,  и  сл*Емов. 
больше  нежели  г ,  чего  ради  положи  ^~т 
-Н-г  будетЪ  г+З-г  ^гѴ(ізгг-з);  ввявЪ  км 
дрд  пы  *з"*  -?=^ -НоѴ*-+  д^  ,  или  іагг 
^ібмЧ-ргл-з-раздбливЪ  на  Зі  цгг^-.т 
-НИ  «-Н  і  ,  отсюда  г  —  ',■*•*'* -м^  ЗдВс* 
г  больше  нежели  ,_-+*Й* ,  или  .г,  для  т*"-0 
возчи  г:=.г-Н*,  будетЪ  з-Г-+-ЛГ=:  Ѵ(і^г 
44)»  взявЪ  квадраты  і  ^  -"  •*-  4- :=: Р  ^^+24-^' 
-4-іЛ«  и  4//  —  І4/*  -+-гЛ«~+  ,  раздБ- 
ливЪ  на  4  получвіпся  «— бг*-Н4#— Гі 
почему  -Г  — 3*-НѴ(із«— і ^  исл"г>д.  гболь- 
аіе  нежели  з  *  -Ь  3 *  у  или  б  *  ,  чего  ра^і 
положи  ^  —  б/-+-а.  рудепіЬ  з'-Н«  — ^ 
(іЗ«-і);  ваявЪ  квадраты,  із«-і  =  Р# 
-Нб/иЧ-в»  ,  очщуда  4»— бго-наы-Н1 
и  і— ^+^р»±^  ,  ГдЬ  ,  больше  не- 
жели *^,  а  слБдав.  больше  нежели  и ,  *м 
того  положи  *:га-+-іг,  бу_хтЪ  «-Н40 
=  ^(і^кй  «-41!  взявЪ  квадраты  получите* 
іЗ«и-Н4— ""-Нва^-Н^бѵѵ  и  іэка— 8і№ 
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-Нібцщ-4  ,  рааЛмивЬ  на  4 ,  выдетЪ  3«и 
I  — іно  -+-44л>-  *  і  почему  »=3№±І^-52=Й  , 
гдБ  и  больше  нежели  \<ѵ ,  и  следов, 
больше  нежели  ѵ,  то  положи  й^ѵ-+-дг, 
ОудстЬ  2І7+ЗХ  — Ѵ(із^-З)»  в*явЪ  ква- 
драты із*№-з~  $ѵѵ-І-чіѵх~і~9ХХ  у  или 
узд  —  ікяе-г-рл**-*-  5  ,  раздЬлийЬ  на  з  , 
3  ВД»Г4«іЧ-ЗЛ'я-+- * »  откуда  ф;^*^~^-', 
г  дБ  ѵ  больше  нежели  |л*,  и  следов,  боль- 
ше нежели  л',  для  того  положи  ѵ  —  х-+уЙ 
вулетЪ  л: +37  —  Ѵ(ізглг-і-З)  ЕЭ»вЬ  ква- 
драты і  злл  -і-  з  =**-+-  в*г  -+-  9Л7  »   или 

іалгж  ~бху  -+-9уу-3  *  раздБливЬ  па  з 
ВЫдетЬ  4'**=а*Г-*-?*^**  „і-і+Лмл:*); 
ГдЬ  ^:  солнце  нежели/,  для  того  поло- 
жи я-^Ч-г,  будетЬз^Н-4г=Ѵ{із^  44 
вбявЪ  квадраты  і  ДУ-4  -йХН-24*я-Ибаг, 
или+ду^г+уя-Мбв*  І-4*  раздЬливЪ  на  4. 
^у  —  буя-г-дгг-Ы ,  отсюда  у~  •&  -+-  V 
(і$ггЧ-і)  и  сія  формула  наконсцЪ  ра- 
вна первой  ,  то  положи  2  т  о  и  воавра- 
ш.ясь  нлэад'Ь  ,  получишь  какЬ  слБдустЪ: 
я- о 
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#— ВЧ-щ— ^ 
$—  бі+и—  33 
г— ^-нг=з8 

с/іВдов.  і8о  посліз  р  есть  самое  меншее 
уЪуіое  число  вмЬсто  г\  ,  чтобЪ  м^яй-Ц 
бьпо  квадратЪ. 

ИЙэсего.  приіуіБра  довольна  явству 
етЪ  ,  сколь,  продолжительно  иногда  та- 
кое еьдчислсніс  бываетЪ  ,  а  вЪ  больщвхЬ 
еще  числахЬ  требуется  вЪ  десять  разЬ 
больше  дБла  ,  нежели  сколько  было  при 
число  із  ,  да  я  неможецо  напередЪ  ви- 
дВть  при  какихЪ  числахЬ  столь  великой 
трудЪ  надоѲснЪ  ^  для  того  труды  дрУ" 
гихЬ  надлежитЬ  употреблять  вЬ  свою 
пользу  и  здЪлать  таблицу  у  гдю  для 
асЪхЬ  чиселЬ,  а  отЪ  I  до  юо  знамено- 
ванія  буквЪ  тип  изображены  ,  дабы  вЪ 
случае 


АНАЛИТИКВ.  3?9 

случае  можно  было  взяігь  для  кдхдаго 
числа  а  надлсжащіе  буквы  »н  и  п. 

Мгя  іу  ггіБмЪ  надлежигпЪ  примБчать,  что 
при  нЪкшп.іпыхЪ  ридахЪ  чиселЪ  знамено- 
I  чиселЬ  тип  вообще  найти    мо- 

уно  і  но  сіе  .дЬліеіпся  при  т'ЬхЬ  и  олько 
чи.:  ѵіхЬ  *  коіиирыя  единицей»  или  двумя 
мен  тс,  или  больше  квадрапінаю  числа  , 
что  особливаго  достойно  показашн. 

8і  і. 

По  сему  пусть  СудспіЬ  а—ее~г%  иш 
двумя  менте  каддратнаго  числа,  и  должно 
быть  (ее -  2  ЯЯ  -Н  і  -иш  ;  то  явно  есть, 
что  м  ченше  нежели  си  ,  для  того  по- 
лоли гп—еп—р  .  будсіпЪ  (-«  —  2)яян-  к 
^.еет-гепр-\-рр ,  или  ггт^-гепр-рр-ц 
я  отсюда  я  -  _?1±.Г(д??  — *»-*■»).  ,  ГдВ 
зарлаЬ  видно  что  взявЬ  />=^  і  коренной 
эндкЪ    уничтожится    и  будетЪ  я=#  ,  а 

Когда  бы  было  тприм,  а~&$  ,  гдВ 

/~5  г  то  будетЬ  2 $ »»-+■  і  —  тт-,  еяели 

Ц4  »=5 
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П~  ^  и  от  — 24,  то  сами  чреаЪ  себя  так* 
же  явсш^уеілЪ  ,  что  полоз  и  Ъ  П~е  т.е. 
когді  д— «  — а,  выдетЪ  йля-Ь1  —е*-гів 
-Ьі   квадраіііЬ  изЪ  «  —  і. 

912, 
Пусть  вудепіЬ  д^й1—  і  ,  (д.  с.  еди- 
ницею менше  квлдрашиаго  числа  и  дол- 
жно быть  (ее  —  і  ад-*-!— ш»  ;  то  здВа 
опять  из  менше  нежели  еп,  для  того  по- 
ложи т—ев-р  у  будспіЪ  (*г—  і)ш-Ы 
—  еет— 2епр-±-рр  ,  или  кл^.  геир -//>-+- 1  , 
отсюда  п~ер+У(еерр-рр-Ъ-  О  гдѢ  корен- 
ной энакЪ  уничтожится  ,  когда  /5=:  I  в 
получится  п~  ге  ■,  а  т^2«-і.  С№ 
легко  видЪть  можно  $  ибо  когда  а^гее-і 
л  л— эг  ,  ню  л«»Ч-і  —  4^-4^-г-'  КВЛ" 
дратЪ  изЪ  гге—  і.  Пусть  на  прим.  аг24 
так'Ь   что  ^~^  >  найдется  й^  Ю   и  2ДЯ" 

-+- »^24эі—  49*- 

ПоложпмЬ  ещса—№-Ь  і,  или  і  уем 
бо  іьте  квадратнаго  числа  и  должно  быть 
(ег+і]и«-г-і=«ш  »  гдВ  м  »  какЪ  видно, 
больше  нежели  еп ,  для  шого  возми  т~пе 
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-Ьр  »  «удептЬ  (<ѵ-+-Гя»+і—  еепп-\-іепр 
-Ь-рр,  или  яя^2^4-/^>-  і  ,  откуда  гсер 
-*-Ѵ(еерр+рр-і),  г^Ър- л  взять  должно 
и  выд,тЪ  я— и  ,  «=я«М-і.  Сіс  легко 
усмотреть  можно  ибо  когда  л^гг-^-і  п 
«=2*,  то  аяя-г-і=4^*-г-4^-+-і  квадратЪ 
изо  ад-і-і,  Боэчи  на  прим.  о— 17  шакЬ 
#то  ^=:4  ,  будетЪ  і7»«+і— «и*  ,  когда 
я.^8  и  т~  гі. 

Пусть  будепіЬ  нагонеуЪ  я— «-4-д» 
(или  дпумя  больше  квадрашнаго  числа  и  дол- 
жно быть  (ее-Ъ-гут~і-  *~тт.  5дЬсь  видно, 
что  т  больше  нежели  епу  чего  ради  поло- 
жи тігк?р(-р  ,  выдспіЬ  еепп\  зяя-і- і  ~ипп 
-*-гепр~>грр  или  гт—іепр+рр~\   7  отсюда 

Я  +  'Й*^КЙ=й.    ВОЗМИ  .І!СПС[Ь/—І     ву- 

детЪ  я»'»  «^л-І-і,  то  эар.<йЪ  видно 
что  ежели  д— «Н-2  и  я— е,  6удетЪ<яш+-і 
=^*-г-2«-4-і   квадрапіЪ  шЪде-4-х.   Поло- 
жимЪ  на  прим    «=11,  гпакЪ  чию«-=з,  по 

получится  ігиян-і— *и»  ,  когда  я=;  и 
7»—  ю;  есіпьли  жеОы  похоіпЁли  взять  а-8  г, 
то  было  бы  ^г^р.  и  найдется  8  3  т-+- 1 ;  »;и 

когда   возмешея   я=го  ит^.82. 

Ц  5  Таблица 
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Таблица  чѵіселЬ  тип,  изчііс  ленныхЪ 
для  всБхЬ  величинЪ  числа  а  о«іЬ  я.  л°  >°0* 
шакЪ  что  /ш~ «я«-М 


а  \_в     |_»     |і  4  (_«     (  ^*_ 


5° 

X 

»« 

31 

271 

І|*° 

12 

3 

X? 

31 

4 

гз, 

14- 

* 

35 

1Г 

1 

б 

17 

12 

73 

18 

в 

37 

ЭР 

+ 

а* 

А.О 

3 

і© 

+  < 

320 

2С4-» 

4-2 

2- 

13 

+1 

53і 

34-8* 

4-4- 

3» 

»5» 

4-* 

=+ 

і«і 

4-0 

35«Н 

из  г* 

-    г. 


5  2<Г  ||  «    «го    йвіуі 

«4       1Э7      *Ь        «<Г        4-8* 

і6;о    л8сі    і  51        12  вр 
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Збз 


• 

'я 

! 

73 ; 

к 

« 

а 

іГ 

«" 

53 

*7 

ІЯ 

79. 

Я 

Во 

58 

бе 
бі 

62 

25«+ 
б» 
+ 

530  і 
11  ; 

<*3 

в,о] 

* 

51 

»з! 
н 

9 

1*3 

8а 
5* 

ИЗ 

8  . 

8? 

3<Ч99<Т 

28577" 

86  | 

10+ОУ 

28 

С5 

і« 

іг» 

87' 

3. 

ее- 

8 

«і 

88 

51 

197 

67 

5.907 

488+2 

8я 

ізооо 

50О00І 

ей 

+ 

33 

9 

19 

69 

*3« 

777? 

»і 

і«> 

117+ 

7е 

зо 

Я5* 

5і2' 

иуі 

7і 

4  і» 

3+8п 

53 

І2С"о 

12151 

7= 

а: 

•7 

0+ 

221 сб+ 

21+329$ 

73 

2б7°0О 

9*8іЗ+9 

р*, 

+ 

39 

74 

+30 

ІбрО 

Я» 

5 

49 

75 

3 

25 

97  «377352 

(Т28о50"33 

76 

бСзо 

57799 

98  1 

99 

77 

4.9 

іп  '|ов| 

1 

-М 
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«Ол  *Оі  1*1  *^>  ЧУі  >*>  Ч?і    чрп  <ві  V  •^1    "•*  "<*»  ^*  "^1  *** 

гл  лвл ѵш 

О  способ  не  пзвлекомую  формулу 
Л\а\ЬхЛ-схх-*г&$ ',  здЬлать  раціоналъною. 

Мы  пристѵпаемЪ  течерь  кЬ  формѵлБ, 
вЪ  которое  дг  до  трсшеи  степени  в«>эвьі- 
икнЬ  ,  а  потомЪ  пойлемЪ  дал!  е  кЬ  че- 
твертой ,  не  смотря  на  то  что  сіи  об* 
случая  подоОнымЬ  образомЪ  разематри- 
ваіпь  должно. 

И  такЬ  пусть  сТю  формулу  с-\-Ьх 
Ъсхѵ-\-Дхг  квадраточЬ  здВлать  надлежитЪ. 
Насей  конец Ь  потребны  надлежаш.те  ве- 
личины вмЬспю  х  вЬ  раиіональныхЬ 
чисѵихЪ ,  и  понеже  вЪ  еемЬ  большее  уя* 
Затрѵднеиіе  быизетЬ  ,  пто  требуется 
также  больше  и  искѵства  находить  толь- 
ко .лом-чныя  числа  вмВсто  х  и  ими  при- 
нуждены довольствоваться  ,  а  не  требо- 
вать р*Би  енія  вЬ  ц*г\лыхЪ  числахЬ.  Пре- 
жде всего  примЬчать  здБсь  должно,  что 
никак01,0 
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никакого  всеобщаго  рБшснія  дашь  не  ль- 

зя  ,  какЪ  то  прежде  было  ;  но  каждое 
дЁЙсгпвіе  даепіЬ  намЬ  знать  о^но  полька 
ітменоканіс  вмВсто  X  ,  когда  напро- 
піивЬ  того  прежней  с\  іогобЬ  ведетЪ 
вдругЪ  кЬ  безконечно  многвмЪ  рЪшсніямЪ 

діб. 

Когда  вЪ  прсждепоказанной  фориулВ 
а-*{-Ьх-{~схх  было  бсз^онечно  много  слу- 
чагвЪ,  гдЪ  р*ЬшенІя  сі.всемЪ  невозможны, 
то  случается  сііе  гораздо  чаще  сЪ  те- 
перешнею формулою.  гдЬ  ни  обЪ  одномЬ 
рошсніи  упоминать  не  льзя  ,  ежели  од- 
ного еще  неизвЁстно  или  неугадано;  то- 
го ради  для  сихЪ  только  случасвЬ  дать 
мы  правчла  вЪсостояніи,  помоцдТю  кото- 
рыѵЬ  взЬ  одного  извБстнаго  рТ>шенІя  но- 
вое шйти  можсмЪ  ,  изЪ  котораго  по- 
точЪ  рлвнычЪ  обраэомЪ  другое  новое 
наймется  ,  и  сіе  дЪиствіе  далЬе  продо- 
лжать можно. 

Но  между  ігіЬмЪ  часто  случается  что 

хошя  одно  рЁшеніс  и  иэвЕсіино  ,  ігоод- 

накожЬ 
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МкожЪ  иэЬ  онаго  о  другойЬ  заключать 
не  льзя  ,  такЪ  что  вЪ  семЪ  случаВ  од* 
но  только  рБіасНіе  мЪсшо  имЁепіЬ  ,  ко- 
торое обстоятельство  осооливаго  при- 
мБчанія  достойно*  Ибо  вЪ  предІпдуЩсмЬ 
слѵчаЬ    вдЬ  одного    рЪшенія    безконечнй 

МНОГО    ІЮІЗЫхЪ    Ііашщі    мЬ;ыіО    было* 

917. 
И  такЪ  когда  с(я  формула  в-\-Ы 
-\-схх-х-дх*  должна  быть  квадсагоЪ  вч) 
непременно  нужно  одннЪ  уже  случай 
Знать  ,  вЪ  которомЪ  она  квадратомЬ 
бывастЪ.  Такой  случай  легко  видЁшь  мо- 
жно, ежели  первой  членЪ  булетЪ  квадраіііЬі 
ь  формула  изобразится  такЪ  -$-\-Ъх~\  ехх 
+Л»,  которая  по  видимому  будешЪ  квад- 
ратЪ  ,  когда  положится  лг^о. 

Для  того  взявЪ  воперпыхЪ  ейо  фор- 
мулу разсмотримЪ  какимЬ  образомЪ  изЬ 
извЪстнаго  случая  *-  о  другое  знаменО- 
ванге  кмВсто  х  найти  можно.  Сіе  м©- 
жемЪ  мы  совершить  двумя  образами  і 
й»Ь  которыхЬ  каждой  особливо  изЬяснит» 
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мы  Э.Іэсь  намерены  ,  притомЪ  не  худо 
ОѵдетЬ  эдЬлашь  начало  сЪ  особенныхЪ 
случасвЬ. 

9і8. 

Пусть  сГю  формулу  іН-ал— хх-і-х* 
надлежишЪ  ЗдБлашь  квадрЗточЪ.  Поне- 
же э.іБсь  первой  членЪ  і  есть  ксадраіпЬ, 
■ни  ноічи  корень  сего  квадрата  іткЪ  , 
чтобЬ  первые  члены  уничтожились  і  и 
для  того  положи  кв  дратной  корень 
=  *-*-*  »  коего  квадртЪ  нашей  фор- 
муле долженЪ  быть  равенЪ  и  полу- 
чится 1-{-іХ-ХХ-{~Хі=-1-і-2Х*4-ХХ>  ГдВ 
передНІе  два  члена  уничтотаются  и  выхо- 
дпгоЪ  сіе  уравненіе  лгдггг— ЛДГ-+-Л*,  или 
х*~гхх  ;  раздѢливЪ  на  хх  получится 
х—і.  ,  почему  формула  наша  будетЪ 
Ч-4~4-І-8  =  С> 

равнымЪ  образомЬ  когда  сія  формула 
4-Н**— Ух*Ч-3**  должна  быть  квадратЬ, 
то  положи  корень  и  л-\-пх  ,  и  определи  я 
ігакЪ  чтобЪ  оба  первые  члена  уничтожа- 
лись- Понеже  4Ч-<№-5*лЧ-3*'~4-+-4'и'-+" 
ппхх,  то  должно  быть  4#=б,  слБдов.  я— ?, 
ош- 
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оіпкѵда  слЪдующее  ѵравн?ніе  выходпггіЬ, 
ЩгЯхх-\-Ъх* —Іххі  или  ъх'—^хх;  опікуду 
х:=12  ,  которое  знаменованіс  дЬллетЬ 
формулу  нашу  квадратомЪ  ,  коего  ко- 
рень ра4-*кгу. 

919. 

Другой  способЪ  состоитЪ  вЪ  пюйЬ, 
чтпбЪ  вЬ  кпрн'В  были  з  члена  ,  як° 
/~^~§х-\-Ьхх  %  кои  бы  такого  были  свой- 
ства. чтсбЪ  вЬ  уравненіи  го,  и  передни 
члена  уничтожились. 

Пусть  дана  тприч.  следующая  фор- 
му га;  і- 4*-{-бхх-^х'  ;  положивЪ  корень 
ея  =і-ійх-\-І>хх  ,  должно  быть  і-4* 
Ц-бхх-з&л. 1-4*4-  4ѵх-4^*Ч-А$А*)  Г^ 
первые  два  члена  аропадаготЪ  ;  а  «ппо$ 
и  третей  уничтожился  ,  то  надлеггяиіЪ 
быть  о"— 2^-Ь  4  и  слБдов  />~і  ;  отсюда 
поіучаемЬ  мы  —  <ж*— -^лЦ-ж*  ,  раэдЬ- 
ливЬ    на  л'  полушшся    ~5—  4+-г    и  * 


О20. 
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Сіи  два  способа  употреблять  мож- 
но когда  первой  членЪ  а  есть  квадратЪ, 
й  имЁетЪ  счое  основание  на  томЬ ,  что 
но  первому  способу  даетЪ  два  члена  вЪ 
корнВ  ,  какЬ  С-^-рх  >  гдЪ  /  квадратной 
кореш,  перваго  члена  ;  а  р  Оерстся  такЬ 
чтобЪ  второй  членЪ  уничтожился  и  слЪ- 
дов.  третей  только  и  четвертой  члены 
нашей  формулы  ш.  с.  еххц-йх*  сравни- 
вать должно  сЪррхХ,  и  тогда  раздЪливЪ 
уравнение  на  хх  выдетЪ  новое  знаменЬ- 
ВанТе  вічВсто  $  ,  которое  будетЪ  ~22=?, 
Во  второмЪ  способе  берутся  три  члейа 
корня  и  полагается  оной  ^ф\-рх+$хх 
т. с.  когда а-#~*лр  и  $  определяются  тякЬ, 
чтобЪ  первые  з  члена  уничтожились  , 
что  дБлается  таквмЪ  образомЪ*  когда 
$+Ьх+  схх+^х7-/]Р+%/р+  и/дхх+щх'+уух* 
то  должно  Ь=й[р  ,  слТэдов.  р~^  ;  а 
е=г/4+рр  ,  слЪдоЬ.  Ч^^~>  а  осішль- 
ТоА&    П.  Н  ное 
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нос  (&*=  адлМ-Я**  можешЪ  раздЬлвгош 

на  ж1  и  найдется  А^ —  • 

И 

Между  тЁмЪ  часто  случается,  чяв 
хотя  Ът^$  •  однакожЪ  по  симЬ  сносе- 
бамЪ  величины  вм'Вспю  х  опредВлип*  « 
имя,  какЬ  и*Ь  сей  формулы  $+4хг  явспиГ 
ешЪ,  гдіэ  втораго  и  щретьяго  члена  н'Бтч 
вОо  положи  по  первому  способу  коре* 
/+рх  такЪ  чтобы  _#Ч-  <1х^р^рх-\І0* 
то  должно  быть  о— 2$  и  ^сгс  ,  отку- 
да получится  Л;*гго  ,  и  *^о  ,  что  •* 
даетЪ  новаго  энаменованія. 

А  ежели  возмется  корень  по  втор^ 
му  способу  /-\-рх^хх  такЪ  чтобЪ]) 
+2#х+2?дхх+щх^дх*-$Ц-4х*,  шо  в*. 

летЪ  О— 2#>,    #:=о  я  2^Ч-$гаэ    слсд<* 
у— О,  откуда  <іх'~о  я  паки  *— о. 

922. 
ВЪ  тахихЪ  случаяхЪ  инаго   д'ВлаЯ» 
нЪчего  ,     какЪ   только  что  смошрЁо» ' 


I 
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не  можно  ли  отгадать  такой  величины 
вмВсшо  я  ,  чтобы  формула  была  квад- 
рашЪ  ,  а  ивЪ  нес  уже  погоомЪ  можно 
найти  по  прежнему  способу  новую  ве- 
личина вмЪсшо  л:  ;  что  также  учинить- 
ся моксіпЪ  ,  хотя  первой  членЪ  и  не 
КвадратЪ* 

Для  показанія  сего  положимЪ  что  фо- 
рмула 34-я1  должна  быть  квадратЬ,  сКе 
учинится  е*ели  аі^і  :  и  такЪ  иоложивЪ  Х~  і 
■+У  получится  сія  форму  ла  4"*-ЗУ 
^.ьуу-^-у*  9  вЬ  которой  первой  членЬ 
есть  кваДрапіЬ  (  для  |ПОГО  положи  корень 
Онаго  по  первому  способу,    з-^-ру,  будетЬ 

4-г-зг-ьзіу  \у—~4*чру-)г№л>>  г&  ***  У"и~ 

чтожеНІя  втораго  члена  должно  быть 
5  =  4Р  сл^Дов-  Р— *  и  "«лучится  З-КУ^» 
-р=.рр—  з  —  «— «"  -"  почему  *=— ЛЛ 
новая    величина  вместо  х. 

Положи  еще  по  второму  способу  ко- 
рень    ~ъ-\-р-\-ЯѴ    булегоЬ     4Ч-ЗГ+^ 

■+-Р&У 

лля  уничтоженія    втораго  члена  должно 

быть  з=4*>>  или  Р&  »  а  ^1"06"  тРете? 
Ч  2  члснЬ 
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члснЪ  уничтожишь  то  з  ™  4^+рр,  слИцм. 
^=2^2.—  Г*'  и  будетЬ  і~ъру-+-д$у ,  по- 
куда г='^&,  »ми>гг^   слЬяов-я— Я 

923. 
Теперь  покажемЪ  ,    когда  уже  одні 
величина  сыскана ,   какимЪ  обраЗомЪ  дру- 
гую новую  находить  должно.     СІс  пред- 
ставимЪ    мы    вообще    вЪ  сей    формуй 
а-\-Ьк+схх-Ъ-(1х*   ,  о  которой  уже  иэ*&- 
стно  ,    что  она  будстЪ  квадратЪ  ,  еже- 
ли х^С ,     и  что    тогда    булеігіЪ    д4-# 
-Ъ-с$-\-ір^2%% ,  потомЪ  положи  х^фИ* 
ею  получится  сія  новая  формула, 
а 
■*-ЦЛ-Ьу 

ч-^з^ч-з<&Н-*>- 

вЪ  которой  формулБ  первой  члснЪ  еси» 
квадратЪ  и  слБдов,  оба  прежніе  способ* 
употребить  можно  ;  чрезЪ  что  новые 
величины  вместо/  и  следовательно  так- 
же вмЪсшо  х  получатся,  а  имянно  лг/"+/- 
5>а* 


: 
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924- 
Но  иногда    сіс    совссмЪ    ничего  не 
помагаепіЬ  ,  хотя  величину   вместо  д:  и 

отгадалЪ,какЪ  то  вЪ  сей  формулВ  діэлает- 
ся  і-г-л'  ,  которая  будешЪ  квадратЪ  , 
ежели  вожмется  *=а  ,  и  пикЪ  полагая 
х—г+У  выдепіЪ  сія  формула  94-  >  ау-Н&г 
-+-уг,  которая  должна  быть  квадрате  , 
коего  коренв  по  первому  способу  пусть 
вудетЪ  $+рУ  ,  то  9Ч-і2>-+-б>>-г-/~9 
-і-6ру-І-рруу  ,  «*аЬ  должно  быть  іа^бр 
в^г  ;  іюиюмЪ  б-+^=^рг=4  >  слБдоа. 
^— -2  ошкуду  д;— О  ,  ваЬ  котораго  зна- 
менован^ далБе  ничего  найти  не  мож- 
но. Но  ежели  возметЪ  корень  по  вто- 
рому способу  %-Ь-р+ф  *  будетЪ  с, 
і-і  Ѵ  -Н  «*-Н/  =  9+бру+^  ■•+-  *МУ 
-+-ЗД9*  .  гдБ  должно  быть  во  перыхЬ 
іа— б»  и  рг=2  ,  гютомЪ  б^бд-Ъ-рр^б? 
Н-+  *  слЬдов.  ^~^ч  ;  отсюда  получится 
І^ДО+ДО^ *-К7  »  почему  >=-5  > 
следов.  *=-і  ,  а  іЧ-л*— О.  откуда  да- 
лЬе  ничего  заключить  не  льзя  ;  ибо  еже- 
фіаы  положили  №-И-8,то  вышла  бы 


3 


ал 
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сія  формула  3*  3«яЧ-**  *  гдБ  первой 
членЪ  совсем'Ъ  уничтожается  и  слЬдов. 
ни  итого  ни  другаго  способу  употребить 
не  можно.  І-зЪ  сего  довольно  явстнуетЪ, 
чтосія  фирчула  і-Нс1  крадратомЪ  быть 
не  можеиЪ  ,  выклычая  сіи  }  случая: 
1]ігг  ,  11}х—о,  ЦЦД--І»  ч™°  также  в 
юзЪ  лрупахЬ    оснований    доказать    можно 

925. 
Для  ^пражненія  раэсмотримЪ  еще 
сію  формулу  і-Ьзд*1  і  которая  вЪ  сихЬ 
случаяхЪ  будстЪ  квадрагоЪ  Гх— о  ,  II) 
*з:і  ,  III")  ЛЕГ  2  :  и  поглядимЪ  можно  ЛИ 
еще  другіе  такіе  величины  тип  ч. 

Понеже  иэв^сшно  ,  что  .г—  і  ,  то 
положи  дг=іЧ-_у  и  получится  +Ч-Я/ 
■+■  <ЙУ*+-  У*>  взЬ  сего  корень  пусть  будепіЬ 
й  Н-рС  ,  ітакЪ  что  4  -+-  9^"г-Й?Т*+'  ЗрІ 
=4  ■+*  4р?  •Ъ-рргу  ш  гдѢ  9— 4р  ,  сле- 
дов. />— !  ,  а  остальные  члены  $-\-%У 
ШЗ;Ъ—ъ  и  >г=  —  п  ;  по  чему  *— & 
Ъ4-3**с4нов.  будетЪ  квадратЪ,  котораго 
корень  —  —  ?і,  или  также  ш+^і.  Ежслв 
6м  еще  далЬе  положить  *— й+8  »  п70" 
можно 
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можно  бы  было  найти  оттуда  др_уг!я 
новыя  величины.  А  еешьли  бы  аа  благо 
раЗсудилось  положить  корень  прежней 
формулы  по  второму  способу  ~й-\-ру 
-+-«гЯ  такЪ  чтобы  4-ЬР»'-+Р»'+зУ—  4 
-^4рУ-^-4ЧУУ-^-'ряУ~^^У  і  то  Аолжно 
бы  быть  9  —  4^)  сліэдов:  р~  *  ,  потомЪ 
9=4?-*-/:?)^47+^»  почему^  —  &;  а  иэЬ 
остальные  членовЬ  будеи*  3  —  *&*№ 
=-ш-1-т*  или  57б^~іг8??>  —  3*4.  вли 

дг..'/^  —  64  >  будстЬ  ^  =  —  ЙЙ  »  с-лЪдов. 
#—  —  ,|;з  »  в  ,ю  Г1Рс*нем.У  покаэатю 
другія  цовыя  найдутся. 

926. 

ЗдБсь  иэЪ  извЪстнаго  случая  *— і 
вывели  уже  мы  двб  нмвыя  величины,  изЪ 
которыЛ,  сстьли  кто  на  себя  пчрудЪ  при- 
нять похочетЪ  ,  другія  новыя  найти  мо- 
жно; но  чрезЬ  то  попадстЪ  онЪ  на  весь- 
ма большіе  дроби. 

Сего  ради  имЁсмЪ  мы  притчвну  уди- 
вляться ,  что  ігаЬ  сего  случая  *=г  і   не 
4  л.  можно 
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можно  вывеешь  другаго  х-2,  которой 
также  легко  видснЪ  ,  что  безЬ  сомн'Ьнгл 
есть  зшкомЪ  несовершенства  наиден- 
наго  предЪ  симЪ  способа. 

Также  изЪ  случая  #~2  можно  най- 
ти лрутія  новыя  величины.  На  сей  ко- 
нецЪ  возми  лг^г  4-4-у  ,  тдкЬ  чшо 
2^ +*?о*уЧ-і8^-+-зУ*  должно  быть  ква- 
дратЪ  ,  коего  корень  по  первому  спосо- 
бу ,  пусть  будешь  ^~*~$У  >  шо  25-Ы^ 
-ЫЗхгН-з/— Ъ1>-Ь- юру-\уруу  и  най- 
дется 36  —  іор,  или  #— "* 

Протчіе  же  члены  раздВливЪ  на  уу  і 
дадупіЪ  іЪ-+-іу^рр~Щ  .  слЪдов.  у~-& 
и  х—^І  по  чему  Ч-р:3  будетЪ  кв** 
дратЪ  ,  коего  корень  есть  5~Н>_у:=:— яр 
или  -*-  »,.  По  второму  же  способу  по- 
ложив! корень  ^Н-^+^лу  будепгЪ  а;-Н# 

■4->вЛУН-зУ=г5Н-іор>н-'^»-*-9вУ' 

-Н??^  1  гдЬ  для  уничтожения  втораго 
и  гаретьяго  члена  должно  быть  з6~юр, 
юли^— '*;  потомЪ  і8~  ю$  +-/>/>  и  іоі 
=  і8— -~  :и  ~і  и  у— 4§і  остальные  ах 
члены  раздБливЬ  ту  даютЪ  3-2^4-^  * 
ил» 


АНАЛИТИКЕ  3*7? 

или  щу  =  з - ар$  —-%ъ  слБдов.  у^:-Щ\ » 
а  л:— — )зЦ. 

927- 
СІе  вычисление  продолжительно  и 
трудно  вЪ  тгхЪ  случаяхЪ  ,  гдЬ  по  дру- 
гимЬ  основаніямЪ  очень  легко  общее 
рікиеніе  дашь  можно  ;  какЪ  вЪ  сен  фор- 
му/Б  і  — дг— хх-і-х*  у  ЗдЬсь  можно  взять 
«оооіцс  х—тт-і  ,  а  я  означаетЪ  каждое 
производящее  число.  Когда  яі^г^будетЪ 
*'=3»  и  наша  формула  і— ^  _9-На7-|<? 
ея;ели  воэмется  п  —  і  ,  выдагіЬ  Л'=.8  и 
формула  наша  —  І-8-6+-Н51*  — 44<* 

Но  здБсь  совсемЪ  осоізливое  обстоя- 
тельство еываетЪ  ,  ошЪ  которого  сіе 
легкое  рЪшеніе  эависитЪ  ,  и  копюрое 
легко  усмотреть  можно  ,  с-кели  мы 
нашу  формулу  раздробимЪ  на  множитс- 
іпслей  то  увидммЪ  ,  что  она  на  і-л 
раздБлптся  и  частное  вьиетЪ  і-хх  , 
которое  еще  сосгпошгіЬ  изЪ  сихЪ  множи* 
телей  ( і  — л'Х  і  -і-д'),іпакЬ  чаю  наша  формула 
ПОлучитЪ  сей  шдЬ  I— х-хх-±-Х3—{і  ~х) 
(і-+-а){і-л)~(і— т)*(і-г-л).  Ежели  он* 
Ч  %  Дол- 
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должна  быть  квадратЬ  ,  піо  понсяе  квд» 
дратЪ  раэДЁлснной  на  квадрашЪ,  вЪ  част- 
номЪ  даегоЪ  квадратЬ  ,  І-Ня  дол- 
жно быть  кыдратЪ  ;  и  обратно  когда 
і  -Ьд:  квадратЬ  ,  то  будстЬ  такожде 
[і~х)г(і-ь-х)  квадратЬ  ,  для  того  положи 
только  і-і-л;— яв  ,  то  получится  зарззЬ 
х^х.т-1.  Ежели  бы  сего  обстоятель- 
ства причБчено  не  было  ,  шо  трудно 
бы  по  вышеггакааанныэдЪ  способами  най- 
ти    шесть    только    анаменованш    вмб* 

спіо  д*.  . 

923. 

При  каждой  форчул'Ь  весьма  изр#* 
дное  дЪло  ,  раздроблять  ся  на  множи* 
телей  ,  еялли  только  возможно.  КакимЪ 
образомЬ  сіе  іЬласшся  ,  о  томЪ  ѵ»е  вы 
ше  показано  ;  а  именно,  положи  данную 
формулу  =і  о  и  ищи  корень  сего  уравне- 
нів;  ийо  тогда  каждой  корень  наприм.  .г-/ 
дчсшЪ  множителя  [~х ,  которое  раэыск*" 
ніе  тЬмЪ  легче  здЁлать  можно  ,  когда 
ищутся  эдБсь  одни  только  рацЮнальны6 
корни  ,  кои  всіэ  суть  дБлишели  чиселЬ 
порознь  ваятыхЬ. 

92? 
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929. 
Сіе  обстоятельство  наѵодится  при 
насііей  формуле  а-і~Ьх-\-схх-{-»Іх* ,  когда 
первые  два  члена  уничтожатся  ,  таьЪ 
чпю  схх-\-йхч  должно  быть  квадрап/Ъ  і 
но  раздВливЪ  сію  формулу  на  хх,  част- 
ночу,  т.  е.  с-\-4х  неотмБнно  нідіежшпЪ 
быть  паки  квадрдтомЪ  ;  положи  с -л  их 
— $й ,  и  найдется  л:— 55гг5  ,  которое 
знамсношніе  вдругЪ  безкснечно  многія  и 
прппюмЪ  вс1э  возможныя  рЬшснІя  вЪ  ссбЬ 
сддераіитЪ. 

9зо. 
Ежели  при  употребленіи  втораго 
члена  буквы  р  опредБлять  не  покочсиіь  , 
чтобы  второй  члснЪ  уничтожился  ,  то 
попадешь  на  другую  неиэвлекомую  фор- 
мулу ,  которую  должно  будетЬ  ЗдЬлаиіь 
рационально  ю. 

Пусть  предложенная  формула  6у- 
детЪ  $-\-ЬхЛ-схх-+-(Іх*і  положи  ся  корень 
= /+/*»  в  получится //Ц-Іяг+йие-І-Лг* 
Г=#+  а/рх-І-ррхх,  гдБ  первые  члены  уни- 
чтожатся ,  а  остальные  раэдпливЪ  на  г, 
даютЬ 
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даюгаЪ  1-ъ-ех-і-<1хх~  а./р-\-ррх  ,  которое 
уравнеіпс  есть  квадратное,  отсюда  най- 
дется д:  какЪ  слБдуетЪ  :  4хх=:$рх-сі 
-+-  2/р  —  Ь   ,    слЬдов. 

Теперь  Дмо  еостоитЪ  ,  чтобЬ  най- 
ти иічВсто  р ,  такіе  величины  ,  при  ко- 
гаорыхЪ  бы  формула  р*-2срр+$<І/р+сс  \Ы 
Была  квадрапіЬ.  Но  понеже  здЬсь  четвер- 
тая степень  числа  р  попадается  ,  піо 
надлсіквшЪ  сей  случай  до  следующей 
главы. 


ТЛЛВА    IX. 
О  способе  неиЗЕлекомую  формул/ 
Ѵ{аМ>х+ехх+4х'+ех*}і/Ь/&тыювлскомо& 

93  »* 

Теперь  пришли  мы  кЪ  гадкой  форѵулВ  , 
гдЪ  неопредЬлснное  число  х  до  чегавер* 
той  степени  возвышено  ]  при  чемЬ  до*" 
*но  намЬ   скончать  рааысканіс   о  квад* 


рашні 


іомЬ 
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раілномЬ  коренномЪ  анлкБ     :   ибо  столь 
далеко  ты  еще  не  дошли ,  чтооЪ  дЁланіь 

квадратами  такіе  формулы  ,  ідВ  вышшіе 
степени  числа  х  попадаются. 

При  сей  формулб  %  случая  входятЪ 
вЬ  разеуждеше  ,  іяЬ  коихЪ  первой  бы- 
ваете ,  когда  первой  членЪ  а  квадра'.оЪ  , 
другой  ежели  последней  членЪ  кьадраггіЬ; 
в  на  кенецЬ  ,  когда  первой  и  последней 
вдругЪ  квадраты  ,  которые  з  случал  по- 
ровнь  разсмотрБть  мы  ВдБсь  НамБрены. 

Р32. 
I  разрошеніе  формулы  Ѵ{§-\-Ьх 
Ч-  ехх  -+-  их*  -і-ех*).  Понеже  эддхь  первой 
членЪ  квадраіпЪ ,  то  по  первому  способу 
можно  положить  корень  =/-+-рд:  пр  оарс- 
дЪлить  такЪ,  чтобЬ  оба  первые  члены 
уничтожились  *  а  остальные  бы  на 
XX  могли  разделиться  ;  но  одНаколЪ  еЪ 
уравнении  было  бы  еще  хх  и  елЬдов.  при 
опредѣленіи  числа  X  потребснЪ  бы  былЪ 
НОВОЙ  коренной  зткЪ  ;  для  шого  воз- 
мемЬ  »аразЪ  второй  способЪ  и  положим'Ь 
корень 


■ 

з8г    о  неопределенной 

корень  ^/-^-рх+дхх  ,  иотомЪ  буквы 
р  н  д  шакЬ  надлежищЪ  определишь  , 
чпгобЪ  три  первые  членя  вонЬ  вышли  . 
а  остальные  бы  на  хг  могли  разделить- 
ся; и  тогда  получится  одно  простое 
уравненіе,  иаЬ  которого  х  безЬ  коренна* 
ГО    знака  определится. 

РЗЗ- 

По  сему  воэми  корень  г=/Ч-рг+?**' 
в  должно  быть  $-Ъ-Ьх-%-схх-$-4х* '--И** 

—$-ъ-*/рх  ^^<т^1*к-ъ-щxі~ъ-^^x^  ,  гдб 

первые  члены  сами  собою  уничтожают2^ 
для  втораго  ПОЛОЖИ  Ъ=2.[р)  или  ^П^  > 
для  шретьяго  члена  должно  быть  с^-Ф 
-*-#,  или  ?=е-=р,  и  по  учиненіи  сего 
остальные  члены  могутЪ  раадБлиться  и* 
х%  и  выдсіпЬ  сіе  уравненіе  </+«ег  грд+0* 
откуда  найдется  д;— — 5^? 

Но  легко  видВть  можно  ,    что  и" 

сему  способу  ничего  не  найдется  >  еже- 

ли 


' 
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ли  втораго  и  третьего  члена  вЪ  фор- 
муле не  будетЪ ,  или  когда  ^°_ и 
<зо$  ибо  тогда  р~о  и#:=о  слБдовд— -^ 
но  взЪ  сего  обыкновенно  ничего  новаго 
найти  не  льзя,  а  особливо  когда  и  </~о,  то 
получится  #~0,  которое  знаменованТе  ни 
мало  не  вспомоществуегпЪ;іточему  сей  спо- 
сооЪ  для  такихЪ  форму  лЪ,  какова  //+«?* 
ни  мало  не  служитЬ.  Сіе  самое  обсто- 
ятельешпо  бынаетЬ  также,  когда  Ь—О  и 
/Ь.о,  или  когда  втораго  и  четвертаго  чле- 
на нЪтЬ;  и  формула  ичЬетЪ  такой  видЪ 
$-±~схх-Ь-ех*}  тогда  будепіЬ  р=^.  а  Ч~^ 
откуда  найдется  *— о,  которое  знамсно- 
ваніс  заразЬ  видно  и  ни  кЪ  чему  далфе 
НасЪ  Не  всдетЬ. 

93*- 
II  раэріхценіе  формулы  Ѵ(а-Ь-Ьх 
+СХХ-+-&*  ~і~ё&х*).  С-ію  формулу  мржнобы 
тотчасЪ  принесгаь  кЬ  первому  случаю  по- 
лагая д-—  'у}  но  поневе  тогда  сія  формула 
в-г-І—г-І-і— *-+-?;-  должна  быть  квад- 
ратЪ  ,  то  помножиаЪ  на  квадратЪ  у* 
надлежалобы    оной    вышши  квадратомЪ  : 


■ 
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и  получится  аГ-^-^Ч-сууН-гіМ-^,  Кс- 
шорая  будут  написана  наизвороть » 
сЪ  прежнею  во  всемЪ  сходствуетЪ. 

Но  сіс  Не  нужно  :  корень  можно  пс 
ложить  и  такЪ  §ТЛЧ-/>ЛН-??  или  найме 
рогоь  д-+рх-+-{>хх  ,  будетЪ  аА-Ьх-і-М* 
+Жс1+$§х*^-\-2р<іх-$-2$хх-і-црх!-Ь-8$хі- 

Понеже   здБсь    пятые    члены    сами  ч]ХЭ» 

себя  уничтожаются  ,  то  определи  спер 

ва   Р  такЪ    чтобЪ    и    четвертые    члены 

вонЪ  вышли  ;  что  учинится  когда  <Й@ 

или  ^— —  ;    потомЬ    определили    еще  ? 

чдюѳЬ  и  третіе    члены    уничтожились  і 

что    здВластся    полагая    с^.2ед+рр,  и^ 

*— РР 
у  —  — ^і.  I    по  учинсніи  же  сего  первьк 

два  члена  даютЪ  сіс  уравнсніс  «-г&ЗЙ 
*+-з.рд.ѵг  откуда  у—     ~*^ 

93(1 

Здесь    опять     попадается    пре*Де  і 

рЕчснноЙ  нсдостапюкЪ  ,  когда  впгараго  * 

дщпвероигс 
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четвергазго  члена  нБвіЬ  %  или  когда  Ь^.о 
и  4~о-,  ибо  выдепіЬ  тогда  р^о  ,  а  $--— 
откуда  *^:~^  ,  которая  вели-шна  е<ть 
безконечно  бо  щ іая  и  столь  же  мало  слу- 
житЪ  какЪ  я  л;=о  ѣЬ  первомЬ  слунаѣ. 
И  такЪ  сего  способа  п^и  уравненіяхЪ 
в-І-схх+%х*  употреблять  не  можно, 

937- 

III  разрБшеніе  формулы  Ѵ(^-+-  йд- 
Ц-«М"  +  (&'-+^;с*}.  Явно  есть  ,  что  вЪ 
сей  форму  лБ  оба  прежніе  способа  у  по 
требить  можно  <  ибо  первой  членЬ  есть 
КЕадратЬ  ,  то  положи  корень  —/-Ьрх 
-\-$хх,  .длбы  первые  з  члена  уничтожить; 
поіпомЪ  когда  последней  членЪ  есть  так- 
же квадратЬ,  то  можно  взять  корень  ^^ 
-г-ря-КЙ**»  чтобы  изключиігь  3  послЪд- 
Ніс  члена  ,  слЬдов.  двіі  величины  вмЪсто 
X  найдутся. 

Но  можно  сік*  форму  гу  еще  двумя 
другими  способами  разрешить  >  кои  ей 
свойственны  -.  по  первому  способу  поло- 
ли корень  =/-*-$«:  Н-?а\х  ю  определи  р 
Т(иЗ>    II.  Ш  шакЪ 


ннои 
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шакЪ,  чшобЪ  вторые  члены  уничтожились; 
понеже  надлежитЪ  быть  : 

-4- адряг4-.й§** а  шо  еоэми  Ь—г[р  ,  или 
/—  ^>  и  тогда  не  только  первые  два  чле- 
на ,  но  и  послБднГе  уничтожаются  ;  л 
остальные  раЗдБлииЪ  на  дд-  даютЪ  сіе 
уравненіе  *-4-Лгг=ай-і-#-!-а#й:  ,  от- 
куда »-5=&зе|М«^-  »+»&-* 

.здЬс*  особливо  примечать  надлежипіЬ  , 
что  ъЪ  формуле  попадается  только  ква- 
дратЬ  $&  ,  коего  корень  §  какЪ  отрица- 
тельный ,  такЪ  и  положительной  взять 
можно  ,  по  чему  другая  еще  величина 
вместо    д-     получится     :       а     имянно 

958- 
Есть  еще  дрѵгоВ    путь  кЪ  разрб- 
шенію  сея  формулы  :    а  имянно  положи 
корен.  как'Ь  и  прежде  /-Ь-рХ+рх ,  «  опре- 
дели р  іпшЪ   чшоеЬ   четвертые    члены 
уничшо- 
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уничтожились    ,      Ш.  С.     С*СЛИ    ПОЛОЙ ИІРСЯ 

вЪ  прежнсмЪ  уравненіи  </гг2^р»  или  р— ■-» 
и  понеже  тогда  первой  членЪ  сЪ  двумя 
гіослЪдними  уничтожается  ,  а  остальные 
раздБливЪ  на  х  даютЪ  сіе  простое  ѵра- 
вненіс  Ь+сх^л/р+З/ёХ'Ь-рр*:  »  откуда 

х=— І^Ш—.  При  чсмЪ   надлежвтЪ  прп- 

*1&+П  -'      *  г 

мЪч-.шіь  ,  чшо  вЪ  сей  формула  находит- 
ся  только  квѵрапіЪ  дТ  »  коего  корень 
также  и  -/"  взять  можно  ,  такЪ  что  бу- 

дсшЪ  *  = — 21  ■—  »  по  чему  дв*Б  иско- 
мыя  величины  вмЬсто  X  найдутся,  И  сле- 
довательно чрсаЪ  покаранные  до  сихЪ 
мЬстЬ  способы  веВхЪ  навес  б  нсвыхЪ 
«сличинЪ  вывеешь    можно. 

Но  здесь  паки  скучное  обсто- 
ятельство случается  ,  когда  втораго 
н  четвертаго  члена  нЁтЪ,  или  Ь^-О  я 
4-=^о  ,  то  ни  одной  надлежащей  вели- 
чины вывесть  не  можно,  ■  слЁдсв.  сея 
Ш  а  фор- 
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формулы  %-\-і:хх  •+•%&%*  разрешишь  чрсвЪ 
то  не  льзя  ;  ибо  когда  6— о  и  4^-0 
то  изЪ  об'БихЬ  сиособовЪ  будетЪ  р-ц^-о 
и  по  сему  изЬ  первдго  х~*-^&  равно 
оеаконечноѵѵ  ;  а  «зЬ  другаго  я  — о,  изЬ 
коихЪ  далЪс  ни   чего  на  ш  не  можно. 

9+°- 
Сія  сушь  з  формулы  вЪ  кошорыхЬ 
показанные  до  сихЪ  порЪ  способы  упо- 
треблять мо^но  ,  но  ежели  вЪ  предло- 
женной форму л*Б  ни  первой  ни  последней 
членЪ  не  квадраты  ,  то  ни  чего  дВлать, 
не  льія  прежде  нежели  отгадана  не  бу- 
дете такая  вмЬсгоо  х  величина,  при  кото- 
рой формула  наша  будсшЪ  квадратЪ. 

ПоложимЪ  что  формула  наша  будетЬ 
квадратЪ  ,  когда  положится  х~Ь,  такЬ 
что  а-\-ЪЪ-ь-сЬЪ-{-<1Ъ''-+-сЬ*?гЛк.  ,  то 
БОЭми  только  д  — 6-4-*,  и  получится  но- 
вая формула  ,  вЪ  которой  первой  членЬ 
кк  КЕадрашЪ  и  іпакЪ  цервой  -случай  упо- 
требить можно.  Сіе.  пре&ращеніс  упот- 
ребляется такожде,  когда  уже  вЪ  предЪ- 
ЦдущихЬ  случаяхЪ     зшменованіе  вместо 
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я:  ,  какЪ  на  прим.  хтЬ  ,  найдено  ;  ибо 
ііюгда  надле^ипіЪ  только  поставить  дг^ 
-{-у  ,  пю  получится  новое  уравнение  , 
кЪ  которому  прежнее  способы  употре- 
бить можно  і  а  иэЪ  начденныхЪ  уже  ве- 
личинЬ  вмВсто  х  другіе  новые  найдутся 
и  еЪ  сими  новыми  равнымЪ  образомЪ 
поступать,  п  слБдов.  больше  величинЪ 
вмВопо  х  находить  можно. 

9+і. 

Особливо  же  примВчашь  должно  о 
часто  напоминаемой  формулБ,  гдВ  вто- 
раго  и  четвертаго  члена  не  достаетЪ  , 
что  ни  какого  рВшен!я  надЁятъся  не  ль- 
зя,  ежели  одного  ,  шакЪ  сказать,  не  от- 
гадано; а  какЪ  вЪ  такомЪ  случаЪ  посту- 
пать ,  то  покажетЪ  сія  формула  а+ех*, 
которая  весьма  часто  попадается. 

И  по  сему  положи  что  уже  величину 
х~Ъ  нашли  іткЪ,  что  будетЪ  а-\-еЬ*~ 
г^М  ;  а  для  нахождения  другихЪ  возми 
х^:Ъ-+-у  ,  то  должна  сія  формула  быть 
квадрагаЪ  а-\-&-+-АеЬіу-*-беЬЬуу-Ъ-4еЪуІ 
Ш  з  -Ь^у* 


39©  о  неопределенной 

-4-/у*  ,  которая  нідлсжитЪ  до  псрваго 
способа;  чего  ради  положи  квадратной  ся 
корень  ^Н-^-І-^у,  и  вудстЬ  наша  фор- 
мула равна  сему  квадрату  кк-\-2Іфу-і~гкф? 

■г-ѴѴУУ 

Н-  ЦЦЗ*  -+-  Ц$*  л  і\Ф  вопервыхЬ  р  и  <{ 
такЪ  определить  должно  ,  чтпбЪ  вто- 
рой и  третей  членЪ  уничтожились ;  для 
того    должно   быть  4*Ь*— аф  ,    С/Вдов. 

ае№     ,  ,.      ,    ,  _                 .,  беЬЬрр 
р-^і \  оеоо^2кд-^~рр-у  отсюда  4— -■ 

пли  у=2 _ ,вли?-— Аі_ ', 

.ли  понеже  в^-Ц-в,  ^иЫі^=Я^±-*Д 

ПотомЪ  ^лЪдующІе  члены    раздВливЪ 
на/  даютЪ  4**~Ь*У~2/#-+-??>,  откуда 

найдется  /  =  -5 — ^Ш,     Числитель    сея 

«— * 
дроби     получитЪ     такую      формул/ 

Т — *— ^ •     которая ,    цатял 

А*  —  кк—  а    ,      превратится      вЬ    сім 
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4<ЙЬ*-  +еЬ(кк~а)'М+іа)     д^  4*У^*+^ 

или  4-^(45Г_Ё>(  а  знаменатель  чч-е= 
е(кк-а){кк^4^^  _   {^-^а' )  _ 

^д^3   -7з — '  •    откуда    искомая  величина 

^=-тг- — ■ »  слВдов.  ж=-і~"г 3_', 

или  #  г:-:  _1 —    ~^-т; —     ПоставивЪ  с*к> 

вгличичѵ  в-чВспю  Л' ,  формула  наша  а-Кяг*, 
будстЪ  квадратЪ  ,  коего  корень  к-і-ру 
•+<]уу  И  которой  вЪ  сію  формулу  сбра- 


$і(кк-а  )(а.а~кк) 


тидіся     і  ' 

і«№-лН1№ч-м)(ал-ЫГ 
■И -,— -, ѵ ' -•    "6°  изо 

і  —  2еЬ*   *  п_еЪЪ{кк-Ѵ-  га\ 
Прежняго  р— — -— ,    9  — ~^- - 

ю  у~  3—  и— '., 

»**— 4.** 

Ш  4  о*а 
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ПобудемЪ  еще  при  формуле  а-і-ех\ 
И  когда  юіпЪстнсй  случай  есть  а+еЪ*~кк% 
то  можсмЪ  мы.  его  взять  зі  два  случая  , 
потому  что  какЪлгш— Ь,  такЬлг— -ни; 
и  для  .  того  можечЬ  мы  сію  формулу 
превра.пить-  вЬ  другую  третьяго  роду  А 
в'Ь  которой  первой  я  последней  члёнЪ 
СудутЪ  квадраты.    Сіе  учлнцтея  лолагаі 

*=  ""И  >  к01110?06  прІочЪ  наічЪ  много 
допюмощсствустЪ.  И  піакЪ  формула  на- 
ша  еудепіЪ  ^Г^? —     —  •     Идя 

сего  воэми  квадратной  корень  по 
третьему  случаю  _±&*У }  „дй,  что 
числитель  нашей  формулы  должснЪ  Сыть 
рдвеііЪ    сему    квадрдці/    №+&кр}  —  якк-№ 

—г1фу*-Ь-кк/   и  эдБдаЙ  ,     чтобЬ    вторыб 
плены  у  нич .  потк  івсь  ,  чгао  учинится  по- 
лагая   4кк~ъа~2крл     или  ^=.^Мг**, 
•о- 
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остальные  же  члену  раадЬливЪ  на^у, 
даютЪ  би-Ь4С*А— го  )./:=:—  гД-і-де— аі 
/У,  или  у(4іЬЬ- 8л4-аЛр1=/р-8^    і     но 

понеже  р— — г-- '  "^— ъкк-^а  ,     то 

»-(8Н-іба)=:    2 А^- ;  отку- 

із  г=  — ,г—п — -г- •  а  *ипооЬ  найти 
отсюда  х  ,  шо  вопервыхЪ  і  -Ь^  — 
&*-Ыі-і-4№2  ?к*~ 4<*я        * 

і±г  -  *^8я.**±і^  :  а  шкЬ    *  = 

>  —  1  з**  — 4-*1 

ЧГ^**-*-*?  .  *.  С*  тоже  самое  шЬ«- 

3**  -  +  АІ 

вленіе  ,  которое  мы  нашли  прежде. 

943- 
Для    иэЬясненГя   сего   причІэрочЪ  , 

пѵеіпь  будетЪ  дана  сія  формула  іх  —  ж  * 
которая  должна  быть  квадрашЪ.  ЗдБсь 
й^^—і  ,  *—  а  и  известной  случай  ,  вЬ 
копюрочЪ  сія  формула  будетЪ  квадратЪ 
есть  когда.  х~і  ,  слБдов.  *т  и^Ьі, 
Ш  $  ш'с. 
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ш  с.  к~і;  отсюда  пол^чдемЪ  мы  заразЪ 

новую  величину  х~  —Г.  -ХГ~- 1 3   і   но 

з~+ 
понеже  числа  -х  четвертая  степень  вхо- 
дитЪ    ,     то  можно  положить  д-  —  ~{-  і  з 
почему  г.г4— 1  —  57121=1239)*. 

Когдале  сей  случай  воамемЪ  за  из- 
•Ёсігіной  ,  пю  будетЪ  йг:  13  ,  #  —  230, 
откуда  по  прежнему  новая  вмЪсгпп  х  ве- 
личина получится  ,  а  гмянно  х  :— 
8і5^о7ДД-4-ао&48_8+4-         „8^959*  *3' 

2^4-719^163-4  '  !  3' ^?7і 92г7о 

13   слБд.   я:—  юбо74^97^9 

2^4-71^2159  " 
9+4- 
ПодобнымЪ  оОразомЬ  разсмотримЪ 
всеобщую  формулу  а -Нхг-Нлі*  и  воз- 
мсмЬ'  за  пзвВстной  случай  ,  вЪ  копю- 
ромЪ  оная  формул»  квадрапіЪ,  Х—Ь,  такЪ 
ішо  а+сЬЬ-і-еЪ*  =  кк  ;  а  для  нахождение 
другихЪ  возми  х=&+?  и  тогда  формула, 
наша  щмучишЪ  такой  видЬ: 
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й 

сЬЪ-Ъ-  ыЪу-\-суу 

еЬ*-І-  &Ь*у  -и-  беЬЬуу  -Н  4*Ь*  -+-еѵ* 
№^{гсЪ-\'ъе1зу-*-іеігбеЪЪ)ууЛ-<>&Ь)і'л-еуг 
гдЬ  первой  членЪ  есть  квадратЪ  ,  коего 
корень  положи  к-Ь-рУ  +  ЧГУ  такЪ  что  на- 
ша формула  равна  сему  квадрату  кк 
-+-  икру  Н-  а*я7  Н-  г/)?*'  -+-??/*  І  теперь 
опредЪлили  р  и  <]  такЪ,  чігобЬ  втором  и 
четвертой  членЪ  уничтожились,  кЪ  чему 
вопервыхЪ  требуется  ,  чтобЪ  а**-*-4^ 
=  2&р,  илир:=іУр^-      ,     а     погаомЪ 

с-Ь-беЪЪ—гІиіЛ-рр*  ѵмяд— — ^ 

слодуюіціе  же  члены  раз,ЯзливЪ  на  уш  да- 
юпіЪ  сіе  уравнение:  4«&  +  <Г=«ЯН-  З??» 
откуда  У— -4—-^— і  напослВдокЪ  *г=* 
-*-у,  вЬ  которомЪ  случае  квадратной  корень 
нашей  формулы  еудсшЪЛ  +  еР+?*У  «  еже- 
ли сіе  воамемЬ  за  первоначальной  извест- 
ной случай  ,  ню  найдсмЬ  мЪонаго  пака 

новой  ,  »  таыімЪ  обрааомЪ  продолжишь 
можно  сколько  кш*  пожеласшЪ.  р45- 
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94-У- 
Для  взЪясненія    сего  пусть   данная 
формула  будетЪ  і—  хх-+-х*  ,  гдВ  «т, 

«■— —  і,  #— і,  п  изкіхтний  случай  заразЪ 
виденЪ*  а  юмянно,  *=гі,  такЪ  что  &г:і 
в  і~І^  положи  теперь  #"1-4-^,  а  ква- 
дратной корень  нашей  формулы  іЧ-і>Г 
-і-?ѵу,  то  будетЪ  сперва  р^  і  ,  а  по- 
томЪ  $—2  ,  откуда  у~о  и  дг— і,  ко- 
торой уже  случай  извІхтенЪ  и  слЁдоВг 
новаго  не  найдено;  но  иэЬ  другихЪ  осно- 
вами можно  доказать,  что  сія  формула 
квадратомЪ  не  будешЪ  ,    кромЪ  случаеьЪ 

94-6. 
Пусть  СудепіЪ  егде  сія  формула 
дана  г—  усх-+-2х>  ,  гд'Б  а— г  ,  ^—  —  $ 
и*-4  Известной  слѵчаЙ  зараэЪ  ви- 
денЪ *=  г,  и  такЪ  пусть  ^— і  ОудетЪ 
#=:і  %  ежели  же  теперь  положится  х~і 
-г-У  »  а  квадратной  корень  і-+~ру-\-дуу  , 
СудепіЬ  р=г  ■  ^— 4  и  получится  ^=:о, 
откуда    паки  ничего  новаго  не  найдется. 

Друген 
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Другой  примерЪ  пусть  будетЪ  сТя 
формула  і -+.&«-*- **>гд11  а— і  ,  <г=:8 
и  #=і  :  по  маломЪ  раэсмотрВніи  най- 
дется случай  Л=:а  ,  возми  Ь=^л  будещЬ 
к  — 7  і  положввЪ  *=■-&■/,  а  корень  =7 
Ч-^Ч-щу  ,  должно  оытьргг?,  ?—  яі> 
отсюда  ^=— |"і  и  х=нЯ>  гдЬ  энакЪ  — 
опустить  можно.  ЁЬссмЪ  примЁрЁ  при- 
мчать надлсжиіііЬ  ,  что  когда  послед- 
ней членЪ  самЬ  по  ссбБ  квадратЪ  .,  то 
н  вЪ  новой  формуле  квадрашомЪ  оста- 
нется, и  корень  можно  также  еще  ваять 
по  прежнему  третьему  случаю. 

По  сему  пусть  бѵдетЪ,  какЪ  и  преж- 
де х—ъ-Ь-у  |   то  полушмЪ 
г 

іб-г-Заг-Ьв4)УЧ-Ѵ-4->* 
4Р-г-б4>'-г-32.ГГ-і-8/-+-У  *  ЧШР  рааньі" 
ми  способами  квадратомЪ  быть  можетЪ; 
И0о  пололи  сперва  корень  ^=7 -ЬрѴ -+-ЛУ 
шакЪ,  что  наша  формула  равна  будссгіЪ 
сему  квадрату  49+  іф-+  *АѴУ-*~ЧУ'+У'і 

■+-РРХГ  ,- 

теперь  можно    эдБлать  ,    что   послБдніс 
члены 
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члены  пропадушЪ  ,  ежели  положится  гр 
^8,  или  Р—4  »  а  остальные  раэдЬливЪ 
на^-  даютЪ  6+-Ь32у=  Мр-ЬЧ.Г-Ьрёі' 
Х2$<І-\-$оу  •  откуда  уг=~4»  а  ж— —а, 
или  -+■  2,  которой  есть  известной  слу- 
чай. Когда  же  р  возмется  ггакЪ,  чтсбЬ 
вторые  члены  уничтожились  ,  то  будетЪ 
І4р— 64  и  р~У  »  а  осііившісся  члены 
раалЬлявЪ  на  ^у  даютЪ  і4~Ъ-РР~+-2-рУ 
—  5*-4-8г,  или  ^-Ч-ѴУ=За-*-8у  ;  от- 
сюда ^<е=— Л)  слБдов.  дг^— Ц,  или  4-  іі  і 
которая  величина  дЬлаетЬ  формулу  на- 
шу квадратомЬ  ,  коего  корень  есть  **«*'• 
Но— #  есть  также  корень  послВдняга 
члена  ,  то  можно  квадратной  корень 
взять  и  такЪ:  у-і-р—ѵу,  или  формула 
равна    сему     квадрату     49"+-  '40—  '4ѴГ 

—2рГ-гТ  »  ЛИЯ  изключснія  предпослЪд- 
няго  члена  положи  8=:— ір,  илир— —  4» 
а  остальные  члены  раздоливЪ  на  у  даютЬ 
*4  -Н  3  *Г=  »  4/>-  «  АУ+Ш  -  ~  5  б  ■+■  2У ,  ош- 
куда^=-4>  какЪ  и  прежде. 

Естьли  же    вторые  члены  уничтожа- 
ем ,    то  БудешЬ    64=  Чр   ■    $=Ѵ  * 
осшав- 
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оставшееся  раздЬливЪ  на  уу  даюотЪ  $х 
-І-Ву=—  14-нрр  *рУ>  "*"  |М*г  ву  =:  ?; 
— - •**„?  у  слЬдов.  угг— й  и,  х— ;;,  тоже 
что  а  прежде. 

947- 
ТакимЪ  же  образомЪ  поступать 
можно  со  всеобщею  формулою  а-Ѵ-Ьх 
-+-ехх+іІхІ~і-ех4  ,  когда  случай  х  —  Ь 
извЪстснЪ  »  и  оная  будстЪ  квадратЪ 
т  е.  кк  і  ибо  тогда  воами  #— ^-(-.у,  и 
полечится  формула  вЪ  сто  іькихЪ  же  чле- 
нахЪ  ,  изЪ  коихЪ  первой  кк ;  положи  те- 
шерь  корень  ея  к-\-ру-\-цуу  и  опредЁли 
рту  такЪ  ,  чтобЪ  вторые  и  третьи 
члены  уничтожились  ,  а  остальные  раз* 
дЪливЪ  на>*  дадуігіЪ  простое  уравнение, 
откуда  у  и  слЬдов.  *■  определить  можно. 

Но  эдЁсь  отметаются  только  піВ 
случаи ,  гдгі  нопонайденное  знэменованіе 
числа  .гсЪ  иэвЬстнымЪ  х~Ь  одинаково; 
иОо  тогда  ничего  наваго  найти  не  льзя. 
ВЪ  такихЪ  случаяхЪ  формула  или  сама 
по  себЬ  не  возможна  ,  или  должно  уга- 
дать 


сгоЬ 
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дать    другой   случаи  ,    гдВ  она  будстЬ 
квадрашЬ 

9+8. 

ЙЬ  рЪшсніи  квадратныхЪ  коремныхЬ 
щаковЬ  дошли  мы  до  сего  і^Фсета  } 
только  когда  кышшая  степень  не 
превышаетЪ  +  чісй.  Есшьли  же  вЬ  такой 
формѵліэ  ^  тая  ,  или  еще  большая  сте- 
пень случится  ,  то  употребляемыхЪ  по 
сіс  мВсто  пріемовЪ  не  довольно  дап.Ь  ей 
рВшеніе  ,  хотя  бы  уже  одинЪ  случай  и 
былЪ  извЪстенЬ ;  а  что  бы  сіе  показать 
яснізе  ,  то  раагмотричЬ  теперь  форму- 
лу Ік-\-Ьх-+-схх-і-ііх3+ех* -+-/х*  ,  гд& 
первой  членЪ  уже  квадратЪ  ,  и  когда  бы 
мы  захипіЬлп  положить  корень  какЪ  и 
прежде  к■~^-рз.^*і-^xx,  а  р  и  д  опрсдЬлпть 
иіакЪ,  чтобы  втерые  члены  уничтожились, 
то  останутся  еще  з  ,  ков  раздЬливЬ  на 
Ж'  даюшЪ  квадратное  урапненіе,  почему 
должнобы  было  опрсдБлиівь  х  новымЪ 
кореннымЪ  знакомЪ.  Естьли  же  бы  по- 
ложили корень  к.-і-рх~і-дхх-і-  гх*  ,  то 
©ыиабы  уже  еЬ  квадратЁ  б  тая  степень 
в  три 
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и  три  буквы  р,  д  и  г  надлежало  Сы  пгакЪ 
определять  чігобЪ  вторые,  третьи  и  чет- 
вертые члены  уничтожились,  то  останут- 
ся еще  4  пгая,  5  тая  и  6  тая  степень,  ко- 
торые раздЬЛивЪ  Мл  х*  опять  иедутЪ  кЬ 
квадратному  уравнению,  исЛЬдов.  #  безЪ 
коренйагО  ЗНака  определить  не  можйо  ; 
чего  ради  принуждены  мы  оставить  такіе 
форМѵлы,  кои  квадратами  быть  должны 
и  приступись  кЬ  кубичнымЪ  кореннымЪ 
анакамЬ, 


ТЛЛВЛ     X. 
О  способЪ  формулу 
Т^оН-йг-НШН-й**)  іЦЬлагов  |зацІональ- 
йою. 

949* 
ЗдВсь  требуются  такіе  величины  вместо 
х  ,  чтобЪ  формула  а  -+-  Ъх  -+-  ехх  -+-  4х% 
выла  кубичное  число  |  и  сл&Довательно 
можно  бы  было  іяіЪ  ойой  извлечь  кубич- 
ной корень.  При  сечЪ  упомянуть  над- 
леяитЪ  ,  что  сія  формула  $  іпью  стс- 
ТоМЬ    Ц.  Щ  пень 
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пень  превышать  не  должна  ;  потому  что 
вЪ  протиБНомЪ  случае  решить  ее  не  ль- 
»я  бы  было.  Когда  же  формула  до  вто- 
рой только  степени  возходитЪ  и  членЬ 
бы  4х*  _уничто-кился  то  бы  рілііеніе  сіс 
не  легче  было  ,-  но  ежеля  послЗдніе  два 
члена  уничтожатся  ,  т4кЪ  чтобЪ  фор- 
мулу а-\-Ьх  кубоуіЬ  ВдВлать  надлежало  , 
то  бы  дБло  ни  какой  трудности  не  име- 
ло ;  ибо  должно  бы  только  положить 
а  -+-  Ьх  ~  р*  ,     а  оттуда     заразЪ      наи- 


9(о. 

ЗдВсь  опять  прежде  всего  примВ- 
чать  надлежптЪ  э  что  ежели  ни  первой 
ни  послВдней  члснЪ  не  кубы  ,  то  ни  о 
какомЪ  рЁшен!и  помышлять  не  льзя .  когда 
случая  не  будетЪ  известно,  вЪ  которомЪ 
формула  будетЪ  кубЪ.  оной  или  самЬ 
собою  виденЬ  ОудетЪ,  или  чрезЬ  пробу 
найдется. 

Первое  делается,  когда  первпй  членЪ 
кубЪ    в   формула    будетЪ  р-^-Ьх-ъ-ехх 
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■+чйс*  ,  гдБ  изв&стной  случай  яіго  і 
(іошомЪ  также  ежели  послЬднеи  членЪ 
кубЪ  и  формула  такого  состоянія  а-іЬх 
Ч-йКР-Н^'Л1.  ИзЬ  сихЪ  обопхЬ  слѵчаевЪ 
раждается  третей  ,  гдБ  какЪ  первой 
такЪ  и  послБднсй  членЪ  кубы ,  которые 
віри  случая  теперь  мы  разсмотрнмЪ. 

9>і. 

Пусть  предложенная  формула  бу4- 
дётЪр-і-кѵ-^-схх-і-  Лх*.  которую  кубомЪ 
адБлать  надлеамтЪ. 

Гіоложи  корень  ея  $Л-рХш  такЪчтобЪ 
Маша  формула  была  равна  ейму  кубу 
Р -\- ]%рх -ъ- ^[ррхх -Ъ-р*х'  ,  гдѢ  первые 
члены  сами  собою  уничтожаются ;  оп.ос- 
дЪли  р  такЪ  пшобЬ  и  вторые  иэключитп», 


потомЪ   остальные   члены  рдзХБливЪ  на 
да?   даюшЪ    сіе    ураэненге   с-4-  Лх  і  -фр 

-і-р!Х  ,  откуда  я— .ІПЗуЭц  когда  же  бы 

послТэдшго  члена  іх'  не  было  ,  то  можно 
ХЦ  а  БЫ 
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вы  просто  положить  кубичной  корень 
— /,  и  тогда  бы  нашлось  /*=/*-»-  &»Ц-м.Д» 
пли  ^-г-«г=о,  слбдов.  х="=~  і  но  шЬ 
сего  далВе  ничего  заключить  не  льая. 

Предложенная  формула  пусть  бѴ- 
детЪ  во  вторыхЪ  имТіть  такой  видЬ: 
0-Ь-&х-+-схх-І-%*х*  ,  коей  кубичной  ко- 
рень возми  р-\г&х  ,  копордго  кубЪ  р 
Ч-ЗбДО+3&ДО-Ч~1***  !  понеже  адБсь 
послѢднІс  члены  ^ночтожаютСй  ,  то 
опредБли  р  такЪ,  чтобЪ  и  предпосліинте 
вонЬ  вышли,  что  зД.іааіісн  когда  ^~ }^§у» 

или  *= — —  *  А  первые   два  даюпіЬ   ей 

уравиеніс:  «Ч~  і*=:р* -\-  з^рх  ,     Откуда 

*=_ — і~  Ея-елибЫ  перваго  члена  а  не 

зф-Ъ  г 

было  .  то  можно  бы  кубичной  корен* 
просто  Віять  —&х*  и  тогда  бы  §'*"— ^л 
Ч-лст-г-й"*',  илио;=:4н-*л:,  следов  д^$( 
Но  сіе  ни  кЪ  чему  далВе  не  служишЪ. 

«53- 
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Пусіпь  наконецЪ  данная  формула 
рулетЬ  /г-Ь-Ьх-+-схх-\-$'х'  ,  вЬ  которой 
какЪ  первой  такЬ  и  пос-Фдней  членЪ 
к  -бы  і  чего  ради  оную  по  обоимЬ  прсдЪ- 
идущимЪ  способамЪ  рЕшить  можно,  я 
следов  двЪ  величины  вмБсто  х  найдутся. 
СверьхЬ  сего  можно  также  еще  по- 
ложишь корень  /-Н&г  .  пикЪ  что  наша 
формула  равна  кѵбу  р-+- %%&*•*- $Ш* 
-*-&*х*  ,  гдЪ  первыр  и  послѣдніе  члени 
уничтожаются  ,  а  остіліныс  раздЬливЬ 
иа  *  даіошЬ  сіс   уравненіе.  $-*-«:=  3$> 

Ь  -  А 
-+-  $ЩЧ  »  ртсюда,  *— -^с^ 

Когда  же  «энная  формула  не  ву- 
^епіЬ  надлежать  ни  до  одного  изЪ  сихЬ 
3  способовЪ,  то  дВлать  больше  нечего, 
какЬ  только  отгадать  величину  ,  кото- 
рая бы  была  кубЪ  ,  и  ежели  такая  най- 
дется на  прим.  я— Ъ ,  пикЬ  что  а-\-ЪЪ 
•4-г&М~4№'— к* ,  то  воэми  х=.Ь-\-у,  в 
наша  формула  получитЪ  такой  виДь 

Щі  ■ 
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а 

ЪЪ-\-Ъу- 

сЪЪ-\-?.сЪу-\-  суу 
1  Лб*-4-  \#ЬЪу-\г  ^Ьуу-$-#у* 

которая  надлежшгіЪ  до  псрваго  способа* 
и  следов,  величину  для  у  найти  можнр; 
а  оттуда  получится  новое  знаменованіГе 
вмВсіію  х  ,  взЪ  котораго  іюслЪ  такиѵіЬ 
зке  образов  си$е  и  больше  найти  можно. 


Сей  спсссбЬ  намерены  мы  иаЬ- 
яснить  нЬкоігорычи  примБрамп  и  воз- 
мсмЬ  вопервыхЪ  сію  формулу  і-^-х-і-хх 
которая  должна  быть  кубЬ,  да  притомЪ 
и  надлсжигаЪ  до  псрваго  способа!  во  чему 
можно  бы  эаразЪ  положишь  кубичной  к«- 
рень  —і  ,  откуда  найдется  х+хх^о 
ще-.  л  і  +•*) г. о,  слБдоа  илид^о,  или 
*— —  і,  но  изЪ  сего  далЪе  ни  чего 
Но  сл^дуешЪ.  Сего  ради  возми  кубичной 
корень  і  -±-рх  г  коего  куоЪ  есть  *  -Ь  #« 
+3№ 
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-^-уррхх-^р'х*,  и  положи  і— зр»  или /1=1, 
и  оставшісся  члены  раздВлиеЪ  на  л'А"  да- 

КяиЪ  і  — #р-+-р!Л",  иАИ  х~'—$>  н°Р-і» 
найдется  дгг^— ^— 'Т  =  І5.И  посему  фор- 

муланаша  Ц-і$-Ь  324  — 543»  взЪ  чего 
кубичной  корень  і  -)-рА-  =  7-  Ежели  Сы 
ЗдхоігіВлй  положишь  еше  А'— І84-/  » 
пю  получила  бі.і  наша  формула  такой 
иидЪ.  343 -+-  57Г-КТУ  .  откуда  по  пер- 
вому правилу  кубичной  корень  надлежало 
бы  положить  1-\-$"}  ,  коего  кубЪ  ?+з 
-4-  *$7рУ-\-2-іррУУ-\-р'уіІ  положи  ;7-Т47р> 
или  р~",  ,  а  остальные  члены  дают'Ь 
сіе  уравнена;  г  —  ырр+р*у  ,  слЪдов.  ./=: 

-  37,  ішг- 

I  откуда  еще  новыя  величины  находить 
можно. 
Пусть  дана  будетЪ  сія  формула 
2-4-дгх  ,  которая  должна  быть  кубЬ. 
Зл^сь  прежде  всего  надлежи.пЪ  отгадащ* 
Щ  4  случай , 
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случай,  вЪ  которомЪ  сТс  делается,  какой 
есть  Л"~^  ^  и  пакЬ  положи  х~  $Лу  Ч 
получится  274-  \ъу«\~уу\  иэЪ  сего  пусть, 
©удстЬ  кубичной  корень  ^  -Ь-ру,  и  следов. 
самая  формула  равна  сечу  кубу,  27Н-  І7 
р-+-  9р0У-*-р'у'  ,  возми  ю— 27/",  иич 
Р=«  ,  и  получится  і^9рр~і-р'у  от- 
куда у=:-ІГ?№   ^.е.^=_  «м        илЧ 

.У~~"іаз5»  а  аггг^Ц  по  сему  наша  фор-» 
мула.  «4*г=:п&3<  отк7Аа  кубичной  ко- 
рень з-і-ЙУ=і». 

9П- 

разсмотримЪ  еще  сйо.  формулу  і+л% 
можепіЪ  ли  оная  ©уріь  кубомЪ  сверьхЬ 
двухЪ  очевидньріЪ  случасвЬ  х—  о  ил;-і. 
Хотя  сія  формула  и  надлежитЪ  дотре- 
тьяго  случая  ,  однакожЪ  корень  і+х 
мзмЪ  ни  чего  не  помогаешь  ,  потому 
что  его  кубЪ  і  -+-  3*-г-  ?»+ *"  шможивЪ 
равнымЪ  нашей  формуле  даетЬ  з^ч-З^* 
^О,  или  і(і+і)го  .исили  *=о, 
или  лг;=  —  х. 
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Естьли  же  положимЪ  #=—  і+У  » 
то  полечится  сія  формула  ау-3#Ч_У'  » 
которая  должна  быть  куоЬ,  и  надлежишЬ 
до  втораго  случая.  ПоложивЪ  кубичной 
корень  р+у  ,  коего  кубЪ  Р  +  Зр&>+іруу 
-НУ»  возмещЬ  — з  — зр,  или/)— -ж,  то 
остальные  члены  дадуіпЬ  $Ѵ^-Р* -*-•}$& 
=-і-нзу  )  слЪдоб.  у;гЁ  т.е.  безконеч- 
ной  ,  откуда  следовательно  ни  чего  не 
найдется.  Тщетной  будетЪ  трудЪ  ис- 
кать еще  другія  для  х  величины!  ибо  пзЪ 
другихЪ  основан!^  доказать  можно ,  что 
формула  і-Ндг1  кромБ  помянутыхЪ  слу- 
чаевЪ  ни  когда  кубомЪ  не  будегаЪ.  По- 
неже показана ,  что  сумма  двухЪ  кубовЪ 
какЪ  Ѵ-4-Л'1  никогда  кубомЪ  быть  не 
можепіЬ  ,  по  сему  также  не  возможно 
когда  /  =  ». 

95». 

утверждаютЪ  также  что  й+Х*  ку- 
бомЪ быть  нсможстЪ,  выключая  случай 
Ж=— I.  Сія  формула  хотя  и  надлежитЪ 
до  втораго  случая  ,  но  по  показанному 
шамЬ  правилу  вывеешь  ничего  не  лмя , 
іТГ  5  потому/ 
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потому  что  среднихЪ  члсновЪ  недоспи. 
стЪ.  Ежеш  же  ПОЛОЖИШЬ  *— -І-І-.Г 
то  получится  сія  формула  і^-ЗУ~^у 
-+-/  ,  которую  по  всВчЪ  тремЬ  случа- 
ям! рошить  можно.  ВзявЪ  по  первому 
корень  і-|-у  ,  коего  кубЬ  1+д-{-цу 
■+■/•,  будстЪ  -зп~іѵу,  чту- о,  что 
только  дЕ  льется  когда  .у^о.  Положи 
по  второму  случаю  коргнь  -  г  н- г,  коего 
куоЪ  -і-і-^-зіт-г-)''  ,  ибудстЪ  і-4-з/ 
==-»4-Ѵ  »;-і  безконечыой.  По  тре- 
тьему способу  должно  вы  было  взяп-ь  кол 
рень  -і-\-у  ,  что  уж  прежде  было. 

Пусть  будепіЪ  дана  сія  формула 
?+?*">  которая  должна  выть  кубЪ- 
Сіе  учинится  только  вЪслучаЪ  х— -г. 
но  отсюда  ничего  заключить  ііс  льзя  - 
(гаточ'Ь  также  вЪ  случаЪ  г=.  для  шсь 
го  положи  х-г-\-у%  и  выдетЪ  сія  фор- 
му» в-г-ігг-ьфТ-гТ*  ,  или  г7-г-збу 
-*-'і)Т+ЗУ'  .  которая  надлежитЬ  до 
рсрваіо  случая,  и  по  сему  возив  корень 


АНАЛИТИКЕ  4" 

-$-руг  положи  ^б^г~ір  у  или  р^,?  ,  а 
остальные  члены  раздБливЪ  на  _#у  даютіЪ 

=.-г,  откуда /г^Ч?»  слѢдов.  ж=— *$  $ 
по  чему  формула  наша  3  +  3*'*— -«те  \ 
коей  кубичной  корень  есть  3+рУ~"  » 
изЪ  сего  зндменоЕлнія  можно  бы  было  еще 
болѣе  наЙшн  ,  сстьлц  бы  только  эахо- 
піВли, 

рбо. 
раасмотримЪ  еще  наконецЬ  фор- 
мулу 4+*'*»  которая  вЪ  двухЬ  извіэст- 
НыхЪ  ел у чая хЪ  будешЬ  кубЪ  і  а  имянно 
когда  а— «  в  жгзіі  ,  в»явЬ  сперва  х~г 
-НГ  »  формула  сія  8-4-4Н-ЛУ  в/ДогіЬ 
КубЬ,  коего  корень  пусть  СудетЪ  2-КЬ 
а  курЬ  —  8  -4-  АУ  -+-ЙТ  -+-  чУ*  »  откуда 
і—І-І-Лу  слВдов.  у^о  »  а  *—  и,  дру- 
гой известной  случай.  ПоложивЪ  по- 
іпомЪ  І-Ц+,;  получится  іа^н-эгу 
Ч-»7— кубу  иэЬ^-Н^  *"■  е.  1^5  -Ь75^ 
^г-і5^»(Т-Ь^У  г  в3явЪ  Р="  6УДРтЪ 
і  =  іІрр+рУ  ял*  РУ  ^І-15/р— -я5, 
рдпкуда}'— —  и^і  сліэдов.  **=Ж      Па> 
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Понеже  д  какЪ  положительной  такЬ 
я  отрицательной    Сыть   можеиіЪ   ,    то 

2  +  2)-  .  т_ 

возчи  х— ,  формула  наша  будсош 

—    —  .    которая    должна    быть    кубЪ 
С    5/  г         г*  ^ 

помножь  вЪ  б  рь*у  и  вЪ  низу  на  і  -^чтсбЪ 

зил ѵі  или  ель     быАЪ    кубЪ  ,  И   получится; 

- ,- — —  ,    гдЬ  числителя  только 

(*  -У/ 
Ь~ъу-і-'ѣ[г  8у\  или  рздІэлпвЪ  на  8  т.е. 
і-у-\-уу~1*  кубомЪ  эдБлать  должно  по- 
тирая формула  до  всЪхЬ  трехЪ  спосо- 
бовЪ  принадлежишь.  Положи  по  первря 
глу  кО|  ень  —  і  —  |у  ,  коего  кубЪ  т  -у 
-Н»-»»*  •  бѵдетЪ  і—  у— \— ^  иди  17 
-а-уі=9""^>  онжуда  у=1*„  слВдов.  ж-і-г 
=г?|  в  і-у^і^  ,  сЧбдов,  лсііі  какЪ  и 
прежде;  по  второму  способу  полохпвЬ 
Корень  \-у  тоже  самое  найдётся. 

По  третьему  взявЬ  ,  корен» 
*—у  »  ксего  кѵоЪ  і-з^-4-  рх— у*  , 
іг  лучится  -Х+>г  =  ,-3  +  ),  ,  откуда 
У=і  ,  слБдов.  *— ;  безкачечной,  и  вя«Ь 


АНАЛИТИКЕ.  4І5 

сп  сему  сносов/  ничего  новаго     не  най- 
мется, 

06*1. 

Зная  уже  йй"  два  случая  *г4  гі  л:-*  *  мо- 


бѴд^тЪ  лгщ  2;  но  ежели  у  безконечгіоЙ,  то 
дг— -+  іі;  и  по  сечу  пусть    во  псрвыхЪ 

X—  _„ — _  будегаЪ    наша    формула  44- 
»-+?  г 

4+44»'+  '  2 1  ѵѵ  8  +  «2)4- 1 2  ?»ѵ 

і  — ■»  ИЛИ  —5 ,  по* 

Множь  вЬ  верьху  и  вЪ  нигёу  на  (  И- у,  чгаобЪ 
з  іамендгаель  былЪ  куо'Ь,  а  здблять  вы 
только  чйсличтеля,  которой  будсшЪ^+бсу 
-1-і  77Л -Ы2УІ*  куоомЬ. 

ІА  спакЪ  положивЪ  корень  ^іг~\-^у  , 
ЧйезЪ  что*  не  только  а  первые  члена  9 
но  и  і  ісіг  лТідчіс  уничтожатся  у  и  слЁдов. 
ничего  не  наймется. 

Положи  по  второму  способу  корень 
р Н-5/  »  кое1"0  *7&  рЧ-15/1^+7ЧД»' 
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ФІ25»3,  и,  возмв  і77^7Ѵі  ша  /Е=*  ■> 
будетоЪ  $-і-6оу— р^-і-і $ рру,  откуда  -^ 
С^ті»^  и  уа^п?  и  отсюда  можно  бы 
было  найти  л:. 

Естьлй  же  бы  положили  корень  гт  3  ему 
способу  2  -\-  у  ,  то  бы  оттуда  ничего 
Не  вышло  ;   но  можно    также    положить 

^~_а_~і,  и  тогда  будетЪ  Наша  форму- 
ла ,і^44г±шуу ц-  чь+-  »ар 

коей  числителя  помножйвЪ  на  і  -^  вы- 
детЪ.      8  +4*Г+8Я0*-  Ій$Л 

Ежели  теперь  положимЪ  по  первому  спо- 
собу корень    =я+$  ,  коего  кубЪ   8н-а8 

Щ?у,  или  -~Ѵ=Л?  сЛЁдов.  |Е=#Вз=ф  по- 
чему ж=и  ,  что  уже  известно. 

Возми  еще  по  третьему  способу  ко- 
рень о- 5?  ,  коего  кубЪ  %-вОу~\-і$ор 
—1251'%  откуда  найдется  28-+-8(уг:— бо 
-г-і«>су  следов,  г=Я,  а  отсюда  *=:-*« 
по  чему  формула  наша  будсшЪ  *-ігі"Л, 
кубЪ  числа  '-2*. 

обо. 


АНАЛИТИКЕ.  *і; 

$62. 

Сій  то  суть  иавіктные  способы,  помо- 
Щію  каторыхЪ  формулу,  или  іСіадратомЪ 
вли  кубомЪ  вдЬлать  можно,  когда  только 
во  псрвомЪ  случаЪ  вышшая  степень  ие 
©предБленнаго  числа  не  препышаетЪ  вто- 
рой ,  а  вЪ  послБднсмЬ  третьей  степени: 

Можно  бы  еще  случай  присоединить , 
когда  предложенную  формулу  биквадра- 
томЪ  ЗдЬлашь  надлежшпЬ ,  вЪ  кошоромЪ 
аышшая  степень  второй  не  превышаешь  * 
гаакЪ  когда  формула  а-\-Ьх-Ь-схх  должна 
выть  ОиквадраіпЪ  ,  то  прежде  всего  над- 
лежитЪ  онѵю  здВлашь  квадратсмЬ  >  а 
потомЪ  корень  сего  квадрата  еще  квя- 
дратомЪ;  о  чемЪ  уже  правила   показаны. 

ТакЪ  когда  наприч.  хх-\-Ч  ,  должно 
быть  биквадратЪ  ,  то  ЙдЬлай  прежде  сію 
формулу  квадратомЪ,  что  учпнишея  поло- 

формула     наша     равна    сему    квадрату 
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9*—і4пдрр+49р4  _.  4*-^і4ддрр+49р* л 
откуда  корень  ТРР-НУ  4    которой    еще  . 

квадратомЬ  вделать  должно.  На  сей  ко- 
нецЪ  помножь  вЪ  верьху  н  вЪ  низу  на  Щ, 
чгаооЬ  знаменатель  былЪ  квадрагаЪ  $  а 
числитель  ^РЧІІРРЛ-ЧЧ)  ДрлженЪ  бытв 
также  квадратЪ  ,  чего  иначе  учинить  нй 
-льзя,  какЪ  отгадать  только  случай;  Сего' 
ради  можно  взять  0~^2  .  чтобЪ  сТя 
формула  г{р&{7р*-+-р*х)  =  2р*х(1-1-хЬ\  и 
раздВливЪ  нар*,  т.е.  ав\.7-Нж}  была  ква- 
драггіЬ  \  ЗіБсь  вЗвбстной  случай  жгз  I;  Й 
юикЪ  положивЪ  й— і+у  получишь  (й  + 
Ѵ){М-аг4-Г»')=іб+±рн-%-І-1»'*,  отту- 
да корень  пусть  будетЪ  4+*У  »  кото- 
раго  квадратЪ  ■б-і-'Ф+?*г  положивЪ 
равнымЪ  формуле  нашей  получится  64-2? 
=У  *  >^=і  в  %  —  %  ,  но  $^;і  будетЪ 
9—9  и  р=8  по  сему  л=|^  ,  слЪдов. 
формула  наша  7Н-хг=:"?|^;  ,  коей  ква- 
дратной корень  есть  {•»,  а  сего  еще  ква- 
дратной корень  есть  *%  ,  кошораго  на- 
ша формула  еиквадршЬ. 

рб3. 
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НаконецЪ  вЪсей  глав"Ъ  упомянешь 
НадлежиггіЪ  ,  что  есть  ьВкоторьіе  фор. 
мулы  ,  кой  вообще  кубомЪ  здВлать  мо- 
ка;  такЪ  когда  схх  должно  быть  куби- 
чное число,  то  положи  его  корень  ~р:г, 
будетЪ  #СГ— рТя',  или  с~р*х  ,  слЬдов. 
ж—  с, ,  вОЗми  '  вм'Всгпо  *,  получится  у—со*. 

р  Ч  Г  1  1 

Пришчина  сечу  видна ;  потому  что  фор- 
мула содержитЪ  вЪ  себЬ  квадратЪ  ,  чего 
ради  всЬ  и іакіс  формулы  й\Ь-Ъ-сХ)*  »  или 
аЬЬ-\-гаЬсх  -\-ассхх  весьма  легко  кубомЪ 
ад&лать  можно:  ибо  положивЬ  кубичной 
ѣя  корень  п-ІІ!1  будетЪ  а(Ь~і-сху 
_,(Ь-^сху  и  радді^дад,   ^  (і4-г*)*    по- 

лучится  а—  ,  откуда  *— -і—_ -   , 

^*  * 

гіЕ  ?  по  изволепію  брать  можно. 

Отсюда  явствуетЪ,  сколь  велика  поль- 
за разрВшать  формулу  на  ея  множите- 
лей ,  когда  только  сіс  учинить  можно 
Чож^    II.  Ъ  а 
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о  которой  матеріи  намѣрены  мы  говорит» 
прасшранмЪе  ьѣ  следующей  ілаёЬ. 

Г АЛВЛ     XI. 

О  разрѣшеніи    на  множителей  формуле 
ахх^-Ъху-\-Суу. 

<>б4. 

ЗдѢсь  буквы  *  и^  эначатЪ  іфлыя  то  ів- 
Ко  числа  :  мы  уже  видЪли  вЪ  каких!) 
случаяхЪ  дробями  д-овольсгтюваніъся  дрл 
жно ,  й  каким!)  образоічЪ  приводится  во- 
просЪ  вЬ  цЪлыя  числа.  Когда  йаприм, 
искомое  число  х  оудегоЪ  дробь  ,  то  т- 
длежитЪ  только  вэягпв  х—~  п  тогда 
вмЪсйіо  і  и  и  Завсегда  можно  ордгаь 
у*Блыя  числа  ;  и  понеже  сія  дробь  вЪ 
самомЪ  мсньшемЪ  видВ  юЪявлст  быть 
можсгаЪ  ,  то  сбѢ  еуквы  *  „  и  за  шакія 
числа  почесть  можно  ,  коя  общаго  де- 
лителя не  пмВютЪ. 

ВЪ    предложенной    формулѢ    ли* 

значашЪ  цЁлыя  июльш  числа-  ,  и  прежде 

нецела 
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нежели  іиожсічЪ  ми  показать  і  какичЪ 
обравомЪ  оную  квадратом^  или  кубомЪ* 
илч  другою  вынтщрю  степенью  зм'пллп» 
можно,  НадлежиіпЪ  напередЬ  раасмотрЪть 
какія  «наменовзнія  буквамЪ  эг  а  у  дате 
должно,  чіпобЪ  формула  содержала  вЪ  се» 
бѣ  два  йліі  Ѳольиіе  множителей. 

»#> 

ЗдБсв  з  случая  входятЪ  вЬ  разеу- 
*деп>с  !  лерпой  когда  сія  формула  дей- 
ствительно на  г  раціогіалъныс  множи- 
теля разрешиться  мОжеігіЪ  ;  **то  учи- 
нится ,  какЪ  уже  мм  и  прежде  видели , 
когда  ЬВ-^ас  вудешЪ    кпадратное    число; 

>^РУ20Й  случай  когда  оба  стя  мно- 
жителя равны  между  собою  і  вЪ  кото- 
ромЪ  сама  формула  действительной  ива-* 
ЙратЪ  содержиіііЬ; 

Третей  сЛучак      когда     формула     не 

иначе  какЪ  на  ирраціонйЛгіые  множители 

раздроблена  быть  можетЪ,  Хотя  они  или 

ііросшо   йрраціоналыше,   или  совссмЪ  не- 

Ъ  %  во»- 


. 
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возможные  ОудутЪ.  Первое  учинится  , 
когда  ЬЬ-і^ае  есть  положительное  число, 
ио  не  квадрапіЬ  ;  а  последнее  ,  ежели 
ЪЪ~$ас  будетЪ  отрицательное  I  сіи  то 
суть  з  случая  ,  кои  мы  разсмогор'Вт» 
имВстЬ. 

$66. 

Ежели  формула  наша  на  два  раці- 
ональные  множителя  разрешится  ,  то 
можно  ее  представить  такЪ  :  {/х-{-еу} 
(Ьх-Ъ-ку)  у  которая  уже  по  своему  свой- 
ству эаключастЪ  вЪ  ссбЪ  двухЪ  множи- 
телей. А  когда  за  благо  разеудится,  чшобЪ 
она  большее  число  множителей  вЪ  себВ 
Заключала  ,  то  воэми  только  [х-Ъ~{>упр4 
в  Ъх-Ъ~ку—т$  ,  и  тогда  наша  формула 
равна  сему  произведению  рц  п  ,  слВдов. 
4  множителей  вЪ  ссбЪ  содержитЪ  ,  ко- 
ихЬ  число  по  проиэволенію  увеличишь 
модно  ,  а  изЪ  сего  получаемЬ  мы  двоя- 
кое знаменованіе  вмЪсто  х  ,  а  имянно; 
х=Й^§1  и  х-гі^г,  ПОчсму  6удстЪ 
Щ-Ь$у~}п~/ку ,  слЪлов.  }~?І^М 

(к — к% 
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и  д.—  Ьр9-&г*^    для  изЪявлснія  буквЪ 

/А— ь$ 
х  и  у  ,  вЪ  цБлыхЪ  числахЬ  надлслштЪ 
взять  /) ,  Ц  ,  г  и  г  піакЪ  ,  чтобЪ  числи- 
тель действительно  могЪ  разделишься 
на  знаменателя  ,  что  учинится  ежели 
или  *иГі  или  ^иі  ш  него  разделятся. 

96*7* 

Для  иэЪяснсн(Я  сего ,  пусть    пред- 
ложена   будетЪ  формула  хх—уу  ,    кото- 


рая 


соснюииіЬ     изЬ    сихЪ     множителей 


(АЧ-уНдг— _р)  ,  а  ежели  она  еще  больше 
множителей  имЪть  долженствуете  ,  то 
положи  х+у^ріі  х—у~ п  и  получится 

__  Н±г?_    у-РГ^ІІ   ;   но  чшо  бы  СІИ 

2       '  2 

числа  были  цБлыя  ,  то  должны  оба  чи- 
сла ѣц  и  гх  быть  вдругЪ  или  четныя  , 
или  оба  нечетныя. 

Пусть   напрвм.   р—у  ,    Я~%  *    *"— $ 

и  /=і  ,  ОудетЪ  рч^- 35  и  г;  =  3  >  слЪд. 

л-~іо  пу^гб,  откуда  найдется  хх—уу 

—  ю-)  ,     которое    число    действительно 

"Ь  з  сосшо- 
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состоигоЪ    изЪ  множителей  7,5^3**.     Ч 
такЪ  сей  случай  не  иіцЬешЬ  ни  малБВшаро, 

іаціоуднерія, 

Еще  деньте  трудности  ^м&епіЪ 
другой  случай  »  гдФ  формула  два  равные 
множителя  «Ъ  себЬ  ааіОцрчдетоЪ  ,  \і  по, 
сему  «іакЪ  представлена  рыть  можетЬ: 
(/•?  -+-  й^)  ,  которой  квадраіпЪ  никаких^ 
дрѵгиэф  ^мржиціелей  пъ^ц»  не  мо*сшЪ  ^ 
кромЬ  пфхЪ  ,  кои  ^%Ь  егр  ^ррцч  {х-іг%у 
раждаютсч.  И  пцкЪ  положило  %%-і-еу. 
--гРУ?"  »  *?У4стІЬ  форчула  наша.  ррд$Г?  (  ц 
слЬдов-  сртолько  множителей  иліѢть  мо,- 
жегоДз,  сколько  за.  благо  раэсудится,. 

ЗдВсь  иэЪ  лнухЬ  чиселЪ  хну  одца, 
только  опредБл.яе,іпся  ,  а  другие  оста- 
вляешся  на  шше  процзарлен^  ;  и  когда, 
получится  х-=Х^-  ,  гдЪ^  легко  «с*. 
жня  взяіпь  такЪ  ,  чтц  дробь  уничто- 
жится. Наилегчайшая  сего  роду  форму- 
ла есть  хх  ,  ел  с/и  вевмется  х—^г  то 
кѵдопіЬ  хх  ^ключаещЪ  вЬ  сееВ  ірри 
над- 
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квадратные   множителя  ,  >  вмянвоі  #> , 
И  и  «■• 

Гораздо  больше  имБепіЪ  трудности 
третей  случаи ,  гдб  формула  наша  на  г 
раціональныя  множителя  разрешиться 
не  можетЪ  ,  в  требуется  кЬ  сему  особ- 
ливое искуство  находить  вмТапо  ГЯГ 
пвчя  ?н4мечовтГя,  и»Ъ  которыхЬ  бы  фор- 
мула *,  или  больше  множителей  вЪсеоВ 
содержала.  А  чтобы  облегчить  сѴс  разы- 
сканіс,  то  должно  примЪчать,  что  наша 
формула  легко  церемониться  моа;стЪ 
вЪ  другую  ,  гдЬ  средняго  члена  нВтЪ  ; 
а  имянно  надлежишЪ  только  взять  д— 
ІІ,  и  получится  с[я  формула  —■ ь-ч-Ч? 

опустимЪ  теперь  средней  членЪ  и  раа- 
смотримЪ  формулу  ахх^г(г_г  ,  гдБ  все 
дбло  »Ъ  томЪ  состоишь  ,  какія  бы  »на- 
мснованія  буквамЪ  д.'  и  у  дать  должно  , 
что  бы  с|я  формула  множителей  имЁла. 
Легко  усмощрЬвь  можно  ,  что  ск  отЪ 
~Ь  +  свой- 
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свойства  чмселЪ  а   и    с  эависшгіЪ,  й  для 
тогоначнсмЪ  сЪ  нЪкоторыхЪ  опрсдБлен- 
ныхЬ  сего  рода  формулЪ, 

9Ю. 

Пусть  во  первькЪ  дат  будетЪ  фор- 
мула хх-і-гу,  которая  всё  числа  вЪ  себБ 
солероттЪ,  кои  сумм;-  двухЪ  кваіратовЬ 
изЬявляютЪ  ,  и  представим!  ЗдВсь  самый 
меншія  до  $о. 

і,г,4,5,8,9,іо,і3),б,і7,,8,»оі2<,2Л,2„ 
*г.3+,3«, 37,40,4.1.45,4*50.  мсЖду кои- 
ми находятся  нВкоторыя  первый  числа 
юи  ни  какихЬ  множителей  не  ямЬкигіЪ  ■ 
по  сечу  вопросЪ  будстЬ  яснЁс  ,  какія 
знаменованія  буквамЪ  х  ѵ,  у  дать  додано, 
-той,  формула  хх+0  делителей  „ли 
«носителей  вЪ  сее»  имЪла ;  да  „р„пюмЪ 
столько  сколько  за  олаго  разеудип,,,. 
При  чемЬ  прежде  все™  „вкл,„,асмЪ  мы 
и*  случаи,  гдЬ  х  „  у  №тто  іЪлвпхм 
имБюто  ,  потому  что  тогда  х*-ъ-п 
на  она™  дблителя  и  „а  квадратЬ  его 
могло  вы  раздИлишься;  иОо  когда  наприм. 
х=7р 
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ТЧ 


лг— 7р  п  у—  7$,  то  сумма  ихЪ  квадрапювЪ 
=4°#>-4-  +97? = +9ІРР  •+■  Ч^  можешЪ  на  49 
раздБлиілі.ся  ;  и  ішкЬ  надлежипіЪ  вопросЪ 
до  такихЪ  формулЪ  ,  г  дБ  «  й^  общага 
дЪлителя  не  имЪютЪ ,  или  между  собою 
недЪлимы.  йатруднсніе  эдБсь  ЭараяЪ  ио- 
падаешся  $  ибо  хотя  и  видно  что  оба 
числа  х  и  у  нечетныя  ,  однакожЪ  фор- 
мула хх-\-уу  четное  число  будегоЪ  а 
слБд.  на  г  дФлимо;  но  ежели  одно  чет- 
ное ,  а  другое  нечетное  ,  то  формула 
будетЪ  нсчстЪ  :  а  нмЪеиіЪ  ли  она  дЪ- 
лиглелеЙ  или  гіВтЪ,  то  не  скоро  узнать 
можно.  Оба  же  числа  д-  и  у  чегпныя 
быть  не  могутЪ  ,  потому  что  они  не 
должны  имЬть  ьбіуаго  діэлитсля. 

971.' 

По  сему  пусть  будутЪ  оба  числа 
х  и  у  между  собою  неделимы*  ,  и  хотя 
формѵла  хх-\-і;У  должна  вЬ  ссбБ  заклю- 
чать 2.  ила  больше  множителей,  однакожЪ 
вЪ  такомЪ  слѵчаЪ  прежній  способЪ  имЪть 
мЁста  не  можетЪ  ;  потому  что  сія 
Ъ  5  формула 
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формула  на  %  раціошльные  множителя 
разрешиться  не  мохе тЪ.  Ноыррауіональ^ 
ные  множители  ,  на  которое  формѵла 
^іаздробляеіпся,  и  рэЬивляечіря  чрезЪ  про- 
износите (х-і-уУ—  іХ^~ ?Ѵ  —  і),  вюгуяІЬ 
намЪ  туже  показать  ѵслугу  ;  ибо  когда 
формула  хх-\-уу  дЬйсптителшо  множи- 
телей имЁстЬ  ,  пю  сіи  ирраціональньгё 
множители  должны  паки  имВп  ь  *іножи 
телсй  Когда  же  бы  сіи  множители  дЬлн 
щелей  далЪе  не  имЬли  7  тоеы  и  проиаве 
деніе  оныхЬ  также  ни  чакихЪ  множите-. 
Лей  нс  имоло.  Но  когда  сш  множители 
суть  ирраціональные  ,  да  я  совсем'Ъ  не.- 
врзможные  ,  то  числа  х  и  у  равнымЪ 
обрааомЪ  общагр  делителя  имілі  ь  не 
должны,  и  следов,  не  чогутЪ  они  имБть 
н«  какихЪ  раціональныуЪ  множителе^  ,  ., 
будутЪ  иррациональными  ,  или  совсемЬ 
Невозможными. 

973, 

И  такЪ  когда  готреСуется,    чтобХ 

формула    хх-А-уу    состояла    изЪ    двухЬ 

раціональныхЬ   множителей  ,  то  оба  ир- 

раці- 


ваціСНэльнце  множители  раздроби  пакі* 
на  дв^  мг  озі-ітсля  и  положи  во  первьізф 

;жс  V— |  ,  щкЪ  положительной  такЬ  и 
оііглц^гпеиьнрй  взять  можно  ,  ею  само 
роОош  будетЪ  У— ^Ѵ—  і—{р— ^У— і*(г-* 
Т— і),  и  произведение  оттуда  дастЪ  на-г 
ціѵ  формулу  ,  пі,  с,  зс$+уг^\$р-Ъ-уф\хѵ -\-Щ 
ргакЪ  что  она  два  раціоналыше  множи- 
теля й-чЁетЬ»  іп  с.рр-і-%%  и  |гЧ-*г.  Но 
?дЬсь  осшалорь  еще  определишь  знамено- 
ванія  чисслЪ  л:  .і  у  ,  которых  также  ра- 
^юшлуіыя  рыть  должны. 

ПомножввЪ  неизвлскомыхЪ  множите- 
лей между  собою  выдспіЬ  х-Ъ~уѴ—і=$Г 
— Ці-Ъ-ріѴ—  і  -і-^гѴ—  і  и  я— кѴ—  і 
л^-рг—  $г  —  §тѴ  —  і  —  рі  V  —  і  ,  сло*ивЪ 
ріи  формулы  ,  будепіЪ  х~рг~ф  ;  когда- 
же  вычтешь  одну  изЪ  другой  ,  то  по- 
лучится гуѴ—-  іг2  2ргУ—  ін-  а^гѴ— х,или 
,у^:рі-І-$г.  По  сему  взявЪ  х^рг—ух  и 
^^_  »*  -т-'^г  формула  наша  дгх^-_уу  э*~ 
недлинно  имІэть  будетЪ  двѵкЪ  множи- 
ИіслеЙ  и  выдсщЪ  хр-*~.уу~ (ррЧ-й^-Ь"). 
Ио 





4й8      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

Но  ежели  потребуется  большее  чи- 
сло множителей  ,  то  должно  только 
взять  р  и  д  такЪ  чтобЪ^+??  имЬло 
двухЪ  множителей  ,  и  тогда  бы  нашлось 
3  множителя  7  коихЪ  число  по  произво- 
ленію  увеличишь  можно. 

973- 

Понеже  здЬсь  квадраты  только  чи- 
селЪ  р,9»г  и  х  входяшЪ  ,  то  можно 
сіи  взять  также  и  отрицательными  : 
Возмч  нгшрим.  ^  отрицательное,  будетЪ 
х^рг-ъ-ці  и  у^рх-дгу  коихЪ сумма  ква- 
дратовЪ  та  же  самая  ,  какЬ  и  прежде. 
Отсюда  усматривасмЪ  мы  ,  что  ежели 
число  произведению  (ДО -+■  де)(г*Ч- «•)  рав- 
но ,  то  оное  двояки  <іЬ  образоічЪ  на  два 
квадрата  раздроблено  бышь  можетЪ;  ибо 
сперва  найдено  я=хрг— ^  и  у— р_^г  ^ 
а  потомЪ  х=рг-Ь~$$  ^  ^'~р^  —  ^^.  Пусть 
Наприч.  р"Г2  ,  9—3  »  г~  2  и  ;гі  , 
шакЪ  чтобы  сіе  произведен^  вышло  13» 
5  —6%=2хх-Ь-ууу  іпл  будгтЪ  тогда  или 
*— 4»3/— 7»  ѵшіх—ѣ  а  у—  і-,ивЬобо- 
ихЬ 
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ихЪ  случаяхЪ  хх-±-уу—6$.  Когда  мно- 
го такихЪ  чиселЪ  помножишь  между  со- 
бою ,  то  произведете  еще  больше  разЪ 
бѵдетЪ  изЪябдяпіь  сумму  двухЬ  квадрат- 
ныхЪ  чиселЬ  различными  образами.  уч- 
кожь  наприм.  2*Н-ж*_5  г  3*-*-2г~  ід 
а  4'-(-і,'=:і7  метилу  собою,  и  выдетЪ 
но?  *  которое  число  на  два  квадрата 
раздроблено  будетЪ  слБдующимЪ  обра- 
ЗомЪ 
І)33а-+-+*і  ІОігЧ-і^ШЭІзіЧ-іг1*  ІѴ>+*-Нгз». 

974. 
Мсждѵ  Содержащимися  вЪ  формѵлВ 
ХХ-т-уу  числами  находятся  такія  ,  кои 
изЪ  двухЪ  или  больше  такихЪ  чиселЪ  по 
умножение  составлены ,  а  потомЪ  и  та? 
кіс  кои  такЪ  не  составлены.  Сіи  назы- 
вать станемЬ  простыми  числами  ,  а  ,ігіВ 
сложенными  і  в  такЪ  просгныя  числа  в'Ь 
формулЪ    хх-\-уу  будушЬ  слБдующі. 

в'  V  9і  13і  і7,  29'  ѴііѴуЮі  и  прошч. 
вЪ  коіпоромЪ  рядѵ  двоякія  числа  попа> 
даются  ,  а  имянно:  псрвыя  числа,  или  та 
кія  коп    долптслсЙ    не  имХюшЪ   како  а 

5 
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$і  '8,  >7»  2р,  37",  4*»  когаорыя  всЪ  кром» 
4  такого  соетоянія  ,  что  отняло  отЬ 
иихЪ  і  цу  і  остатокЬ  на  4  раадЕлгітся  $ 
или  они  содержатся  вЪформулЬ  4»-*"1' 
ПотомЪ  попадаются  квлдратныя  числа  , 
яко  р,  49,  коихЪ  корня  з  в  7  не  находятся. 
При  чсмЪ  примЪчать  надлежитЪ  ,  Чтд 
СІи  корни  з  и  7  вЪ  формулѢ  4Я—  і  со* 
держатся  !  но  очевидно  і  что  ни  одно1 
число  язЬ  сей  формулы  4»— '  не  мо- 
жетЪ  быть  суммою  ДВухЬ  квадратов  Ь  * 
ибо  когда  сіи  числа  нечешныя  ,  то  дол- 
жно одному  изЬ  ОбогізД)  кнадратовЪ  быть 
четному  *  а  другому  нечетному.  Но1 
мы  видБли  ,  что  всЬ  чегоныя  квадратй' 
на  4  дЬлятся ,  а  нечетный  вЪ  формуле 
4»-+ч  содержатся  ;  и  такЪ  «жели  чет- 
ной квадратЪ  сЪ  нечетнымЪ  сложится , 
то  сумма  получдетЪ  «всегда  о^юрмулУ 
4Я-Ы  ,  а  никогда  дя—  I.  что  же  бе© 
вервыя  числа  форму  ли  ^п+і  суть  еум- 
Лы  двухЬ  квядрап  овЪ,  то  хотя  в  извест- 
но ,  но  доказать  не  столь  легко  можно; 
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ГіосшупичЪ  далізв  и  рлэсмотримЪ 
і  формулу  хх  +  й&і  дабы  увидишь  ,  какЫ 
анамснованія  х  а  у  ймВгпь  должны^  чпюбЪ 
і  Найти  ея  множителей.  Понеже  сія  фор- 
мул* вЪ  мнимыхЪ  множителяхЬ  предста-» 
вляется  такЬ  (х-і-уѴ  —  й  (*-//- а)  ,  то 
разѵмЪстся,  ісакЪ  іл  прежде»  ежеЛи  форму- 
ла наша  иічБетЪ  множиіпелей  ,  то  и  с!я 
мнимая  формула  дблжна  имВть  своихЪ. 
Для  того  положи  во  первыхЪ  х-^-уѴ-г 
— СрН-^-аКг+хѴ  —  2)  ,  то  видно  , 
«япо  х~~ уЛ/ —  &—(р-$Ѵ  ~»'{г— /Ѵ-г);  по 
чему  наша  формула  гіудеійЬ  АЛ:  -4-  а/у 
—  (#р-+-2^'(іТ"Ь«')>  и  следовательно  ДвухЪ 
множителей  имЪстЬ,  изЪ  гоихЪ  притомЪ 
каждой  того  же  роду.  Для  учиненія 
сего  надлежать  определить  надлежащая 
ЗНаіЧснойагіія  вмВсто  х  в  у  ,  что  ЭдБ- 
ластся  слѣдующичЪ  обраэомЪ  :  понеже! 
Л ■+■>*'  -  ъ—рг  -  2^  -+-  угѴ - й  -+-^Ѵ  -  « ,  а 
*— у^-ъ^р-Щі—  цгѴ—  г~ргѴ— %  ,  то 
суммадаст'Ь  лх^арг  —  ^г,  слЬдов.  х-рг 
-•05/  ,  а  равноешь  2уѴ-&^  %цт\'  -я 
•Ч-з|ѵ  V-  2 
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Н-І//Ѵ-В,  откуда,?— <}г-\-рі.  1/1  шакЬ 
когда  наша  формула  дгж+^у  должна 
имЪть  множителей  ,  то  оные  бываюшЬ 
завсегда  такого  свойства  ,  что  одинЪ 
шЪ  нихЬ  ^)+2^  ;  а  другой  ггЦ-гМ) 
или  они  оба  суть  числа  одного  роду  сЬ 
хх~\-луу.  Для  сей  пріітчины  можно  х  и  у 
дволкимЪ  оОразомЬ  огіредЬлить  3  пошОмѴ 
что  ?  какЪ  положительное  ,  такЪ  и  от- 
рицательно ваять  можно ,  и  найдется 
*=/*■- орт  и  »=$г+«Гі  а  попюмЪл^г 
-Ьарт  и/- ух-^г. 

$7& 

Сія  Формула  ХХ-І-2&Г  заключает!) 
вЪ  себВ  всЪ  пгё>  числа,  которыя  взЪ  оди- 
вакого  иудвоеннаго   квадрашд  состоятЬ, 

и  кои  мы  адЪсь  до  ^о  предлагаемо  : 

«,  2,з,+,б,  8,9,  і»,і2,іб,  17, 18, 19,22,  і4і 

торыя  какЪ  и  прежде  ,  на  просты»  и 
составныя  разделить  можно  ■  простыя, 
кои  изЬ  предЪидущпхЪ  не  составлены 
суть  слВдующІя  я,з)з,хі,іу,і9,а5»4І» 
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43)49»  Между  которыми  нсЬ  і  КромБ 
квадрапювЪ  г^  и  49  суть  первый  числа; 
а  которыхЪ  эіЁсв  н6піЪ,оныкЪ  попадаются 
квадраты:  ЗдВсь  надлежитЪ  также  при- 
мБ-шль  ,  что  веВ  первыя  числа  содержа- 
щаяся вЬ  нашей  формулЬ  ,  заключатся 
иди  вЪ  сей  8п+і,  или  вЪ  сей  8я-|-;  . 
напротивЪ  іпого  осіщльныя  <  коп  или 
в'Ь  формулЪ  8л-}- 5  ,  или  вЪ  сей  8я-р7 
содержатся  ,  никогда  и»Ь  одинакаго  и 
удвоенна™  квадрата  состоять  Не  мо- 
гутЪ.  Но  и  то  известно  ,  что  всБ 
первыя  числа  заключающаяся  вЬ  Одной 
изЪ  первыхЬ  двухЪ  фориулЬ  8»ч-і  и 
*"-4-?  могѵшЪ  завсегда  на  Одинаков  и 
двойной  квадратЬ  разрешиться. 

977- 
равнымЪ  сбраЗомЪ  приступим* 
Д>  общей  формул*  и  рзсмогоримЪ,  какЫ 
.наѵіснованігя  ЧИСламЪ  X  и ,  дать  надле- 
житЬ  ,  „говЪ  формула  сія  множите- 
лей имЬла  Понеже  оную  чрсэЪ  следую. 
идее  произведете  представить  можно 
<*-+-Гѵ-')(*?1/-0 ,    то    изобрази    ка- 
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жддго  изЬ  сихЬ  множителей  вЪ  двухЪ 
множшлеляхЪ  равнаго  свойства  ;  а  имян- 

НО:ЬО»МИ   Х~)-уѴ—С  —  (р~\-1іѴ~сУг+іѴ-С) 

и  х-уг-схар-ф/^еХг-іѴ-с)  я  будешЪ 
наша  формула  хх-+-суу~  (рр  -^-сщ) 
(гг+сл),  откуда  явствуетЪ ,  что  мно- 
жители сЪ  самою  формулою  будутЪ 
ііаиі  того  же  роду  ;  а  знаменованія  ЧИ- 
сслЪ  л:  и  у  получатся  следующими  об- 
раЗомЪ  *  Х—рг-ь-Щі,  или  Х—рг—сдх  і 
1—ЧГ+р!,  или  у~рі-Чт  ;  и  отсюда 
легко  уже  ѵзп.ипь  можно.  какимЪ  образомЪ 
формула  наша  еще  большее  число  мно- 
жителей иметь  можеіпЪ, 

$78. 
Теперь  не  трудно  раздробить  я 
сію  формулу  хх-суу  на  мноаіитслсй  ; 
потому  чпю  только  -с  на  «Вето  -+-<■ 
ставить  должно  ;  между  тЪмЪ  можно 
ихЬ  также  найти  бемюередственно  та- 
тмЪ  оориомЪ  :  когда  наша  формула 
равна  сему  произведен  ііо  (х-і-уѴс)  [д-— уУс), 
то  возми  ,  какЬ  слЪдустЪ  х-+-_уѴс^= 
(г^тУ^г-г-ЛѴ)  в  х-уЛ/с=)  р^Ѵс%г-:Ус), 
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откуда  найдутся  сіи  множители :  XX— ОУ 
^[рр~с<]ч)'тг-і5$)  »  кои  также  сЪ  нашею 
формулою  одного  роду  ;  ЫМменованж 
же  чиселЪ  д:  и  у  можно  определишь  дво- 
якимЬ  образомЪ  : 

х~рг-\-с$і>  у~дг-\~рі  ;  пошомЪ  х^ірг-сц: 
и  у—рі-цг  ;  но  Сжели  пожелаешь  иЗвБ- 
дать  выдетЪ  ли  такичЪ  обрагомЪ  най- 
денное проиЗведенге  $  то  І&АШ  пробу 
йэ  первыми  Ыамснованіями  и  будстЪ 
х~-—рргг-\-2сдргх-)-сід</іг,  ѵу~ррл-ъ-грдг*-ъ- 
дцгг,  и  суу—сррн-+-ыруп\с(1%тг  і  откуда 
получится  хх-сур^ргг-срри-^-сс^уп-счугг^ 
Что  сЪ  найденнычЪ  проиэведеніемЪ  Крр— 
ЧЯ&ГГ~  "*)  согЛасусггіЪ. 

По  сіс  мЪсто  раэсмдтрииали  мы 
бдинЪ  только  первой  члснЪ  :  а  теперь 
почноличЪ  окой  буквою  а  ,  и*  станемЪ 
искать  какихЪ  формула  дд.і-4-ду  мни- 
жителей  имЬть  можетЪ. 

Ы  г  ЗдѢсь 
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ЗдВсь  віино  ,  чпю  шіш  формула 
равна  будешЪ  сечу  приизвсдшію  {хУа-\- 
уУ~с){хѴа-^ и-)  ,  ко.морые  оба  множи- 
теля еще  вЪ  множіішелякЬ  изЬівпть 
должно  ;  ни  при  семЪ  бываетЪ  кЪкопю 
рое  затруднение  :  ибо  ежели  бы  слВдул 
прежнему  способу  положили 
хУа-\-уУ-с~[рѴа^дѴ'с){гѴа-\-іѴ-с)-п-рг~ 
с^-нрхѴ-о^-Ь^гѴ-дг,  іяхѴа^Ѵ-е~(рѴ<1 
-яУ-сХгѴа~іУ-е}=арг-сді~ріУ-ас~цгУ  -аѵ> 
шо  получили  бы  отсюда  2хУ<гг:йарг-Щ5і 
а  ъуѴ-с— йр?Ѵ-ас-\-іЧгУ-аі\  и  слВдов- 
какЬ  для  л: ,  пакЪ  и  ддя  у  нашлись  оы 
ирраціональныя  знамснованіія  ,  кои  здВсь 
имБть  міэста  не  могушЬ. 


Сему  затрудненно  можно  пособит* 
слѢдующимЪ  образомЪ ,  положивЪ  хУа 
-\-уУ~с={рѴа-\-дѴ~с){г-\-іѴ-а<;)—ргѴ& 
— еч  уѴа+^гѴ-е-І-аргѴ-с  ,  хѴа-уѴ-с^. 
(рѴа-дУ-^г-іѴ-^—ргѴа-срѴа-дгУ 
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—С—ар^-с  ;  откуда  вмВсто  х  пу  слѣ- 
дуюцпя  раціоналшыя  энамено&анія  най- 
дутся :  х~рг~сц*  ,  у—^г-+-арг ,  потомЪ 
пслѵчитЬ  формула  націа  СлЬдующихЪ 
множителей-  ахх-Ь-суу—^рр+щ^гг+асм), 
иэЬ  кошорыхЪ  одинЪ  только  такой  же 
сЪ  нашею  формулою  видЪ  имБстЪ  ,  а 
другой  совсемЪ  иной. 

93, 

Между  тЪмЪ  однакожЬ  о6*Б  сіи  фор- 
мулы великое  сходство  нмЁютЪ:  ибовсВ 
числа  содержащаяся  вЪ  первой  будучи  по- 
множены на  числа  другой  обращаются 
паки  вЬ  первую  формулу.  Мы  уже  видБли, 
что  а  числа  второй  формулы  хх-\-асуу 
кои  сЪ  числами  первой  хх-Л-еуу  согласуются 
будучи  же  между  собою  помножены  про- 
изводятЪ  паки  число  віьорой  формулы. 

И  такЪ  надлеяшшЪ  сіцс  разыскать, 
когда  два  числа  первой  формулы  ахх+ду 
между  собою  помножатся  ,  то  кЬ  кото- 
рой формуле  надлежитЪ  произведеніе. 
Чего  рада  помноживЪ  формулы  перваго 
Ы  9  рода 
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рода  (#рр-\-сду)(агг-±-м*),  легко  усмощя 
р'Ьшь  можно,  что  произведете  представит» 
можно  такЪііарг-ь-сдт^-і-асірі-чг^іЪіявЪ 
арг-\-сд!—х  и  р$-$г~у  получимЪ  фор- 
мулу хх+асуу^  которая  до  ярслБднягд 
рода  надлежиілЪ,  По  сему  два  числа  перва- 
го  рода  рхх~\-суу  помножцвЪ  между  собощ 
даюіпЪ  число  Вфораго  роду.  Сіе  вкраи^Ь 
взЪявить  мгжно  іпакЪ  :  числа  псрваго  роду 
СШансмЪ  означать  1:  втораго  II.  слііідов  I, 
I.  даютр  II  і  I.  II  даютЪ  I;  II.  II  даютЪ  II ; 
откуда  такожде  явствуетЬ  ,  когда  мно- 
го іпакикЪ  чиселЪ  одно  над ругое  множит!, 
должно  ,  какЬ  I  1. 1  даитЬ  I,  1. 1.  И 
даютЪ  II ;  I.  Ц,  Ц  д4ЮшЬ  1 ;  Ц.  Ц.  Ц. 
даютЪ  II. 

д8з, 
Для  нэЪяснсніа  сего  пусть  будетЪ 
в=г 2  и  «■— 5  >  «труда  сіи  два  рода  чи- 
сслЪ  раздаются  ;  первой  содержится  вЪ 
форчулЪ  2ХХ-г-Э№  »  Ч  Другой  вЪ  фор- 
мулб  хг-|-«р,  числа  же  перваго  рода  да 
5*  суть  слЪдующіія. 

I, 
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I,  2,1,5»3>ХІ>[г;х4>і8,го»2і,27)  2.9-30, 

32,;5,44<45*48,*°*    "^°   виіораго    рол* 
принадлежашЪ   сіи  : 

II.  і,  4.  6,  7»  9і  іо.  *5»  і*5  22,  24,  2<5,  г8, 
З1  »  Н»  3*>>  4°>  42,  49»  ПомножимЪ 
число  перваго  рода  напрвм.  З^  на  одно 
віпораго  роду  на/ірим.  51  ,  произведсніе 
будеігіЪ  ю§5>  которое  число  ааподлинно 
вЬ  форму  л  Б  2ДГХ-+-  5>Т  содержится  ,  или 
можно  вѵфсто  _у  такое  найти  число  , 
чтобЬ  ІО&5— з  УУ  было  удвоенной  кнад- 
рдішЬ,  т.е.  %хх\  сіс  учинится,  I)  когда, 
у~3:  ибо  тогда  л'^гз.  потомЬ  также 
II  ісжсли^  =гі  і,  будетЪ  *^і9і  111)  когда 
Г  ^  і  } .   то  д;  ^^  1 7 ,   и  наконсцЪ   IV  )  сжсли 

^  — іо,  бѵдетЪ  лгг^і-  Сіи  оба  рода  чи- 
седЪ  молно  опять  раздробить  на  прос- 
тыл и  состаоііыл,  Состдвнвд  суть  ігіВі 
кои  изЪ  двухЬ  ,  иди  больше  ,  меншихЪ 
чиселЪ  одного ,  или  другаго  рода  состо- 
ять. ТдкимЪ  оіЗразоічЪ  перваго  рода 
простыя  числа  будутЪ  слѢдуюідія  : 
г  ,  3  Л'  >  1 1  лу  ,  а  составныя  сіи  8, 12, 
і4,  і8,  2о.27.  30,  32,35,4°  45>4$,50 
к  протч 

ЬІ  4-  Втораго 
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Бшсраго  же,  рола  простыя  числа  суть 
сія  і,7»  $4  протчіежЪ  всЪ  сосігавыя  * 
яко  4»б,9)  "О»  іЯі  іб,аг,  24,  2^,28,  53» 
36,^.0,42,49- 


ТЛЛВА     XII. 
О  превращении    формулы  ахх-Ь-суу  ъЬ, 
цвадраты  ,     или  вЪ  вышшія  степени. 

р8з- 
і*1ы  уже  прежде  видоли  з  что  чимлі, 
формулы  ахх-\-с}у  иногда  квадратами 
здВлашь  не  лъзя  }  но  какЪ  скоро  сіе  во»- 
можно  будегпЪ,  ом  помянутую  формулу 
вЪ  другую  превратишь  можно,  вЪ  кото- 
рой а^\  ,  какЬ  наприм.  сія  формулу 
Ь$Р~ЯЧ  БѵдетЪ  квадратЪ  ,  и  можно  ея 
лредставить  вЪ  семЬ  видЬ  ;(ір -$-?)*- а 
(р+9?  і  взявЪ  теперь  ар-л-^^,х  и  р-\-</=у 
получится  формула  хх-гуу  +  гдЪ  0— і 
и  Г~~а-  Подобное  превр4іпсніс  завсегда. 
имЪспіЬ  мЁсто  ,  сколь  чаглю  такую 
формулу  квадратомЪ  эдЁлашь  можно  ,  и 
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посему  когда  формулу  аххЛ-суу  квадра- 
июмЪ ,  или  другою  вышшею  четною 
степенью  здВлать  надлежиігіЪ  $  то  мы 
доподлинно  положить  мо.і.емЬ  в  —  і   ;     а 

протчіе  случаи  почтемЪ  зі  не  возмоя,ныя. 

94- 

Пусть  предложена  буАСшЪ  формула 
ХХ-\-  суу  ,  которую  квадратоѵЪ  здТилть 
должно.  Понеже  она  состоитЪ  иіЬ  сихЬ 
множителей  {х-\-уѴ~- б)(х-уѴ  —  с)  ,  то 
должны  оные  быть  или  квадраты  ,  или 
помноженныя  на  одно  число  квадраты  ; 
ибо  когда  произведете  двѵхЬ  чиеелЪ  дол- 
жно быть  квадратЪ  наприм.  Щ,  то  тре- 
буется чтобЪ  или  р  —  гг  ,  а  ^^^і  т.е. 
чтобЪ  каждой  множитель  былЪ  кпалратЪ, 
или  чтоёЪр^тгг7  а  %~тл  ,  т.  е.  чтобЪ 
множители  была  квадраты  на  одно 
число  помноженные.  Чего  ради  положи 
х-+-у\  гс—  т{р+-дѴ ~еУ,  и  будетЪ  само 
по  себіэ  д—  уѴ-^—  т[р-^ -е)3  ,  откуда 
получаемЪ  хх-+-іуу~тт{рр-\-сцц?  и  слЬд. 
квадратное  число.  А  для  определения 
Ы  ^  буквЬ 
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буквЪ  л  и  у  имБемЪ  мы  сги  уравнснія; 
х^гуѴ^с—щр+^щ^Ѵ -с-тм  и  х-у 
У— г^я/р-чщуУ-е-ксм  ,  гдЕ  какЬ 
видно  лг  рлвснЪ  булсіпЪ  рауіональной  час- 
ти ,  а  ^  V  —  р-  иррлдюнальной  ,  іп.  е. 
х  =  трр-мщ  в  уѴ-е-гтрц-ѵ-с  ,  или 
і-гтрц, 

И  по  сечу  положивЪ  х~трр-тсщ,  а 
у—  2МИ,  формула  наша  хх-Ѵсуу  будеіпЪ 
квадратЪ  і  а  имянно  1ЯгМрр+сод)'ш  косга 
корень  есть  трр-+-ѵицч, 

98,-. 
Когда    два  числа     ^  в  у    одно     на 

ДрУГОС    НгдЬлИМО   ,   ИЛИ    ОбЩЗТО   дВлвтсЛ* 

не^имБюшЪ  ,  то  надлежишЪ  положить 
ж_і  і  піакЪ  ежели  хх+суу  ДОЛЖНО 
быть  квадратЬ  ,  ,«,  Е0,чи  п,олыіо  х=рр 
-СП  >>-!>(,>  тогда  сія  формула  ра- 
вна будетЬ  квадрату  рр-^-сщ.  ВмБсшо 
■лого,  чтобЪ  брать  х~рр-ст  ,  мо*но 
ітаде  положить  х=сщ-рру  потому  что 
вЬ  оаовхЪ  слувяхЪ  квадрашЪ  ді  одина- 
ково.   Сш  сушь  тБак  самые  формулы  , 
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щощ  мы  совссмЪ  иэЪ  дрѵгихЪ  нашли 
рснованШ  ,  чЬчЪ  исправность  сего  спо- 
соба подтверждается.  Ибо  по  прежнему 
рпособу    ,    когда  хх-Л-суу  долженствуетЪ 


ъѵху    ,  Іруу 
и  получится  хх-+-  суу~х%-\ — г— К-і— . 

Ч  Я 

СдЬ  ягл  уничтожается  ,  а  остальные  чле- 
ны раэ/ЬливЪ  на  у  и  помножовЪ  на  ед 
даюпіЪ  сууу^ърух-^рруъ  или  суцу—рру 
^іярцх,  пазд1:л|9БЬ  теперь  на   гіу  и  на  у 

будетЪ  -  — -іі-іс.     Понеже    яг  и  у  дол- 

яіны  быть  нсдЬличыя  числа  такЬ  какЬ  р 
и  ц  пю  долженЪ  Л"  числителю  ,  а  у  зна- 
менателю быть  равенЪ  ,  слВдов.  д? — (дд 
~рр  а  у— еде  каіф  р  прежде. 

Сіе    рВшеніе    тоже    самое    будетЪ 
уотя    бы  число    с   была    положительное 
или  отрицательное;  но  ежели  оно  само 
рмЕетЬ    множителей   шакЬ  какЬ  предло- 
женная 


! 
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женная  формула  хх-\-асуѵ,  которая  дол- 
жна быть  квадратЪ  ;  ню  прежнее  ріэше- 
нй  не  только  имБстЪ  мБсто  ,  гд1> 
х—віцч-рругі  у—ъра,  но  еще  и  сіелт-де 
-арр  иу—гру:  ибо  тогда  раанымЪ  обра' 
зомЪ  будешЪ  хх^-ауу=а,щ+  насру+мрр 
—  ѵ**?Ч-лр)' ,  что  также  учинится,  когда 
В08ЧСП1СЯ  X  —  орр-сщ,  потому  что  квад- 
ратЪ л-  выходипіЬ  одиндксвЪ. 

СІе  новое  рЪшенІе  по  употребляемо- 
му адЬсь  способу  найдется  такимЪ  .івря- 
аомЪ.  Положи  х+  ѵѴ  -  ае~'рУа-УаУ~с)~ 
а  х-уѴ-сс~(рѴа-(/Ѵ-с)-,  чшобЪ  вышло 
■»*-*- <го=(<Ѵ>р-г-і-}?)'  ислбдов  квадратЪ; 
но  тогда  будстЪ  х-^-уѴ-ас— арр  -р-  щ 
У-ас-сщ  и  х~ѵѴ~Ж  —  арр-щѴ-ас-сщ, 
откуда  слВдѵстЪ  х=врр-сщ  и  у—ъщ.. 
И  такЪ  когда  число  се  различными  спо- 
собами на  а  множителя  разделиться  мо- 
жстЪ  ,  то  и  многія  рЪшснія  дать  мо- 
жно. 

987. 
Мы  намерены  си  изЪснвть  неко- 
торыми   определенными     формулами     , 
■  I.    когда     формула     XX +п     должна 
6ьяш> 
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быть  квадращЬ  гдЁ  сс~  і  ,  то  вздвЪ 
х^рр^дц  и  у=Лрц  будетЪ  зх-і-}у—(рр 
Н-у?2*.  II.  ежели  формула  дх  —  у^ 
должна  быть  квадратЪ  ,  гдВ  ог~-і 
то  возми  х—рр-\-^  ,  а  у~грц  и  полу- 
чится хх-у)~  (рр~Щ)'}  III-  когда  сія 
формула  да' -4- =уу  должна  быть  квадратЪ, 
ідБ  ас^-%.  ,  то  полоа;ивЪ  #~ДО--і^,  или 
Х-ірр-дд  ,  лг—2р$  будстЪ  дд-Ь  2^(#> 
•+-2^/  или  (*ЙН"ИЬ 

IV.  Ежели  формула  д-д--й;у  квздра- 
іпомЪ  быть  долженсгавуетЪ ,  гдБ  лег:- 2, 
Ью  воз,™  -Гг^рн-где  ,  а  у—  г/у  и  полу- 
чится хх-езу~(рр-2д<2)\  V.  Естьли  фор- 
мула хх~+6уу  должна  быть  квадратЪ  , 
гдІ>  аі~6г  и  слѢдов.  или  д~  і  (  а  г— б 
или  к=:2  ,  а  с=5,  то  можно  положить 
сперва  х—рр-бцд  ,  а  У^-2рі/  и  тогда  XX 
■4-о>гг(#>Ч-б^,\  ПотомЪ  можно  так- 
же вэять  хц-щ-щ  ,  а  у=.Щ  и  пюгда 


Но   ежели  бы  формулу  йхх-^г-суу 

КвадоатомЪ  здБлашь  надлежало  ,  то  уяг.е 

выше 
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выше  обЪявлено,  что  сему  учиниться  не 
льэя  ,  ежели  нБшЪ  случая  напередЬ  иэ- 
вБсяінаго  ,  вЪ  которомЪ  сія  формула 
д"Ьі  сііі-  птелыю  квадратомЪ  быть  можетЪ. 
И  посему  извЪсіпцоіі  случай  пусть  бу- 
дстЪ  }  когда  д:  ~/  ,  а  у^%  і  такЪ  что 
а//-і-с§$~ЬЬ,  и  ілогдй  формулу  нашу  вЪ 
другую  сего  роду  Н-Ъ-асии  обратить  мо- 

ь      '  ь     ' 

будетЪ  „=^^±і^ё^±^ВД:  „  ш 

іі) 

=^--*^' отк™  «**«* 

— ^ ■ =  і  но  4$Ч-<& 

—М,  то  к~*-№гда— яд-*-*-^  й  такймЪ 
лбразомЪ  предложенная  формула  ахх-^-суі 
перем*Бнмгпся  вЬ  егю  «ч-лш/  ,  которая 
по  данному  эдЬсь  правилу  .легко  квадра- 
томЬ здБлана  быть  можешЪ. 

№■ 


I 
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Посгт/пЯмЪ  теперь  дал^е  и  раЗСМО- 
иірямЪ  какимЪ  бы  образомЪ  формулу  ахх 
-\-суу  ,  гдВ  X  Ѵк  у  Мелду  собою  недели- 
мы ,  кѵбомЬ  адВлашь  можно  было  $  кЪ 
чему  прехнів  правил*  недосн  «точны  , 
но  показанные  здБсь  способы  сЪ  наилут- 
чичЪ  усііЬхомЬ  употребишь  можно.  При 
чБмЪ  сіс  особливо  примочлнія  діістойно, 
что  сію  формулу  завсегда  кѵбомЬ  здВ- 
лать  можно  ,  какого  бы  свойства  числа 
а  и  ни  были  ,  чего  при  квадратахЬ  не 
бывало  ,  ежели  Ми  одного  случая  напе- 
редЬ  Не  было  извЪсттго  ;  что  также  о 
всЁхЪ  четныхЪ  сгоепеняхЪ  разучБется  ; 
я.  еЬ  нечетНыхЪ  яко  вЪ  з  ей  ,  ^  той 
7  мой  рпшеніе  За  всегда  возможно. 

И  гпакЪ  когда  формулу  ейт-\-сѵу 
кубочЪ  здБлать  надлежитЬ  ,  то  Положи 
подобными  образомЪ,  какЪ  и  прежде,  хѴа 
-*-уѴ-с—(рѴа-\-$Ѵ-суг  ахѴа-*уѴ-с={рѴа 
**-фѴ—е)1і  тогда  йыдетЪ  изЬ  шого 
про- 
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произведете  ахх-Ъ-суу^  {арр-Ь-сіЯУі  сліэдой. 
наша  формула  кубЪ.  Бее  дБло  вЬ  томЪ 
только  согаюитЪ,  можно  ли  здЕсь  х  п  г 
опредЬлить  раціональными,  что  учинипся 
когда  положенные  кубы  действительно 
взяты  будуиіЪ,  и  тогда  получимЪ  чысіи 
два  уравненія  хѴа-\-уѴ~с-ар'Ѵа+звррду-' 
-~ЩЧЦѴй  —  щхѴ-с,іл  хУа—уУ-с^ар'Ув 
—  %арщУ/  —  с—^щцѴа-\-€<[У-'С  і  откуда 
очевидно  слЪдуетЬ,  что  х—ар*—$с^,   а 

Сыскать  наприм.  два  квадрата  хх  и 
уу  ,  коихЬ  бы  сумма  хх~\-ѵу  составила 
кубЬ  понеже  эдВсь  а.— і  и  гэ=і,  топо- 
лѵчимЪ  мы  .ѵ=р3—  \рщ  и  ѵ—Щщ-ц*  к 
будстЪ  хх-+-&  —  (рр-ъ.$ду.  Пусть  бу- 
детЪ  р=я  и  ^— і  найдется  х=л  а  у— И; 
отсюда  лгж-г-^уг^г&Зг^*- 

99і. 
разсмотримЪ  сію  формулу  хх-Ъ-зуу% 
которую  кубомЪ  гдБлать  должно.     По- 
неже здесь   а=іі  э   *— }  ,   будстЪ  х=:р' 


АІІАЛИТИКѢ,  +& 

—9рЩ  и  У^ЗР/^-З?*»  и  получится  хх 
-+■  Ш^ібіИН-  ???]'•  Понеже  сей  случай  ча- 
сто попадается  ,  то  иа^браэимЪ  »дЪсь 
самые  легчайшіСі 


9?2. 

Ежели  же  предписано  будетЪ  дого- 
ворЪ ,  что  оба  числа  л:  ту  должны  быть 
между  собою  недВличыя ,  то  бы  вопросЬ 
никакой  нс  имЬлЪ  трудности :  ибо  когда 
ехх-Ь-суу  должно  быть  кубичное  число  , 
то  положивЪ  л~/2 ,  а  ѵ^тг  формула 
наша    ОудсгоЬ    аіі%а-\-сиих%  ,     которую 

^равнивЪ  кубу  —  найдется  ааразЪ  2— щ* 

(аіг  \сші\ ,  слЪдпв.  искомый  зыаменованія 
вмВсто  х  и  ѵ;  Х-іѵ'(аіІ-\-сии^.  я  у^мю* 
(аіі-\-еии) ,  кои  кромЬ  куба  ю*  еще  аіі 
-\-ет  обЩимЬ  дЪлитслемЪ  имЪютЪ  Сіе 
рБшенІе  даетЪ  ахх-Л-еуу-  ѵ"іаН-+сии)*(аН 
-\-яш)~ѵ*(аі$-+-сии)'  кубЪ  иіЪ  ѵ\ш+сии). 
ТомЬ    Н.  Ь  991* 
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995- 
употребляемые  здЁсь  способы  піВмЪ 
наипаче  достонамягпнііс  ,  что  помоітго 
ир^ацюнальныхЪ  ,  или  еще  и  мнимыхЪ 
формулЪ  іпакі'я  р^шеніа  сысканы  ,  кЪ 
че*іѵ  одни  только  раціональиыя  ,  да  еще 
и  ц^льія  требовались  числа.  Но  гораздо 
досшопамятвѢе  ,  что  яЬ  шВх'Ь  случаяхЪ, 
гдБ  неизвлекомтеть  уничтожается  ,  спо- 
собЬ  наш'Ъ  больше  не  годится ;  ибо  когда 
наприм.  хх-Ъ-суу  должно  быть  кубичное 
число,  гоо  заподдинно  заключить  мпжно, 
чию  и  оба  неизвлекомые  множиш*ли  оп> 
щуда  х-ъ-уѴ-с  ъХ-уѴ-с  кубы  быть  дол- 
женствуютЪ  \  потому  что  оные  между 
собою  неделимы  ;  ибо  числа  х  а  у  об- 
Щаго  дЪлитсля  не  имЪюпіЪ.  Но  естьли 
бы  неизвлекомостъ  Ѵ-с  уничтожилась  , 
какЪ  наприм  <~ -і ,  ш'оеы  основание 
сне  болЪе  мѢста  не  ичбло  ;  потому  что 
тогда  бы  оба  множителя  х-\-у  в  х— У 
имЕли  оСщвхЬ  дБлитслеЙ  .  не  смотря 
На  то  ,  что  хну  оныхЪ  имВть  не  6у- 
ЛупіЬ  ;  а  имянно  когда  онв  сба  нечет- 
ныя  числа. 
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Я  шакЪ  ежели  хх-уу  должно  быть 
кубичное  число  ,  то  ни  нужно ,  чтобЪ 
какЪ  х-\-у  ,  шакЪ  и  х—у  само  пс  себЬ 
было  кубомЪ ;  но  можно  положить  дг  +у 
г=,ъф*  у  а  х-у— ьд\  в  тогда  хх—уу  бес- 
спорно было  бы  кубомЪ,  а  ичянно  РрѴ» 
коего  корень  кубичной  есть  &рф ,  и  слБд* 
СудстЪ  х-=р*-\-щ%  иу^р'—  г<{  .  Но  ежели 
формула  ахх~\~Суу  на  2  рацТпналън  ые 
множителя  раэдробишьгя  не  мо-ьетЪ,  то 
М  никакія  другія  р'ЬшснУя  им'Бть  мБсгпа 
не  могутЪ  >  кромІэ  пШхЬ  *  кои  эдЬсв 
предложены. 

99+' 

Сіе  разсужденіе  наічВрсны  мы  ийЪ- 
ясніѵпь  некоторыми  достопамятными  во- 
просами, 

ВоіуюсЪ.  Требуется  вЪ  уІЗлмхЪ  Чп* 
слахЪ  квадратЪ  хх ,  кЪ  которому  когді 
придается  4  5  то  бы  вышелЪ  кубЬ.  Оные 
суть  4  и  121  ,  но  не  можно  Ли  еще  боіь* 
те  такгхЪ  найти  ,  о  томЪ  здЬсь  спра- 
шивается * 

Ь  а  Понеже 
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Понеже  4  есть  квадратное  число  , 
то  ищи  соеръва  случай  ,  гд&  хх~\~уу  бу- 
дспіЬ  кубЬ ,  чшо  какЪ  изЪ  прея-няго  яв 
ствустЪ  ,  адѢлаеігся  ,  когда  Х—р'-^руд 
Ш?=ЗРРЯ~Я**  но  здесь  уу  — 4  >  ""• с- 
У  —  НН  а  і  слВдов.  .должно  быть  зрр?  9* 
п-г-2  ,  или  з^р??'=~2.  ЬЪ  первомЬ 
случа'В  будсггіЪ  ц{Щ-~ ??)—=,  слВдов.  д 
делитель  2  хЪ ,  и  по  сему  пусть  будст'Ь 
сперва  ф—і  ,  и  получится  $рр—і~2  > 
следов.  р=гі;  почему  дг=^2,  а  лгя:^. 

Во»ми  9=а  »  будетЪ  бдр— 8  —  +  г 
взявЪ  анакЪ  -+-  найдется  6рр-ю  ърр-{9 
почему  знаменованіе  р  было  Бы  нсиЗвлс- 
комое  и  здесь  бы  не  годилось.  ВэявЪ  знакЪ 
—  будсшЪ  брр-6  и  р=гі,  слВдов,  л— II 
м  больше  случаенЪ    мс  бывает!-.     Почему 

»двд  только  квадра<па  даны  быть  мпгутЪ. 
а  иминно  4  и  іа»  ,   кЬ  которымЪ  когда 
придается  4  >  """  пропзоЙдупіЬ  кубы. 
99  *• 

ВмркЗ.  Найти  такіе  квадраты   в"Ь 

іГБлыхЪ    числлхЪ   ,    кЪ    которымЪ    когда 

придается    2   ,    то    произойдут],    кубы  , 

какЪ 
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какЪ  то  сЪ  квадраточЪ  2^  дБлается  ; 
спрашивается  ,  нсможно  ли  еще  больше 
такихЪ  найти  ( 

Когда  хх-\-2  должно  быть  кубичное 
число  ,  а  а  есть  удвоенной  квддратЪ  , 
то  ищи  сперьва  случай  ,  вЪ  которомЪ 
формула  хх+гуу  бѵдетЪ  кубЪ  ,  что  иаЪ 
прежней   орі       статьи    здБлаегося     ,     гдп 

й-і  ,  и  сі^г  ,  х—р'-бруч  и  у~  5рр<?-ъ<і'і 
но  эдѢсь^— -і-і  ,  то  должно  быть  ърр^ 
-2^*^(з/ір -&??}—-!- і  у  и  сл*Бдоват.  % 
есть  дѢлитсль  к  цы;  посему  пусть  р=і-, 
будеітіЪ  ##>~*~-+; г  •  взявЬ  верхней  знакЪ 
полѵчится  5рр=&  "  Р— *  >  слі^доват. 
х~Ъ  >  а  исподней  знакЪ  дастЪ  для  р  не~ 
иавлекомое  анаменованіс  ,  которое  здесь 
не  годится  ^  откуда  слЪдуетЬ  ,  что 
только  одинЪ  квадратЪ  г$  вЬ  цЬлыхЪ 
числахЪ  желаемое  свойство  имЬстЬ. 

прб. 

Валро&'  Сыскать  такКе  квадраты  ,  кои 
будучи  помножены  на  5  и  сложены  сЪ  -мьк» 
лІлаютЬ  кубЪ,или  5**-г-7  будешЪкубЬ* 
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Ищи  шерьвд  піЬ  случаи  ,  когда  5ХХ-Ъ-*$? 
будешЬ  кубЪ  ,  что  по  991  спіатьВ  учи- 
нится ,  ГдВ  Й~  $  ,  С—7Х^Р%]?-2\рМ  И 
у^изррд—'щ'-  ;  поневе  здЪсь  .у— +.1  ,  пю 
1'>Р?Ч-1Я-{1(1$РР-7(1Ч):^-+:*  и  ?  должно 
быть  дВлителемЪ  іцы,  следовательно  і. 
По  семѵ  і*фр—  7— -рі  ;  но  оба  случаи 
даюпіЬ  нім '.  сит  р  нЬчшо  неизвлекомос  , 
однакож'Ь  иэЪ  сего  заключить  не  льэя  , 
чтобЬ  вдпросЪ  былЪ  совссмЪ  невозможной , 
потому  что  р  и  ^  дроби  быть  могутЪ  > 
когда  у~і  ,  а  д;  уЬлое  число.  Сіе  дей- 
ствительно бываетЪ  ,  когда  р~"  ,  а~\  , 
то  будетЪ  д^:і?  дгг2  ;  но  сЬ  другими 
дробями  дёйсшбіс  сіе  невозможно. 

Р97- 

ВплрвоЬ,  Требуются  иіакГе  квадраты 
вЪ  цЬлыхЪ  числахЪ  ,  кои  в»явЪ  вдвое  и 
отндвЪ  иэЪ  нихЪ  <5  даютЪ  кубЪ,  или 
%  хх~  %  должно  быть  кубЪ  ?  Ищи 
сперьва  такіс  случаи  ,  вЬ  когоорыхЪ  гхХ 
~уу  будетЪ  курЪ,  что  здолаетса  пора» 
сш*щ&  ,  гдЪ  й-я  п  с=-5  ,  когда  х= 
У* 
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•^+^Й?  и  ^~б#Н-5$*>  НО  ЗДЕСЬ  ЛОЛ- 
жнСбыты-Ч- 1  следовательно  бррд-\-^* 
гг#(б$н~5??)— ;+* »  чему  вЬ  цЬлыэсЪ  чи» 
слахЪ  быть  не  льзя  ,  да  и  вЬ  дробяхЪ 
такожде  ,  для  того  сей  сгучай  весьма 
досиюннЪ  приліЬчанГя ,  вЬ  кошоромЪ  хотя 
рБшенЕе  и  пмЁеіпЪ  мЁсто  ,  а  пмянно  і 
ежели  дг^4-  »  и*50  гаогда  будетЬ  аг*г-5 
^^27  кучіЪ  з  х^  и  немалой  стошііЬ  ва- 
жности  сыскать  сему  причину, 

998. 

Возможное  дІэло  ,  что  ±хх-$уу  бу- 
детЪ  кубЪ  ,  коего  корень  имБеігіЪ  сію 
формулу  2.рр~%ф$  т.  е.  когда  лгг4»  ^1» 
^=г2  ,  у;т  и  еще  имВемЪ  случай  ,  вЬ 
кощоромЪ  2Д,х-5Л'Г=С2/'Й-59?)'.  не  смотря 
на  то  ,  что  оба  множители  изЪ  2хх-%ѵу 
т.е.  хѴ2.-ь-уѴ<$  и  лгѴа-/Ѵ'5  не  кубы.  Од- 
накожЪ  они  по  сему  способу  кубы  иаЪ 
рѴа.-і-уѴ$  и  рѴя-дѴ^  быть  дол.тньі4 
ибо  вЪ  нашемЪ  случаіэ  хѴй-+у V $~ 4^2 
-і~Ѵ5і  напротивЪ  того  (рУз.-4-д-У^У- 
(аУг-ф-Ѵ^^—^Ѵа-і-гр^  ,  что  совсснЬ 
Ь  4  сЬ 
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сЪ  41/г-*->,5  не  согласуешь.  Но  надле- 
жкп  Ь  примІЗчаіпь,  что  формула  іу— іоіУ 
вЬ  бсз^"ііеіно  многихЬ  случаяхЪ  х  ,  иди 
—  і  бышь  молегаЪ  ;  а  имянно  когда  Г-% 
и  х- 1  ^  потгюмЬ  когда  у~із»  іі  /^гб  , 
кои  на  ф:  рчулу  ърр—5Щ  помноживЪ  , 
даюшЬ    паки  число    последней  формулы. 

И  по  сему  пусть  будет Ь  ./Т—ІС^^І  * 
к  вмВсгпо  прсжняго  2хх—  ут~(2ЯЛ  —  Квв) 
положимЪ  вообще  гхх  —  5УУ—І#—Ю$і!)') 
(.2РР~%99)' І     взявЪ    мм  жителей     еѵдетЬ 

сіе    какЪ    уже  мы  впдЬли(/»ѵ 'г-Ь^ѴО^ 

сего  ради  краткости  іюставимЪ  Л*'я 
-Ь-ВѴ5  ,  что  ш/-+^Ѵю  помноживЪ 
даетЪ  4Л/*+Л/"Ѵ^-+-а^Ѵу-н5%Ѵа  , 
которое  должно  быть  равно  хѴа-ь-уѴ$. 
откуда  выходитЪ  х=А/-+-^В&  и  уггВ/- 
-+-аЛ# ;  а  понеже  ^—  -+-  г  ,  ІІЮ  необхо- 
димо нужно  ,  чтобЪ  б#?-*~^*— і  было. 
Но  довольно  ежели  только  формула  В/ 
Ч-аЛ#,  т  е.  /16$рі-+-ы'Н-*&гр+ч#) 
равно  ;+;  і  ,  гдѢ  /  и  г  рааличныя  знаме- 
нован!* 
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нованія  имЪшь  могутЪ.  Пусть  будеігіЪ 
наприм. /— 3  и  #— *  »  то  сія  формула 
(і8да-Ні ^'-М^'-*-  39РСТ  должна  оыть 
равна  -4-  і ,  или  должно  быть  ^+і&рр^ 

959- 

Сіе  ватрудненіе,  выводить  всю  та- 
кіе  возможные  случаи,  бываетЪ  только 
тогда  ,  когда  вЪ  форму  л*Б  ахх-\-суу  чи- 
сло с  6_удетЪ  отрицательное,  ибо  тогда 
сія  формула  ахх~ с\у,  или  сія  хх~асуу  , 
которая  сЪ  нею  великое  сходство  имВетЪ 
единица  быть  можстЪ  ;  чему  однако  ни- 
когда статься  не  льая  ,  когда  *-  положи- 
тельное число  ;  понеже  ахх-^-суу  или 
ХХ-^-мгу  даеігіЪ  вавсегда  большія  числа 
чЬмЪ  больше  берутся  х  и  у  ,  того  ради 
предписанной  здесь  спссобЪ  вЪ  іпакихЬ 
только  случаяхЪ  сЪ  пользою  употреблять 
можно  ,  когда  возмушея  оба  числа  а  и  с 
положительны*. 

ІООО. 

Теперь  приступаем!]  мы  кЪ  четвер- 
той степени  н  прежде  всего  усматрива- 
Ъ  5  смЪ 
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емЪ  ,  чіпо  ежели  формула  вхх-\-суу  дол- 
жна быть  биквадрзтЪ  ,  то  число  а  на- 
длежитЬ  бышь  ~  і  ;  ибо  ежели  оно  не 
квадратЪ  ,  то  или  бы  совсемЬ  не  льзя 
сей  формулы  здЬлашь  только  квадраточЪ, 
или  ежели  бы  возможно  было  ,  ппо  мо- 
жно бы  ее  превратить  вЬ  такой  видЪ: 
Н-\-асыщ  и  шакЪ  огряничивлгмЪ  мы  во- 
просе на  последней  формуле  ,  сЪ  кото- 
рою прежняя  хх-Ь-суу  когда  д:=і  сход- 
сшвуетЬ.  Теперь  дБло  состоишЪ  вЪ 
томЪ  какого  состояния  должны  быть  зна- 
мснокан'тя  чиселЪ  х  и  у  чтобЪ  сія  фор- 
мула хх-\-суу  была  биквадрапіЪ.  Оная 
состоитЪ  из'Ь  двухЪ  множителей  {х+уѴе) 
(х-уѴс)  то  долженЪ  каждой  быть  бпква- 
дратЪі  и  для  того  надлежитЪ  положить 
х+уУ-с—(р-\-^У-су  и  х~уѴ-с-(р-дѴ-с)* 
откуда  формула  наша  равна  будетЪсечу 
6иквздрагпу(^)-+-^?/,  а  самые  буквы  хау 
пзЪ  рзрішіенгя  сей  формулы  определят- 
ся ,    ка.кЪ  слБдустЪ  : 


Х+У\ 
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х~гУі—с^рА-АрІехГ-''~^РРЧ9+^Р€^-с-Ѵ<(Ч* 
слЬдов,  х^р^рр^^-а^*  яу—^р^^рЯ1- 


И  шакЬ  когда  л*г-Нг  долженству- 
стЪ  бышь  СиквадратомЪ,  и  понеже  зДсь 
С~І  ,  то  имВемЬ  мы  сіи  знаменоеаыія 
Х—Р*—6рр$д-$-д*  и  у—фц—^рф  и  тогда 
будетЪ  лдч-^7=(^4-7?)*. 

ПоложивЪ  наприм  рі^г  и  уті  ,  по- 
лучится к=7  и  У~24;  отсюда  будет!) 
Ж*'-И7~б2^--^ ;  взявЪ  еще /— з  и  #— а 
Найдется    д-^ііо  й^Г-ИО    ,  почему  дл 

ІСЮ2. 

Во  вс&хЪ  четныхЪ  стспеняхЪ  ,  ко- 
ими формулу  здВлать  надлелитЬ,  необ- 
ходимо нужно  ,  чптобЪ  сіію  формулу  ква* 
драіпомЪ  здЬлать  можно  было  ,  на  ко- 
торой конецЪ  довольно  знать  одинЪ 
только  случай,  вЪ  которомЪ  сіс  бываеиіЪ: 
И  тогда  можно  сей  форму лБ  ,  какЬ  уже 
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мы  виіЬли  ,  дать  сей  видЪ  н+асии  , 
гдВ  первой  членЪ  умножснЬ  на  і ,  и  слЬ- 
дев,  вЬ  формулВ  хх+суу  содержится  , 
которую  послБ  подобнымЪ  сбразомЪкакЪ 
6  тою  ,  такЪ  и  другою  еще  вышшею 
ЗдЬла :  ь  можно. 

1003. 
ВЬ  нечеганыхЪ  степеняхЪ  сей  до- 
говорЪ  ііс  нужсиЪі  но  числа  а  и  с  ,  ка- 
кого бы  свой  тва  ии  были,  то  завсегда 
можно  формулу  ахх-^-ау  каждою  нечет- 
ною ііВ  іагиь.  Желаю  нал-  и  ч.  знать 
<  шѵіо  степень  ,  то  надлсжишЪ  только 
положить  ХѴа-Ѵ-уѴ-с^рѴа^Ѵ-с)*  и  X 
"Ѵа—у^-с^  (рУа  ц^-с*  и  бѵдеіііЪ  очевидно 
ахх-і-т—  \арр-\  с<м?  Понеже  теперь  5  тая 
степень  юаі*  р^а+фѴ—с   есть  аар*Ѵа-\-Ч 

Ѵй-4-*ѵу*Ѵ— с  ,  откуда  аарлэЬ  мключиіі  * 
можно  что    х~а<гр*-юаср<1ф-^$арф*  и  ? 

— (аар*у-хоасррд'-\-е*Я  • 

Потребно    сѵмму    ЛьукЪ    квадрапювЬ 

ххЛуѵ   здіэлал*   5  тою    степенью      ЗдЁсь 

а^-і  ,   *— і    ;  когда   теперь   воэмется 

только 
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вюлько  р~г  и  у— і  6/дстЪ  д— з&,  ^-4* 
и  хі:-і-д>'~зі25— >'* 

«*іОЛ    4і(№  ^»  »*>  »Л     «**  «Л    "ЛЛ      «*1  ЧГі  •«    "Л    ^ 

Г-^^  В  А   XIII 

О  гіЬкогаорыхЪ  форі*улахЪ  сего  рода 

аХ*~\~Ьу*  ,  коихЪ  квадратами 

Задать  не  можно. 

Шного  труда  положено  вЪ  изобр"Віпсніги 
двухЪ  биквадратовЪ  ,  коихЪ  вы  су  мча 
или  разность  была  квадратное  число  ; 
но  яссь  пірудЪ  ОЫлЪ  тщетной,  и  сыска- 
но на  конецЪ  доказательство  ,  что  ни 
формулы  х*-\-у*  у  ниже  сей  х*—у*  нико- 
гда квадратомЪ  ЗдБлать  не  можно  ,  вы- 
ключая только  2.  случая  ,  а  имянно  ино- 
гда вЬ  первой  или  дггго  или^г;о  ;  а  вЬ 
дрѵгоЙ  ежели  у—О,  или  у  х  ,  вЪ  кото- 
рыхЪ  случаяхЪ  дЬло  совсемЪ  видно  ;  но 
что  во  вс'Ьх'Ь  остальныхЬ  оное  не  возмож- 
но ,  піЁмЪ  наипаче  достопамятно  ;  ибо 
когда 
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когда   гіЬчь  о  простыхЪ  квадрапіахЪ  ,  ТЯб 
бсзконечно  много  рЪіленій  іімБюпіЬ  мЪсто* 

100$. 
А  что  бы  сіи  доказательства  надле- 
жащимЪ  предлоя.ить  порядкомЪ  ,  та 
прежде  всего  примЪчать  наллежитЪ,  что 
оба  числа  л-  в  у,  какЪ  иедВлимыя  между 
собою  вЬ  разсуждеиіе  берутся;  ибо  еже^ 
ли  бы  они  должны  были  имЁть  общаге 
дЬлителя  наприм.  Ѵ>  ,  такЪ  чтобЪ  мо- 
жно было  положишь  х^Іір  и  у^Лд ,  то 
была  бы  наша  формула  і)*р*-ь/)*^*  ий'й 
— Су*,которые,  сжели  бы  они  были  ква- 
драты ,  раздЁливЪ  на  В*  остались  бы 
квадратами,  ТакЬ  чгаобЪ  сіи  формулы 
Р'-Н?*  и  р*—ц*  были  квадраты  ,  гдБ 
теперь  числа  р  и  ц  никакого  больше  об- 
щаго  дВлителя  не  ичЬютЪ  \  в  по  сему" 
довольно  доказано  ,  что  сіи  формулы  вЪ 
случа*Б ,  когда  х  я  у  между  собою  нсдБ- 
лимы  ,  квадратами  быть  не  могутЬ  и 
доказательство  само  но  ссО"Б  простирает- 
ся до  ВсБхЪ  случасвЪ  ,  вЪ  коихЬ  х  к  у 
общаго  яЬлителя  имІЗюшк  „, 

ІООО, 
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юоб. 

И  гпакЪ  здЬллемЪ  начало  сЬ  суммы 
дву\Ъ  бюкшдраіловЪ  т.  е.  сЬ  формулы  д* 
•Л-у  ,  гдВ  мы  л-  и  у  какЪ  недолимыя 
между  собою  числа  разсматривать  будипЪі. 
а  что  еы  показать  что  х*-±-у  ,  выклю- 
чая помянутые  случаи  ,  квадратЪ  быть 
не  можетЪ  ,  то  производится  доказа- 
тельство слЪдуюіпимЬ  образомЪ  і  есть 
ли  бы  кто  захоігіІілЪ  опровергнуть  наше 
положенк-,  гообы  надлежало  утверждать, 
что  такія  эйамснованія  для  х  а  у  воз- 
можны ,  что  бы  х*-{-у*  было  квадратЪ  , 
оныя  знаменованія  сколь  бы  велики  ни 
были  :  ибо  заподлинно  вЬ  малыхЬ  ни 
одного  не  попадается. 

Но  ясно  показать  можно  ,  что 
хотя  бы  такТя  знаменован!*  для  л*  и  у , 
ивЪсамыхЪ  болыпихЪ  числахЪ  попались^ 
то  бы  изЪ  оныхЪ  заключить  можно  бы- 
ло и  о  малыхЪ  числахЬ  ,  а  изЪ  сихЪ  бы 
еще  о  мсншшхЪ,  и  такЪ  далѢе.  Но  по- 
неже вЬ  малыхЪ  числахЬ  такихЬ  эначс^ 
вованій  нБгаЬ,  выключая  два  помянуты», 
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но  которыя  ни  кЪ  какимЪ  другимЬ  насЪ 
не  приводяпіЪ  ,  то  заподлинно  можно 
заключить,  что  в  вЪ  большихЪ  да  и  вЪ 
самыхЪ  пребольшихЪ  числахЪ  нІяпЪ  пи- 
кихЪ  знаменоиан  и  для  х  и  у.  равнымЪ 
образом'Ь  о  разности  двухЪ  биквадратовЬ 
*"*  и  У*  доказывается  ,  какЪ  мы  яардзЪ 
пскажемЪ. 

іоо7. 
,Дабы  показать,  что  х*  —  у*  квадратЪ 
Сыть  не  можетЪ  ,  выключая  два  случая, 
коя  сами    чреаЪ  себя  видны    ,  то  надле- 
жит!) прим'Ёчать  слЬлующІя  положения. 

I.  ПолагаемЬ  мы  «  что  числа  і  в  у  ме- 
жду собою  неделимы  ,  или  общего 
дБлигпеля  не  имЪютЬ  ,  слВ^ов.  оба 
или  нечетные  или  одно  четное,  а  дру- 
гое нечетЪ. 

II.  Но  оба  нечетны*  быть  не  могугоЪ, 
Ибо  сумма  двухЪ  нечетныхЪ  квідра- 
пювЪ  ни  когда  квадратомЪ  быть  не 
можетЪ  ;  потому  что  нечетной  ква- 
дратЪ завсегда  вЪ  формулЪ  8я-4-* 
содержится^  и  слѢдов    сумма  двухЬ  нс- 

чшіныхЪ 
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чсшнькЪ  квадрашовЪ  имЁиа  бы  фор- 
мулу 8и-і-2  ,  которая  на  2,  а  не  на 
4  дЬлится  ,  и  слЪдов.  квадратпочЬ  быть 
не  можетЬ;  что  также  сЪ  двумя  не- 
четными биквадратами  бывастЬ. 

III.  И  по  сему  ежели  бы  х*ЧгГ* 
было  квадратЪ  ,  то  должно  одному 
быть  четному ,  а  другому  нечет- 
ному ,  какЬ  мы  выше  сего  видЬли  , 
что  ежели  сумма  двухЬ  квадрашовЪ 
должна  быігь  квад^ат'Ъ  ,  то  корень 
одного  чрсзЪ  рр—Щ,  а другаго  чрсвЪ 
ъщ  изЪявишь  можно ,  откуда  слб- 
дуепіЪ,  что  должно  быть  до^до-да, 
а  уу^=.ърц  и  тогда  бы  было  жЦ-^у*— 

(РР-*-чч)*> 

IV.  И  такЪ  было  бы  ЭдЕсь  у  четное  ,  а  х 
нечетное  число ,  и  хх~рр—$<]  ,  то 
надлежитЪ  одному  изЪ  чиселЪ  р  и  д 
быть  четному  ,  а  другому  нечет- 
ному ;  но  первое  р  не  можетЪ  быть 
четное  :  потому  что  иначе  рр~щ  > 
какЬ  число  формулы  -^я- 1 ,  или  4"  3 , 
никогда     квадратомЪ    быть     не  мо- 

ТъмЬ    II.  'Ь  жаиЪ, 
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жегаЪ  ,  п  слЕиов.  должно  бы  быть  р 
нечетное  ,  а  ц  четное ,  гдЪ  само  по 
себВ  разумеется,  что  оные  должны 
быть  мели/  собою    нсдЪлимм. 

V.  Когда  /»р^у?  должно  быть  равно  ква- 
драту хх ,  то  учинится  сіе  ,  какЬ 
мы  прежде  видБлп  ,  ежели  р~гг~Ь-$і 
и  9=аг.г$  ибо  оттуда  было  бы  хх^. 
(гг—м*   и  слЪдов.  х=гг—гг. 

VI.  Но  уу  долженствуетЪ    также    быть 
квадратЪ ,  и  когда  мы  только  ичВлй 

уу—ърц^  то  будетЪ  теперь  уут^ф* 
(гг-г-«)  ,  которая  формула  должна 
быть  квадратЪ  ,  слЬдов.  ті[гг+м) 
должно  быть  шаколдс  квадратЪ,  гдБ 
гвг  педЬлвмыя  между  собою  числа, 
в  потому  находящаяся  здВсь  з  мно- 
жителя г,  л  а  гг-\-і$  общего  дВли- 
тсля  не  имБютЪ. 

VII.  Но  ежели  проиэвсденіс  изЪ  болыііаго 
числа  множителей,  кои  между  собою 
неделимы ,  должно  быть  квадратЪ, 

то 
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ІІЮ  Каждой  множитель  самЬ  по  себй 
долженЪ  быть  квадрашЪ  ;  и  гпакЪ 
положи  г~К  и  .у— ш,  то  должно 
ішкжс  **-н*4  выть  квадрагоЪ ;  в  по 
сему  сжели  бы  л*-+-Ѵ  было  квадрат- 
нос  число  ,  то  бы  также  и  і*-+-и*  , 
т.  е.  сумма  двухЪ  ОиквадратовЪ  бы- 
ла бы  квадратЪ.  При  чемЪ  надле- 
язатЪ  примечать  ,  что  было  бы  хх 
— /*-+-ы*  и  Лу—4-Ши(і*-і-и) ,  гдВ 
очевидно  числа  /вы  гораздо  мень- 
ше нежели  Л"  и  г,  затВмЪ  что  хюу 
определяются  уже  четвертыми  сте- 
пенями чиселЪ  (  и  и ,  и  слЪдов.  без- 
спорно  были  бы  гораздо  больше. 

ѴШ.  И  такЪ  ежели  бы  дна  квадрата  какЪ 
х*  ѵу*  вЪсамыхЪ  оольших'Ь  числахЬ 
были,  то  можно  бы  оттуда  вывеешь 
сумму  двухЪ  гораздо  меньшихЬ  6и- 

кВііірашовЬ  ,  которая  Сы  равнымЪ 
оСразомЬ  была  квадрашЪ;  а  отсюда 
можно  бы  еще  о  меныиихЪ  сум- 
ічахЪ  заключишь,  и  наконсуЪ  при- 
Шли  бы  кЪ  самымЪ  малымЪ  чысламЬ; 
"Б  а  но 
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но  когда  такая  сумма  вЪ  малыхЬ 
числахЪ  не  возможна  ,  то  слЁдуепіЪ 
иэЪ  сего ,  что  и  вЪ  преболышхЪ 
числахЪ  оной  суммы  не  будетЪ, 

IX.  Хотя  и  можно  здЁсь  сказать  ,  что 
вЪ  малыхЪ  числахЪ  действительно 
шакія  есть,  какЪ  уже  сЬ  начала  при- 
мЁчено  ,  а  именно  когда  одинЪ  бя- 
квадрапіЬ  =о  ;  но  кЪ  сему  случаю 
эаподлинно  приітпи  не  льзя  ,  когда 
пгакимЪ  обраэомЪ  кЪ  малымЪ  тзадЬ 
пойдешь  4  ибо  было  бы  ъЪ  малой 
суммЪ  **-+-«*,  или  /=;о,  или  впо  , 
то  должно  бы  также  и  вЪ  большой 
суммЬ  быть  у  —  о  ,  которой  случай 
»Ъ  разсужденіе  не  входитЪ. 

Юо8. 
Теперь  приступаемЪ  мы  кЪ  другому 
главному  положению  ,  «ию  и  разность 
ДНухЪ  биквадршовЪ*-/ никогда  квадра- 
шомЪ  быть  не  мсжетЪ  ,  кромЪ  случасвЬ 
^_0  и  у_Л:  ради  сего  доказательства 
надлежишЪ  прнмЪшвь  слБдующіе  пункты. 
1. 


АНАЛИТИКЕ.  4-бр 

I.  Копа  числа  х  и  у  между  собою  нсдВ- 
иимы  ,  и  следов,  или  оба  нечетныя  , 
или  одно  четное  ,  а  другое  нечегоЪ  , 
то  вЪ  обоихЪ  случаяхЪ  разность  двухЪ 
квадратовЪ  можетЬ  быть  паки  квад. 
ратЬ  і  чего  ради  сги  два  случая  осо- 
бливо примВчагоь  должно* 

II.  Ѵі  такЪ  пусть  бѵдѵтЪ  вопсрвыхЬ  оба 
числа  X  и  у  нечетныя;  И  ПОЛОЖИ  Х~рЛ</+ 
а  г  ~  р—д  ,  и  тогда  одно  изЪ  чиселЬ 
р  и  4/  должно  быть  четное  >  а  другое 
нечеігіЪ,  то  бѵдсшЪ  хх-уу^-^}^  лх-+-уу 
~2.рр-Ъ-2уд  ,  слБдов.  маша  формула 
•ѵ*  У=і+^а/^И-*Я?)  >  которая  дол- 
жснсп'вуешЪ  быть  каадрапіЪ  ,  почему 
и  четвертая  ея  часть,  т.  с  ІчС^Рр+29Я) 
^-^РЧРР^ЧЧ)'  кое"  множители  между 
собою  недВлимы  ,  и  сиЬдов.  калд-  й 
долженЪбыть  квадратЪ;  а  понеже  одно 
число  р  четное  ,  а  другое  д  нечетЬ  , 
то  имосмЪ  мы  ?хЪ  между  собою  не- 
дЬлимыхЪ  множителей  гр  ,  ц  и  рр  +  цу. 
И  такЪ  чтобЪ  первые  два  зд'г-ллп  ь 
квадратами  ,  то  положи  гр—цгг  ,  или 
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#=2М*,  а  #=ц\г,  гдВ  і  нсчехгіЪ  буіепіЬ 
третей  множитель  4і"*Н-**  *  которой 
также  квадратЪ  быть  долженЪ. 

III.  Но  *"*-4-4***  есть  сумма  двухЬ  квадра- 
товЬ  ,  изЪ  которыхЪ  х*  нечетЪ  , 
а  4?  чегоЬ  ,  то  положи  корень  пер- 
ааго  ц~іі~ий ,  гдВ  г  нечетЪ,  а  а 
четЪ  ,  послЪдней  же  агг=?іи  ,  или 
ггіг/а ,  гдБ  ;  и»  между  собою  не- 
делимы- 

IV.  Понеже  /в—  гг  квадратЪ  Сыть  дол- 
женствуетЪ  ,  то  какЪ  $  такЪ  и  и 
надлеядатЪ  быть  квадратомЪ  ;  сего 
ради  полежи  і—тв  а  іат  ,  г  дБ  т 
нечетЪ  ,  а  И  четЪ  ,  будетЪ  л — «*-н* 
пикЪ  что  опять  разность  двухЬ 
биквадратовЪ,  аимянно  т*—  я*  должна 
быть  квадратЪ  ,  но  явно  есть ,  что 
сіи  числа  были  гораздо  меньше  неже- 
ли ѵ  п  у. 

Потому  что  г  и  $  очевидно  меньше 
«ежели  х  и  у ,  а  сверьхЪ  сего  еще  тап 
меньше  нежели  гв;,  и  такЪ  ежели  бы 
*Ъ  большихЪ  числахЬ  д%ло  было   возмо- 
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жнос  и  х*~у*  было  бы  квадратЪ,  тб 
было  бы  и  вЪ  самыхЪ  малыхЪ  также  воз- 
можно ,  и  гоакЬ  далЪе  ,  пока  Оы  не 
пришли  кЪ  самымЪ  малыічЬ  чпсламЪ ,  гдЬ 
бы  дВло  было  возможное. 

V.  Но  самыя  меньшія  числа  ,  вЪ  кото- 
рых'Ь  сіе  возможно,  суть  когда  одинЪ 
бнквадратЪ  рагсіГЬ  о,  или  равен'Ь  дру- 
гому. По  первому  надлежало  бы  Сыть 
кпо  ,  слЪдсв.  и  ~  о  ,  потомЪ  г  —  о  и 
^=:о  ,  х-^—у  ,  или  х*=у*  $  но  ..дВсь  о 
такомЪ  случаіі  не  говорится.  А 
ежели  бы  и~»я  ,  то  было  бы  і^іи, 
потомЪ  /і^о  ау—г>  и  накоыецЪ  х~у^ 
которой  случай  мВста  здБсъ  не  имЪетЬ. 

юо9- 

ЗдВсь  можно  сказать  ,  что  когда 
т  нечсщ'Ь ,  а  п  четЪ  ,  то  последняя  раз- 
ность не  сходствусшЪ  больше  сЬ  первою, 
и  такЪ  отсюда  далЪе  о  малыхЪ  чиелахЪ 
заключать  не  льзя.  Но  довольно  когда 
опіЪ  первой  разности  дошли  до  другой 
■Б  4  и 
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п  теперь  покажемЪ  ,  чгоо  также  х*~у* 
квадраотомЪ  быть  не  ічожспіЪ  ,  когда 
одинЬ  биквадратЪ  четной ,  а  другой  не- 
четной. 

I.  По  глрвому  когда  бы  хА  четЪ ,  а  у* 
нечетЪ ,  то  бы  дБло  само  до  себВ  бы- 
ло не  возможное  ,  потому  что  вышло 
бы  число  формулы  ^я  -\-  ц  )  которое 
квадраііюмЬ  быть  не  можетЪ.  И  по 
сему  пусть  будетЪ  л;  нечетЪ,  а  у  четЪ, 
то  должно  быть  хх~рр-\-дд  пу^грд 
и  тогда  вьиетЪ  Х*-уА—р*—2рр$д-і-і]'~ 
{рР~ЙЯ^'*  т&  изЬ^  и  д  одно  должно 
быть  четное  ,  а  другое  нечетное. 

II.  когда  рр~*-д<1  должно  быть  квадратЪ, 
то  будетЪ  р—гг—$$  ,  а  д^игг^  і 
слЪдов.  х~гг-Ъ-  гг  ;  но  отсюда 
уу—г(гг— л)гп    или  уу^^^Ыгг— -гх]  % 

которое  должно  быть  квадратЪ  и  сл"Б- 
доват.  четвертая  онаго  также  часть 
т.е.  Г5(гг-н)  ,  гдѢ  множители  между 
собою  недБлимы. 

III.  И  такЪ  ппложивЪ  г=гг  ,  з-=ии  бу- 
детЪ  третей  множитель  гг—ы~і*-и, 

которой 
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которой  равнымЬ  обраэомЪ  должснЪ 
быть  квадраетЪ  ;  но  оной  также  есть 
разность  двухЪ  биквадратовЪ  ,  кои  го- 
раздо меньше  первыхЬ,  то  получаетЪ 
чрезЬ  сіе  доказательство  совершенную 
крепость;  тякЪ  что  еягелн  бы  т*Ъ  боль* 
шнхЪ  числахЪ  разность  двухЬ  биква- 
дратовЬ  была  квалратЪ  ,  то  бы  мо- 
жно оттуда  найти  завсегда  меньмііе 
шакіе  разности  ,  не  приходя  кЪ  оче- 
виднымЬ  днум'Ь  случаямЬ;  и  по  сему 
эаподлинно  пЪ  большпхЪ  числахЪ  с!е 
также  не  возможно. 


Первую  чаешь  сего  доказательства, 
когда  оба  числа  л;  и  у  взяты  нечетныя  , 
можно  сократить  слЬдующимЪ  образомЪ. 
Ежели  бы  х-у  было  квадратЪ  то  дол- 
жно бы  быть  хх=.рр-\-щ  и  уу—РР  ~-дд  , 
гдБ  иэЪ  букв'Ь  р  и  у  одна  четная,  а  дру- 
гая нечетЪ  ;  но  тогда  бы  вышло  ххуу 
=  Р*~ У*і  слЪдов.  р*-Ц*  должно  бы  тактл 
бышь  квадрашомЬ  ,  ішю  есть  раз-' 
Ъ  $  ноешь. 
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ноешь  двухЪ  таквхЪ  биквадратовЪ ,  изЬ 
ковхЪ  одинЪ  четной  ,  а  другой  нечетЪ  , 
а  что  сему  сшатъея  не  льзя  ,  то  вторая 
доказательства  чаешь  покааываетЪ. 

юн. 

И  такЬ  доказали  мы  сіи  два  глав- 
ный правила  ,  что  ни  сумма  ,  ни  раз- 
ность двухЬ  биквадратовЪ  никогда  ква- 
дратным» числомЪ  быть  не  можешЪ  , 
выключая      немногіс   очевидные  случаи. 

Почему  ежели  другіе  формулы  ,  кои 
квадратами  з/Блать  надлежитЪ  ,  такого 
свойства  булуаІЬ  ,  что  или  елмма  или 
разность  двухЪ  биквадратовЪ  должна  быть 
блквадратЪ  ,  то  равнымЪ  образомЪ  ша- 
кіе  формулы  не  возможны.  Сіе  случает- 
ся вЪ  ниже  слѢдующикЪ  формулахЬ,  кои 
мы  присовокупить  ндмБрены. 

I.  Не  возможно  чтобЪ  формула  х*-\-^у* 
была  квадраггіЬ,  ибо  она  есть  сумма 
двухЪ  биквадратовЪ  ;    то  должно  бы 

быть  ХХ_..рр~ду   и  туу—Т-ро,  ИЛИ  уу^^Щ. 

но^)  и  ^  между  собою  недЁлимыя  чи- 
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ела ,  я  для  того  надлежало  бы  каждому 
быть  квадратомЪ;  сего  ряди  подожиеЬ 
р~гг  ,  ч~м  будегаЪ  яга— г*-/  и  сл'Ь- 
дов.  разность  ДвухЪ  биквадрачтоаЪ  дол- 
жна быть  квадрашЬ  ,  чему  сташься 
не  льзя. 

II.  Не  можно  также  чгаобЪ  формула  л;* 
—4)*  была  квадратЪ  ;  ибо  надлежало 
вы  быть  дгдгіг^Ч-??  ,  ьуутірд  ,  но 
тогда  вышло  бы  х*—ф*—(рр— 4$)  •■  но 
уу~рцг  то  должно  бы  р  и  у  каждому 
быть  квадратомЪ.  ВзавЬ  ^гггг,  ^— .«■ 
получится  д:л*=гг*-4-х*,  сліэдов.  сумма 
двукЬ  ОиквадраіпсвЪ  долженствовала 
бы  быть  квддратомЬ  ,    чем^    спиться 


III.  формула  4**  У*  не  можепіЪ  также 
быть  квадратомЪ  ;  ибо  тогда  у  неот- 
мЬино  должно  бы  быть  четное  числоі 
положивЪ  ^сггг  было  бы  4^*~~10"г*  и 
четвертая  сего  часть  аг*— 42*  Должна 
быть  квадратЪ  ;  чшо  по  прежнему  не 

ВОЗМОЖНО. 

IV. 
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IV.  формулЪ  ад!*-і-у*  квадратомЪ  быть 
не  льзя,  потому  что  оной  долженЪ 
быть  четной  и  слВд.  2х*-+-а/— 4^2  > 
то  вышло  0ых*~і-}'4'=тег,  и  по  сему 
2.%е-+-2ххуу  —х* -\-ъххуу -\-у* ,  СлБдОВ. 
КБадрапіЪ.  равнымЪ  образом  Ь  бы  \о  бы 
гаг  —  гххуу  —  л:*—  гххуу-\~у*  также  ква- 
драпіЪ.  Но  понеже  какЬ  *%%-+- гхх% 
такЪ  и  агя— гдгяуу  вышли  бы  квадраты, 
ию  надлежало  бы  ихЬ  произведеніго 
4з*~4жѴ*  и  четвертой  его  части  быть 
квадратомЪ  %  но  сія  четвертая  часть 
есть  %-х*у*  и  сл*Бдов.  разность  двухЪ 
биквадратовЪ,  чему  сташесл  не  можно. 

V.  На  конецЬ  формула  аж*-а/  квадра- 
томЪ быть  не  можсшЪ  :  ибо  оба  чи- 
сла л:  и  к  нечешныя  ;  вЪ  прошивномЬ 
слѵчаіэ  :імЪли  бы  они  общаго  іБлите- 
ля.  Такожде  одно  четное  ,  а  другое 
нечетное  быть  не  могутЪ  .  потому 
чою  иначе  одна  бы  часть  на  4  *  а 
другая  только  на  а  и  слБдов.  самая 
формула  на  2  только  могла  бы  раэ- 
дВлаться  ;   для  того    надлежишЪ  обо- 

имЬ 
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имЪ  быть  нечетнымЪ.  Возми  х^гр-Ъ-у  и 
_у=.р—у  ,  то  одно  изЬ  чиселЪ  р  я  ^ 
четное,  а  другое  нечегаЪ,  и  понеже  ая* 
-гу*—г(хх-Ъ-уу)(хх-уѵ)  ,  то  получат- 
ся хх-Ь-уу—  ърр-'г  *Ч9~*{рр-*-Щ)  у  а 
хх-уу^^4РЯ*  и  по  ССМУ  формула  наша 
і6р$(рр-\-<]<і)  и  іб  тая  ей  чаешь  м 
(/р-Ь^?)  должна  быть  также  квадратЪ. 
Но  когда  множители  между  собою  ие- 
дВліімы,  то  каждому  надлежит'Ъ  быть 
квадратомЪ.  ПоложивЪ  вмЪсгао  двухЪ 
первых'Ь  р—гг  ,  ^=«"  будетЪ  третей 
— г*-Н.г*  •  которой  также  долженЪ 
бы  быть  ивадрашЪ;  но  сему  статься 
не  можно. 

ІОІ2. 

ПодобыымЪ  обраЗомЪ  доказать  мо- 
жно ,  что  «формула  х*  ■+-  ау*  квадратомЪ 
быть  не  можетЬ;  самое  же  доказатель- 
ство состоитЪ  вЪ  слБдующихЬ  лоложе- 
ніяхЬ. 

I.  х    не  можсіпЪ    быть    четное    число  ж 

ибо    у  были  бы    нечетное    и   форічѵла 

могла  бы  только  на  2,  а  не  на  4-  рав- 

^ЪлишьсЯ, 


иной 
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Длиться  ;    чего  рада  х  должно  быть 
нечетное  числа 

II.  Положи  квадратной  корень  формулы 

нашей  —  лхЧ--^  »  чтобы  оной  былЪ 

НсчстЪ  и  будетЪ  х*-\~?у*— т4+    4№%Р^ 

Я 
-+—Ж-   7    гдВ    х*    уничтожается  ,  а 

чч 
остальные    члены    раздЪливЪ   на  уу  й 

помноасивЪ   на  ^  даютЪ   ЩХХ-\-$р0у 

=  2уугу,  или  4рЯхх=:299.У)'~АИ3>У»опк1Ю' 

хх     ад-ярр  . 

да— =іі — ™-  следовательно    хх 

—91-Щ>  а  ХУ=Щі  шакіе  же  форму- 
лы ,    какЪ  іі  прежде  были. 

III.  И  такЪ  фр~арр=хх  надлежало  бы  пакй 
быть  квадратЪ,  что  иначе  учиниться 
не  можетЪ  ,  какЪ  только  ежели  у=:гГ 
-Ьая",  лр~ггіуѵі  тогда  бы  было  х*г= 
(ггн-іуі-)1  ,  а  пота*іЬ  уу—4г;(гг-+-гм) 
и  четвертая  сего  также  чаешь  гфг+2&) 
должна  бы  быть  квадратЪ  ,   слЬдои.  г 
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их  каждой  особливо.  ПоложивЬ  гт^Н, 
г-  на  будепіЪ  третей  множитель  гг 
4-а.п-— гМ-ьи*  ,  которой  также  дол- 
женЪ  бышь  квадратЪ. 

IV.  Чего  ради  сжели  бы  х'-Ъ-гу*  было 
квадратЪ  ,  то  бы  и  г*-і-ги*  было 
квадратомЪ,  г  дБ  числа  і  а  и  были  бы 
гораздо  ічсншс  нежели  л:  и  г,  и  шакимЪ 
бы  образомЪ  завсегда  доходишь  мол;- 
но  Оыло  до  мсньшихЪ  чиселЪ  \  но  ко- 
гда сіія  формула  вЪ  малыхЬ  числахЬ 
квадратомЪ  быть  не  можсшЪ  "»->  оная, 
какЪ  легко  усмотреть  можно, небу дстЪ 
также      каддрашомЬ      и     вЪ     большихЬ 

чвслахЪ. 

Что  жснапротивЪ  того  до  формулы 
X*—  V*  касается  ,  то  обЪ  ней  доказать 
не  льзя  ,  чтобЪ  она  не  могла  быть 
квадрашочЪ  ;  и  когда  подобнымЬ  обра- 
зомЪ изчисленіе  производить  станешь  , 
то  можно  бсэконечно  много  найти  слу- 
часвЪ,  вЬ  коиюрыхЪ  она  действительно 
будешЪ  квадратЬ^  ибо  ежели  дЛ—  ау*  дол- 
жно- 


+8о      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

жно  быть  кнадрагпомЪ  ,  то  выше  ССГО 
показано,  что  хх^рр^-зф]^  а  ,7~2ру,  в  по- 
получится  тогда  X*—  гу*  =:  [рр—  ЩЦ\  і 
но  и  ДР4-2??  также  квадратЪ  быть 
долженствуегаЬ.  Сіе  учинится  ежели 
р~гг~ йіт  ,  а  у=2М  и  бѵдетЪ  дгх^(п4- 
2іт)\  Но  здЪсь  примБчатаь  надлежитЪ, 
что  задалось  вы  сіе  положивЪ  р— а 
іх-гг  ,  ф^лп  ;  по  чему  сіи  два  случая 
раземотреть   должно. 

I.  Пусть  будепіЬ  вопервыхЬ  р^тг-лм  , 
9— 2гх,  и  будетЪ  х~гг-\-2.н%  а  понеже 
ууі^грц  .  то  уу~  ьп(гг— ли)  и  должны 
г  и  !■  быть  квадратами  =  него  рада 
взівЪ  г=К  .г— ш  ,  будешЪ  уу^. 
4/пм(**— га*)  и  слБдов.  ^=й(Ѵ(і*-га*) ', 
а  дг=<*н-2а*. 

И  шакЪ  ежели  1**и  есть  квадраш'Ь- 
то  будепіЪ  такожде  х*—лу*  квадрата 
Хотя  $  и  мсньшія  числа  нежели  х  и  у  ■> 
гао  не  льэл  по  прежнему  заключишь 
чшобЪ  х*-ьу*  могло  быть  квадратЪ .  по- 
неже оттуду  приходимЪ  мы  кЪ  подобной 
форм^лВ    вЪ  меньшихЬ  числахЬ  \  ибо  * 
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-гу"  можепіЪ    бьм*  квадратЪ    не  доходя 
до  формулы    **-2И*  ,    потому    что    сііе 
инътЬ    образомЪ  учиниться   можетЪ    ,    а 
именно  :  вЪ  другомЪ  случаіэ  ,   которой 
мы  еще  разсмотрѣшь  имѢемЬ. 
Ц.  По  сему  пусть  будетЪ  р=гы-гг,  д^ыі, 
то  хотя  и  будетЪ  по  прежнему  л*= 
ггч-г^г;  но  для  у  получится  уу^-^рЧ 
~4.гг(2іі-гг).  ВзявЪ  теперь  г—н,і~ии 
получится  уг^А11ш{іи*'1*^    сфДш  У^ 
і/«Ѵ(2й*  /♦),  аяпг*-+-га*;  откуда  яб- 
сшвуетЪ  ,    что  формула  наша  х*-*У 
также  квадратЪ  бытьможетЪ,  ежели 
сія  гц*~1*  квадратомЪ  будетЪ.  Сіе  оче- 
видно   сделается,  когда    *_і,    а^»  , 
почему  получитЪ  X  —  з  ,  ѵ^-2  >  откуда 
формула  наша  будетЪ  8і-2.і6^49- 
III.  Мы  уже  прежде    видБли ,  что  за*-** 
будетЪ  квлдрат'Ь ,  когда  в~іЗ  и/пі, 
потому    что    тогда  Ѵ(5.й*—/*)гг:239* 
П<тставивЪ    теперь    сіи    зчаменовані* 
вмЪсто  I  и  а  получимЪ  новой  случай 
для  нашей  формулы;  а  ичянно  #— і 
■Л-2.,  і}*—  57Х23  иу  =  г.із.аз9-<52і4. 
ГсиЙ    И.  Э  IV. 
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IV.  Но  какЪ  скоро  найдены  зндменованія 
вмБсоіо  ,і  и}1,  то  можно  оныя  по- 
ставить вЪ  формуле  Л/о  I  ,  вмЁсто 
*  и  и  и  получатся  новыя  вміэсто  х  к  у, 

НашедЪ  х— 3,^=2»  положимЪ  вЬ 
рБшеніи  (— з  *  й— *  ,  я  тогда 
Ѵіі*—  2й*)"^7  »  то  получимЪ  новыя  зна- 
мснованія  ж— 8іН-2.іб— і  іг  и  >^:2.з.2. 
7=84-,  а  отсюда  найдсічЬ  дгл;^і27б9> 
л*=2іЛзо473<5( ,  потомЪ^гг^озб  ,  У^: 
497^7*  Зб  •  по  сечу  будешЪ  л*—  г/=г6з4 
7  ?  о  8  9  чего  квадратной  корень  есть 
79б7  >  которой  во  всемЪ  сходствуетЬ  сЬ 
положенными  сЪ  начала  ДО— аде ;  ежели 
Г~3>й— а  будепіЬ  гзгриі— 4і  чего  ради 
р=:8і-Зг— 49  и  ?=7=  ;  отсюда  де-где 
=2401—  юзбй— -79*7» 
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ТЛЛПА    XIV. 

разрѣшенкя  нЪкоторыхЬ  юпросовЬ  принад- 
лежащих!) до  сей  части  аналитики. 

Да  сихЬ  порЪ  изЪяснялв  мы  нѵжныя 
пріемы  случающееся  вЪ  сей  часта  ана- 
литики ,  дабы  рЪшить  всВ  сюда  принад- 
лежащие вопроси  ,  и  сіс  самое  намЁренн 
мы  здЪсь  просшрапнЪе  взЪяснить  неко- 
торыми предложенными  вопросами  сЬ 
мхЪ  рЁшснісмЬ. 

юіу. 
Волросо.    Найти  число  ,  кЪ  которому 
когда  придается ,  или  изЪ  онаго  вычтет- 
ея   і ,  то  бы  вЪ  обоихЪ  случаяхЪ  вышелЪ 
ква^ратЬ  ? 

Положи  искомое  число  х ,  то  какЪ 
л-Ѵ-і>  таі.Ъ  ид-і  должно  быть  квадратЪ, 
для  перваго  возмн  х-Ъ-і^рр,  будетЪ 
х^рр—і  ,  а  х~ і.~Лр—  2  ,  что  также  дол- 
жно быть  квадратомЪ.  ПоложивЪ  корень 
его  р-$  СудстЬ  рр-ъ—рр-грЯ^ЧЯ  >  гдТ» 
Э  і  рр 
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#й  уничтоадется    и  найдется  р-^.— ■■• 

а  отсюдз    поптомЪ    сыщется  х=:± , 

ГдБ  $  по  иЭволенію    и  пЬ  дробяхЪ  также 

г 
взять   можно  ;    того  ради    положи  д — - 

інія  знаменованы  здБсъ  предлотжмЬ 
гогда   гг=іІ2|і|з 
будегаЪ  лггіЩЭДі 
гоіб. 

Вал^xx2>.  Сыскать  число  ,  кЬ  кото- 
рому когда  два  произтлящія  числа  на 
прим.  +  п7  придадушся  ,  то  бы  вЪобо- 
вхЪ  случаяхЪ  вышли  квадраты  ? 

По  сему  двЪ  формуле  л+4  в  *+7 
долажнсшвуютЪ  бышь  квадраты  ,  чего 
ради  полохп  для  первой  х-і4=$,  будетЬ 
*=^~4;  а  Другая  формула  #Н-з  ш»" 
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же  квадратомЪ  быть  должна  ;  положювЪ 
ся  корень  =р+1  брдетЪ  #>+3=Й>-НЧ>? 
-)-}?,  откуда  найдется  р=— —  ,  "Ьд. 
х—^ИІЗІІ.    ВаявЪ  вмѣсшо  «  дробь-, 

сто  ги;всЁ  проазволяЩія  числа  брать 
можно. 

Положи  г~і  и  і-і  бѵдетЪ  я:=-3  » 
а  отсюда  лЧ-4— "  »  *-і~7= 4-  Но  ежСЛЯ 
пожелаешь  имБть  вмБсчю  х  положитель- 
ный числя,  то  возьми  х- 2,  г  — і  и  полу- 
чится х?%  и  почему  дг-4-4-  ^  и  *+7-і  * 
Естьли  же  положить  *-3  »  ^1  »  шо  шй~ 
дстся  л:  —  ^,  откуда  лЧЧ—  у  иж+7-у- 

Но  когда  последней  членЬ  дол- 
женЪ  превышать  средней  ,  то  возьми 
г~5  ,  #— і,  ибудетЪ  а*г=Іі  ,  а  отсюда 


Волросо.     Сыскать  такую  дробь  ,  ко- 
торую   когда    или  придашь  кЬ   I  ,     или 
Э  }  вы* 
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вычтешь  изЪ  иной  ,  тоѳЬ  вЪ  обоихЬ 
случаяхЪ  вышвлЪ  квадратЪ  ? 

Когда  сі'и  двВ  формулы  і+дг  иі-Я 
должны  быть  квадратами,  то  гюлржи  для 
первой  і-А-х^рр  ,  будетЪ  х—рр—  і  ,  а 
другая  формула  і— хг^г— ^  ,  также  дол- 
жна быть  квадратом  Ь «  но  ьдВсь  ни  пер- 
вой ни  последней  чіснЪ  не  квадраты  , 
то  надлежитЪ  смотрбть  не  льзя  ли  по-* 
пасть  на  такой  случаи  ,  вЪ  копюромЪ 
еіс  д'Блается.  Такой  случай  заразЪ  по-.- 
падается  9  а  имяннр,  КОгда  рші  ,  для 
того  возьми  ^с=I— ?,  такЬ  что  х^$$-г($ 
ИбудеігіЪ  наша  формула  2— $)— і+а^-^., 
коей  корень  положив^  — і— уг,  получится 
і*Ъ-9дгф~і  — гдг-Л-щп  ,  отсюда  2-в 
- -*  .  -  _а»Ч2  4Г-4Г 

*-аг+-?гг  •■»=— ,  пожму  *=^у 

ронежс  г  есть  дробь  ,    то  возьми  ггг  і  , 

и  р>д<™Ъ  ^^^!    ^4» Г» -и) 

елВдов.  и  должно  быть  меньше  нежели  і. 
и  посему  положи  и— а,  /— і  выдетЬ 
#=|*;  взявЪ  кпз^— 2  найдется  лг=і«, 
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а  отсюда  і-«=:5!,  і-л=.8.  ков  оба 
суть  квадраты. 

ю  1 8. 

Волрой-  Найти  таЫя  числа  *  ,  ко- 
торый когда  кЪ  ю  иридадѵпіся ,  или  шЪ 
ю  вычгоутся,     тобЪ    вышли  квадраты? 

ОбВ  сія  формулы  Ю-4-*  и  іо— * 
должны  быть  квадратами,  и  сіе  могло  бы 
учиниться  по  прежнему  способу  ;  но 
чтобЪ  показать  другой  путь  ,  то  при- 
веди себо  на  память  ,  что  и  произведе- 
на сихЬ  формѵлЪ  должно  быть  также 
квадратЪ  ,  а  ямянно  юэ—  XX.  Но  здіэсь 
первой  члснЬ  уже  квадратЪ  ,  то  положи 
корень  =ю— рг,  ибудешЪ  юо—  х*=:іоо 
гор  ~ 

-горх+ррхх  ,  октуда  х—^^,  номЬ 

сего  слВдуепіЪ.  что  произведен»:  только 
квадратЪ,  а  не  каждое  число  особливо. 
Естьли  же  одно  будетЬ  квалратЪ  ,  то 
и  другое  неотмВнно  также  быть  дол- 
яіСНствуетЪ..     Первое    адВсь     \о-Ь-х  — 
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/)/>+грч-і  уже  квадратЪ ,  то  надлежитЬ 
еще  сей  дроби         ,        быть    кБлдратомЪ , 

слВдов.  и  сей  _-™.  -_-.     Теперь  нужно 

только  ,  чтобЬ  число  юрр-{~\о  бы«> 
квадратЪ  ,  гдВ  опять  случай  оиігадао* 
надлежит!».  Оной  ©удепіЪ  ,  когда  р~3; 
ѵе\о  ради  іюложіівЪ  р  —  %— \-п  получится 
юо  Ч-бЪу-Н  юдд  ,  возьми  сего  корень 
Г=ю-+-?г,  и  бѵдегаЪ  юо-г-боуЧ-ю^ 

бо— 20Г 

^іоо-\-2.одг-Ъ~ддгг  ,  откуда  у— — і 

потомЬ  *— я-г-л  и  д:— — і— . 

*  3  Д>-4-1 

БэявЪг=3.  будетЪ  у;=о  ,  />=3  я 
*— б  \  отсюда  ю-Ьж=:іб  и  ю— дг=4- 
Но  когда  возмется  г=  і  ,  то  получится 
в^-^'Р—^Т  м  *— —^.і  но  все  равно 
положишь  х^~~  и  будешЪ  юЧ-л:^:-^-  Я 
»о— Х—я  ,  кои  оба  сушь  квадраты. 


юіу 
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ЛршгіЪчаніе.  Ежели  соизволишь  сей 
вопросЬ  здБлать  всеобщимЪ  и  для  каждаго 
ддннаго  числа  а  число  х  найти  пожела- 
ешь ,  что  бы  какЬ  а-\-х  такЪ  и  а-х 
Оылк  квадраты ,  то  рЁшсніе  сіе  бываетЪ 
иногда  не  возможно  ,  а  имянно  во  всЁхЬ 
случаяхЪ  ,  гд'Ь  число  а  меньше  суммы 
двухЪ  квадратовЪ.  Мы  уже  прежде  видЬ- 
ли  ,  что  отЬ  I  до  $о  слЪдующІя  числа 
суммы  двухЪ  квадратовЪ  ,  или  кои  вЪ 
формул!)  хх-\~гу  содержатся  : 
1,2,4»  5,  8,9)  ю,  іі,  іб",  17,  і$,ао,  2С, 
3.6,2,9,  ^2,34»  3й»  37>+°>41.41.  49» 5 о. 
слЪдоват.  остальныя  $,6,7,11.  іг,  14. 
1$,  іО,2І,га,23,2+,27,28,  50,31,33, 
35»  $8»  19'  4а»  +3,44  .4^)  4-7'  48  не  мо- 
ГутЬ  разделиться  на  два  квадрата. 
Слбдов.  какЬ  скоро  а  будстЪ  одно  изЪ 
спхЪ  послЬдиихЬ  чисслЪ  ,  шо  вопросЬ 
будетЪ    невозможной. 

Для  тЪясненія    сего  положивЪ  д-+* 

х^рр   и    я— А—??    "ййдешея    по  сложе- 

0  Ч  нію 
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піію  аа=доч~7?  ,  такЪ  что  га  должно 
быть  суммою  квадратовЪ,  Но  когда  га 
есть  такая  сумма,  то  и  а  также  быть 
долженствуеігіЪ  и  по  сему  ежели  а  не  бу- 
деігіЪ  сумма  двухЬ  квадратовЪ ,  пю  не  воз- 
можно, чтоб'Ь  а-\-х  и  а-х  были  квадра- 
тами. 

ІОЙО. 

По  сему  когда  «с=$  ,  иго  вопросЪ 
невозможной  ,  для  того  з  не  сумма 
двухЪ  квадратовЪ.  Хотя  и  можно  ска- 
зать ,  что  найдѵтся  можетЪ  быть  два 
квадрата  в1>  лпманыѵЪ  числахЪ  ,  гоикЪ 
сумма  составнтЪ  квадратЪ  ;  но  и  сему 
также  статься  не  льзя  !  ибо  ежели  бы 
быю  3—  ^+^  ,  то  помноживЪ  на  дя** 
вышло  бы  $$(}м=ррм-\-<}дгг  ,  гдЪ  ррн 
-\-уцгг  есть  сумма  двухЪ  квадратовЪ  , 
которые  бы  на  з  могли  рдздБлигпься  ;  ио 
мы  преа.дс;  видіэли  ,  что  сумма  двух'Ь 
квадратовЪ  дрѵгихЪ  дЬлителей  имВшь  не 
моя,етЪ  кромЪ  гпЁхЪ  ,  ков  сами  суш* 
таків  же  суммы. 
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Хотя  числа  9  и  45  на  8  разделишь 
можно  ,  но  оныя  также  и  на  9  долимы* 
да  и  каждой  при  шоічЪ  квадратЪ,  изЬ  кото- 
рыхЪ  они  состояпіЬ,  а  имянно  9=3 *+о*  и 
45^б1-4-31;что  эдіхь  мЬсша  не  имБстЬ, 
По  чему  Сі«  слЬдсшвіс  справедливо,  что 
етели  число  в  »Ъ  цЪлыэсЪ  числахЪ 
суммою  двухЪ  квадратовЪ  не  будетЪ  , 
цю  ссаду  и  бЬ  дробяхЪ  статься  не  льза, 
А  когда  число  а  вЪ  цЬльтЪ  числахЪ  сум- 
ма двухЪ  квадратовЪ  ,  то  оное  и  вЪ 
дробяхЪ  всеконечно  многими  способами 
быть  можегоЪ  суммою  двухЪ  квадрато&Ъ, 
что  мы  показать  намЪрены, 


Запрос*.  Число  .  которое  есть  сумма 
двугЬ  квадратовЪ  ,  раздробишь  осэко- 
нечно  многими  способами  на  суммы 
двухЪ  квадратовЪ  ? 

Пусть  будетЪ  предложенное  число 
0~Ы$»  Ч  надлежипіЪ  сыскать  другіе  два 
квадрата  ,  яко  ххцуу  коихЪ  сумма  хх+уу 
одвна  числу  &■+■&  ,    гоакЪ   что    хх-Ъ& 
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гг$Ч-^.  Здѣсь  заразЪ  видно ,  что  ежс- 
ля  л:  будстЪ  больше  или  меньше  нежели 
.  у  ,  то  напротивЬ  того  у  долженЪ  быігь 
меньше  или  болше  числа  §■,  чего  ради  возми 
х=/+р%  ;у=%-<іх  и  будептЬ/-4-2^2-+-рр2а 

•*-ёё-ч$2+9яяг~Ж'+а  >  гдЪ  і  я  ^ 

уничтожаются,  а  остальные  члены  на  я 
могугаЪ  разделиться  $  и  получится    2$Ч- 

рря-г^д-^ддг—о  ,   или  рр!^-+-^^%~1%^ 

-2/р,  слБдоа.  г—     ^~г'Р.     ,   откуда  для 

РР+ЧЧ 
X  и  ѵ  слВдующія  Найдутся  знаменованія 

х=.ЧРЧ+Ачя-№    и       Фі-^$(?Р~чч]  _* 
рр-\-чч     *  рр-*чч 

тЗо  вмЁсти  р  и  ц  всЬ  возможный  числа 
врать  можно.  Пусть  напрвм.  данное 
число  будетЪ  2  ,  такЪ  что  у— і  и  е~г, 
булагіЪ  хх-ьуу— 2;    когда   Х—2РЧ+Ч9^РЦ 

в  у~ірд^-рр-дд  ,  то  положиеЪ  /с^*і  а 
$=1  найдется  х=\  и  у^, 

1022. 
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1082. 

БолрпсЪ.  Когда  число  а  есть  сумма  двуэсЬ 
квадратовЬ ,  найти  шакія  числа  ,  чтоОЬ 
какЬ  дН-д- ,  такЪ  и  а-х  были  квадраты? 

Пусть  данное  число  д— 1з:г:о-+-4: 
вЗявЪ  13-+-*— рр  і  1%—x^^^,  сложение 
дастЪ  вопсрвыхЪ  26—/^-+-??  ,  а  вычи- 
іганіе  ьх—рр—дд ;  следов,  ряд  такого 
состпянія  быть  должны  ,  чтобЬ  рр-Л-ЦЩ 
равно  было  26  іпи  ,  которое  число  есть 
также  сумма  двухЪ  квадратовЬ,  а  ичян* 
но  2«іЧ-і  ,  и  такЪ  сіе  число  аб  над- 
лежптЬ  раздробить  на  г  квадрата  ,  изЪ 
коихЪ  большей  взять  вместо  рр%  а  мень- 
шей вмЪсто  щ  и  получится  р—$  ,  у^і» 
откуда.  х~іг-  А  поіпомЪ  по  прежнему 
число  гб  можно  беэконечно  многими 
способами  раэдВлить  на  два  квадрата: 
понеже  /~5  и  #—  *  »  ^*0  сжсли  в^  пре- 
жнпхЪ  формѵлахЪ  вмЁсто  буквЪ  р  и  ; 
напишемЪ  (ив.  а  на  мЪсто  х  и  у 
поставпмЪ    р     и  у    ,    то    найдемЬ   р=2 

4*Ы-+-5Сй«-»1  іо/в-Н»-»И    _, 

і  и  л— .Когда  же 

Н+Ш  7  Я-+-ІЖ 

теперь 
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теперь  позмутся  вмВсгоо  I  и  и  числа 
по  изво-денію  и  определятся  изЪ  нихЪ 
буквы    р   и  <(  ,     то    получится    искомое 

число  Х=М^ 


Пусть  будетЪ  наприм.  /шй  ,  и~ і, 
то  выдетЪ  р~'І    и  «^,  слВдов.  рр—Ц*р^ 

%  и  х=*Й 

1023- 

А  что  бы  сему  вопросу  дать  об- 
щее рЁшсте  ,  то  пусть  данное  число 
будетЪ  а~с€-\  йА  ,  а  искомое  г^г  ,  такЪ 
что  сш.  формулы  а+2  И  а-2  должны  Сыть 
квадратами. 

ПоложивЪ  в-нгггяж  и  с— г=>у  бу- 
детЪ вопсрьвыхЬ  ъа~2{сс-\-*1ё)—хх-+-}У  ! 
сл'Ьдон.  квадраты  х  \\  у  такого  свойства 
Оыть  должны.  чтобЬ  .ѵ*Н-^у— а(м,-Нй*),  гдѣ 
*{се+М)  есть  также  сумма  двухЪ  квадра- 
товЪ,  а  имянно:  {с-ъ-і^~\-{с—&* .  Возми  ради 
краткости  <:-}-4/=/  ,  «•—  Л=§  ,  ОикЬ  чпіо 
будетЪ  до-гДО=#-Н№  но  сГе  по  преж- 
нему 
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нему  учинится  вэявЪ  гг-^-^"Іг'..  и 
— иг     йвг.  ;"'         откуда     получасмЬ 

самое  легкое  рфшеніе ,  когда  положимЪ 
/изі  в  у— і  {  ибо  тогда  найдется  л^ 
Ч~&=с-4  ,  а  у—р^с-\~(1  ;  слЗдов.  г~ 
о.Ы  ;  а  отсюда  ы-\чі<1~\-ъс&=^с-\-<1)*  и 
Л'-Н&-2Сй?=г{с~й'Л  Для  нахождения  дру- 
гаго  рЪшеШя  пусть  ОудстЪ  ^— 2  ,  у— і 

■>  выдапЬ    л^^  ,    я    ,-2±''  ,    гЛБ 

какЪ  с  и  й  такЪ  д:  и^-  можно  взять  от- 
рицательными Т  потому  что  ихЪ  квадра- 
ты только  входя  тЬ  і  Но  когда  агдоижсмЪ 
быть  больше  нежели  у  ,  то  всеми  А  от- 
рицательное, и  найдется  хт-^.."^  а 
УЕ2^;  откуда  ^Ц^Ь^-Ч^ 
которая  величина  когда  предастся  кЪ  л, 

то  лшй  ^±!^±49^  ч(:го  квадраш. 
ной  юрень  есть  ?ІЬ?- —  Ежели  же  я  вы- 
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чтешь  изЬ  а ,  то  останется  ?-?- — 

сего      квадратной     корень     есть     — — 
ш.  е.  первой  х  ,  а  сей  у. 

І024- 
Валросо.  Найти  число  х,  такое  чтя  еже- 
ли какЪ  кЬ  нему   самому,  гоакЪ  и  кЪ  его 
квадрату  хх  придается  I,  тоѲЪ  вЪ  оОоихЬ 
слуіаяхЪ  вышли   квадраты   ? 

По  сему  обВ  формулы  д-|-і  в 
ЛЗН-і  надлежптЪ  здБлать  квадратами  : 
чего  ради  положи  для  первой  х-і-і-р? 
и  бѵдетЪ  х~рр-і  ;  а  вторая  формула 
*дг-ѵ-і^)*—  грр-\-я  >  также  должна  быть 
квадратомЪ ;  но  оная  есть  такого  свой- 
ства ,  что  никакого  рЪшенія  найти  не 
можно  ,  прежде  нежели  пэвВстнаго  слу- 
чая не  будетЪ  ;  а  такой:  случай  ааразЬ 
попадается ,  а  имянно  :  когда  р-і  ;  для 
того  возми  р—  і-Н#,  и  брдетЪ  тдѵі-і-1 
Н-4?у-Н4$і-Ь?1>  ЧІЕО  многими  способам!» 
кяадрашомЪ  здѢлашь  можно. 

1 
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I.  ВэявЪ  корень  = !-+-??,  СудетЪ  іЧ-4?2 
-Ь  4?" -Н  ф*- 1+2^-4-^*  ,  откуда  4?-г- 
4??—=?,    4-4-4?— 2  и  ?=~І  »    слЬдов. 

II-  ПоложивЪ  корень  ~  і  -цц  получитоі 
І-Н490+4?'-*-?— '-20И-У*  '  откуда 
У=— І  »  р=— I.  слЬдов.  д^:-|  ,  какЪ  и 

прежде- 
III.  Возми  корень  п-І-ау-і-^  ,  чтобы 
первые  и  два  послБдніе  члены  уничто- 
жились »  и  будетЪ  і-Ь4??-і-4?*-і-?*2 
1+4?-+-б"??Н-4-9Г-4~0*  і  отсюда  д=.~-я 
и  рші  ,  по  чему  лг^о. 

ІѴ.  Можно  также  положить  корень  — I* 
2?~ ??»  и  будетЪ  і-^-4??-Ь4?  -і-?*~і  — 
4?Ч-г??-Н4?1-Н?4»  откуда  ?— ~  2,  какЬ 
и  прежде. 

V.  Для  уничтожения  гэсЪ  первыхЪ  чле- 
іюпЬ  воэчи  корень  — і-і-я^ибудетЪ 
і-+-4??-і-4?,-Ь?*=і+4?7Ч-4?%  откуда 
д—1  и  />г?  .  слѢдов.  я=х*|  ,  а  изЬ  сего 

Гол5   Д.  Ю  Когда 


4©8  о  неопределенной 

Когда  кто  пожслаешЪ  сыскатв  бол** 
те  зиаменовдній  вмЬсто  #  ,  то  надле- 
жиггіЪ  ваять  одно  пзЪ  найденныхЪ  напр. 
-а  и  положишь  погпомЬ  ^пг-^-і-г  (  но 
отсюда  было  ВЫ  р^:'й-+-г.рр^:1-+-г-+-гг  и 
^*^^т*+Іг-+-|гг«і-2г*-+-г*і  по  чему  фортун 
наша  \%-\г-',ггЛ-ъг<-Ъ-г*  ,  которая  должна 
вьипь  квадрашЪ  ,  и  слЬдоя.  умноженная 
на  іб  также  т.е.  25—  г$г-ѣгг-\-$гг  ~Ъ~ 
і6г'  у  которой  формулы    возми 

II.  корень  ч-Ь-/г++гг  ,  такЪ  что  1<(- 
І-4Г—  8г*Ч  зггМ-  іоѴ~25-г-іо//,4-  40П* 
-і-Ъ/г-і-ібг4:  но  понеже  первые  и  по- 
слБднІе  члены  здВсь  уничтожаются  , 
то  опредЪлй  /  такЪ ,  чшобЪ  к  вторые 
плены  уничтожились  ,  чіпо  учинипК* 
положивЪ  -«4"<о/  ,  слЪдов.  /='?  ,  ос- 
та иныеях  члены  раздВливЪ  на  гг  даютЬ 
-8ц-32Г— ^^уГ+в/ПУДСржавЪ  вер- 
пней  знакЪ  6удетЬ-8-нз2г^4сЧ^?-+-8А'' 
откуда  гггЛ :^"-У  і  но  /:=:— '|  ,  то 
32-у 
*-±ІІ  ,  слЕдпй-  р-4;  и  лі~ЙІ  *  а  от- 
сюда «4-і=1&)"  II, 


Н.  ВзявЪ  нижней  ЭнакЪ  оудспіЪ  -4+12С 
Е-40+/-Ѵ-.  и  Найдется  гг^Ь^  > 

но  /з-1; ,  то  г=-и  і  «Лдо».  />=;;,  а 

отсюда  прежнее  выяодишЪ  уравНенІе; 

Ю.  Пусть  будете  корЬнь  +Сг++»-±^  4 
шаЛчто  івгЧз"-'-*«,-г4Г+г^іб/+ 

52г'Ё1Й  +4оМ-«Л  ,  гдВ  два  первые 
м  последней  члснЪ  уничтожаются  ,  а 
ОстальИыЯ  раЭлБліівЪ  на   г   дзкнпЪ    -8** 

Е-^40Г+40{  ваявЬ  верхней  йнакЪ  бу^ 
детЪ  -і4''-г4=4ог4-4ѳвли.о=в4г+в4> 
или  о=г+і ,  т.е.  г=-і  в  р=-і  ,  ко- 
торой Случай  уже  МЫ  имВлп,  іі  іттапіЪ 
же  самой  слІідуспіЪ  когда  воамстся 
исподней  8накЪ« 

IV  ПоложивЪ  корень  =?+/>Ч-|п-  опрв- 
дВли  буквы  /  и  ^  ,  такЪ  чтобЪ  а 
первые  члена  уничтожились.  Понеже 
«дВсь  2«,-24г-8гг.-|-}аг'-Н°>'::гЯ-іо/г 

"^~І0&Г-і-д&г-±-Ё&г'  »    ню   вппе^БьгеЬ 

Ю  %  -4 
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-24=10/  ,  слВдов.  /=.-'*  ;  поптомЪ  -? 

тс&Н-/-  ,  по  чему  §~~  иди  $-- 

Ѵі*--и*  '•>   а.  оба  послВдніе  плена  раздБ- 
ливЪ  на  г'  даютЪ   Э2+і6ггг;2^;-1  @&г, 

откуда   г^г^^  *-.     ЗіБсь    числитель 

а&-ча~-— --■ :Ь-  —         ,  или 

16.32.31  ,-     „_ 

- — —  — —  ,      а    знаменатель      іо— ^ 

(4Ч-ё)(4-ё>Ш.^?  ,   или    9^±^±= 

■ ? 1  отсюда  г~—  „«-  и  л—-";;;  а 

2Ѵ.62У  г 

П№  сего  новое    энамснованіе    числа  X 
найдется  ш.  е.  Х—рр-і. 

юау. 

Лолрос5.  КЪ  даннымЪ  тремЪ  числамЪ  л, 
#  и  <:  найти  піакое  число  л:  ,  которое 
есгаьли  кЪ  каждому  изЪ  нихЬ  прило- 
жится ,  то  проиэойдутЪ  квадраты, 
т.  с  сіи  з  формулы  дг-і-л  ,  х-\~Ь  я 
*-4-<г  надлежитЪ  здВлать  квадратами  ? 
Положи 
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Положи  для  первой  я:-Нк=:яг,  такЪ 
что  я=;гг-й  ,  то  прочія  формулы 
будутЪ  %%-^-Ь-а  и  %%->гС-а  ,  изЪ  ковхЬ 
каждая  должна  быть  квадратом^  но  сему 
обіцаі  о  рБшенія  дать  не  льзя  ,  потому 
что  сііе  часто  бывастЪ  невозможно  и 
записитЪ  единственно  отЪ  свойства 
обоихЪ  чиселЪ  Ъ— а  и  с—  а  ;  ибо 
ежели  еы  наіірим,  оыло  Ь— а^і  и  с-аі-і. 
т  е.  #~#Ц-і  и  с^аог- *  »  то  должно  бы 
обЪимЪ  формулімЪ  быть  квадратами  ,  а 
ичянно  :  даЧ-і  и  22—1  ,  гдБ  ОсэЬ  со- 
мнІЗнія  2  долженствуетЪ  быть  дробь  ; 
чего  ради  положивЪ  ягг?  были  бы  сіи  фор- 
мулы кладраішми  ,  а  имянно  :  рр-^~ЯЧ  и 
рр—^^  ,  сл"Бдон.  и  ихЪ  проиіведеніе  ш.  с. 
р*—д'  также  должно  быть  квадрдтЪ  ^  но 
чтя  сему  статься  не  -иэя  ,  прежде  сего 
уже  показано. 

Когда  Ь— а=г  и  е-в— -й  то  есть 
Ь~а-+-л  и  с=а—  2  »  то  вэявЬ  в=Л  сіи 
двБ  формулы  рр-Ь-ЩЦ  в  рр-ъщ  должны  бы 
быть  квадратами  слБдов  .иихЪ  произведен^ 
і)'-45*  также  ,  но  сіс  равнымЬ  образомЬ 
невозможно. 

Ю  з  Положи 
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Положи  вообще  Ь^в^т  и  $■— оггя. 
щопкщЬ  также  $сг| ,  то  должны  фор- 
*іулы  рр-і-тдд  ѵірр-щд  быть  квадратами; 
что,  мкЪ  «ы  уже  пвидВли  невозможно, 
ежели  щ^-і-і  ,  а  (рі-*  ,  или,  когда  гаг= 
*г-»  ,  а  ясг-а, 

Мс  вовмо^нс  также,  когда  т*$,  а  »--$! 
ибо  было  бы  тогда  произведете  р*-/*<7* 
разность  дчѵхЬ  квадратавЪ  ,  которая 
никогда  квддратрмЪ  быть  не  можстЪ. 

равным'Ь  обраэрм'Ь  ежели  щ-пг$ ,  И 
*=— 2#" ,  то  обо  формулы  рр-+-г^д  И 
ЙР~аІГ*??  че  могутЪ  быть  квадратами  , 
потому  чпю  ихЪ  поовдвсдсніс  р*- 4/Ѵ*  "аКі 
же  долженствовало  бы  быть  квадратомЬ^ 
слЪд.  положивЬ  &~г  сія  формула  р*-ф*\ 
чему  невозможность  прежде  ухе  показана, 

Когда  же  яс;і  ви^а,  іпакЪ  что  формул 
■*»  #Н~??  и  РР+2Ф?  квадратами  быть  дол- 
жны ,  то  положивЪ  рр-^-^^^:^^  и  рр^-ЩЧ 
:="■  будетЪ  изЬ  первой  $'=гг—%  слБдон. 
другая  гг-+-9?=«  ,  почему  как'Ь  гг-щ 
щйкЪ  а  п-Ъ-ф  должны  быщь  квадраты  и 
иэСЬ 
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цхЪ  проиаведеніе  также;  однакожЪ  семуспта- 
шься  нельзя.  Отсюда  довольно  явствует!» 
что  не  легко  прибран*  ніакія  числа  вмЪ- 
СШО  щъщ  чтоОЬ  рТзшсніс  бьідо  возможно. 

Средство  угадывать ,  или  накадить 
вмВсіпо  т  в  я  надлежащим  знаменованіія, 
есть  сл"Ё>дѵи>щес. 

ПоложізвЪ     З-ѴЩ&^ЬЪ    и    $~+-ЩЁ, 

і,  -и  -  **-# 
епіл  ,  авЬ  первой  получится  т^Зг -у 

а  изо   второй    «— — ^-    ,    воэми     теперь 

вмЬсою  /*,  §  ,  #  и  &  числа  по  изволснію, 
и  получатся  для  зи  в  я  такія  знамено- 
ванія  ,  гдБ  р&шеніе  будешЪ  возможно. 

Пусть  на  прим.  Ь^-%  »  к^.%  ,  /"— I 
»  ^^.2  ,  то  оудацЪ  ТП—Х  .  а  ч— б.  Те- 
перь мы  увЁрены  ,  что  возможно  обо 
формулы  рр~\-  ъщ  а  рр—бдц  здЬлать  ква- 
лрашлгѵіи  ;  сіс  _у  чинится  ,  когда  р~.ж 
и  ^— і.  Первая  формула  будепіЪ  квад- 
ращЬ  ,  ежели  р=г$— в«  и  ц~гг$  :  вбо 
тогда  получишь»  #»-1-г$у:=:(гг-»>-2.г.г)*  , 
К)  4  ДР7гая 
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дрѵгая  ях  формула  рр-Ь-бдд  ~  г*~\-аоггп 
-1-4*  у  гдВ  изустной  случай,  вЬ  котогючЪ' 
вудспіЪ  она  квадратЪ  ,  егпіь  когда  р=.і 
и  у— 2  ,  что  учинится  положввЬ  г— 1  # 
г=і  или  гггг  и  формула  наша  выдетЪ 
25Х*.  Зжя  теперь  сей  случай  возмемЪггг 
-4-/  и  будечіЪ  гг—м -1-2  и -і-и  ,  а  г*-** 
-4-4-г*М-б.гш-Н4«,+/%  почему  наша  фор- 
мула будете  25хЧ-44-'*<-І-2б.гда-4-4Л' 
-Ы*  ,  ксея  корень  пусть  будетЪ  ^к 
*4~/*Ч-Н  »  котораго  КвадратЪ  есть  25** 
-г-ісуі-Ѵ+ісии+г/і»'-)-»'  ,     гдБ  пер- 

вые  и  послБдніе  члены  сами  чрсзЪ  себя 
уничтожаются.  Возми  теперь  /  такЪ 
чтобЬ  в  прсдпослЪдніе  уничтожились  , 
что  здЪлаешся  когда  4=»/  и  /=:2  ,  а 
остальные  раздѢливЪ  на  га  даютЪ  ура- 
вненіе  44*-г-г«<:=іоД-+-іоГ+#<-2ог 
-г-М»,  или  а,— -«  ,  ,-_;  и  ,.__;  ^  почс. 
му  Х--І  и(=г,  или  і--іг,  слѣдов.  г=г 
■  "■=«  самой  известной  случай.  Воз- 
ми/такЪ,  чтобы  вторые  члены  уничто- 
жились, сіе  здВластся  когда  л  4=  і  о/,  или 
!=■-,   ,  остальные  же  члены  раздВливЪ  на 
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т  даюігіЪ  з.б$-ъ-ф—\с$-ь-]р-\-ър  т.е. 
—  &р— ^Ѵ,  слВдов.  (=:-ТѴ,  и  пикЬ  г^-\-1 
=и*>  или  |— "о,  почему  г— з  и-л4Ь  ; 
откуда  получаемЬ  мы  ,  р—ъм—гг^іуі 
и  $—2Гг-6о, почему  формула  чАшарр+йца 
;і^43(?8і-200*  и  рр^-6щ- зЪоЪі-а+і*. 

Ю2б. 

ЦрижВчанге.  ТакикЪ  чиселЪ ,  кото- 
рыя  формулу  нашу  дЁмаютЪ  квадратомЪ 
по  прежнему  способу  нлйти  еще  и  боль- 
ше можно  ;  но  надлежиігіЪ  прим*Вчать  . 
что  содержание  снхЬ  чиселЪ  т  и  п  по 
проиааоленію  брать    можно.  ' 

Пусть  будетЪ  сіс  содержанге  какЪ  а  :  Ъ 
и  еозми  т-а%1  а  *сг&к,  то  д*Бло  состо- 
ишь только  вЬ  томЪ  ,  какимЪ  сбразомЪ 
определить  и  ,  чтобЪ  обЬ  формулы  рр 
■^гв&цц  и  рр-^-Ьщц  квадратами  ЭдБлашь 
можно  было,  что  мы  аЪ  слЁдующемЬ  ы> 

просВ  покажем!;, 

1027. 
ВгтросЪ   Даны    числа    а  и  Ь  ,     сы» 
скашь  число  %  7  чтобТ?  обЬ  формулы  рр 
Ю  5  ^гащЧ 


I 
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•+-«8299  и  рр-і-Ьщ^  была  квадратами  ,  И 
притомЪ  самыя  мсищія  взять  знамено- 
Ьа№*  для  р  и  у  ' 

Положи  рр-ъ-в%і$-гг  ,    ■ррА-ЬчЧЧ"*? 

и  помножь    первую  на  Ь  ,    а   другѵю  на 

а  ,  пю  разность  и\Ъ  дасіпЪ  сКс  уравне- 

„     .,      ,        ,  Ьгѵ-ап 

н!е  \р—й)рр—Ьгт  дох,  откуда  рр-— т^т""" » 

которая  формула  доляна  бытьквадратЪ, 
что  и  учинится  положивЪ  *"  —Л"  *  а  для 
добБаанія  дробей    воэми   г—  .г -*-(*  — вѴ 

будетЪм: 


_  (*-а>,г  -+-  Мк-а)іІ-^-  к  Ь-в)'и   _и_|_ 

і-«  *"■"  т. 

г*«  +Ці-а)іІ,  аоло*тЬр=і+~1  будет» 
рр-^н-\-  **хі  -4-  *?»,  г  дБ  **  уничтожается, 
3  остальные  члены  раздБливЪ  на  /  и  по- 
мнояввЬ    на  уу  даютЪ    гЪіуѵ-і-Ь[Ь-а)І}У 

^ізіху-і-іхх  ,  откуда  с'""? ,  по. 

чему  ;_=!2і!І2,  сЛВдов.     «=:«>■- іЬу 
*(&— я)иг-хх 
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— Ь(Ь-*-ауу—хх  и  отсюда  р^=.$-+-~$~Ь{Ь-(і) 

уу-^хк-^гЬху—іх-Ьл^-аІт-  НашедЪ  р  ,  г 
И  і  осталось   еще    сыскать  я  ;     на  сей 

консцЪ  вычти  первое  уравнение  рр-\-дщ% 
~гг  и»Ъ  другдго  рр-\г-Ь%цд^ы  ,  осіпа- 
нюкЬ  вудртЪ  %щ(Ь-а)=з$-гг— (х-4~г)(х-^г); 
но  х-і-гцг*/&-л1;іу-2л:л:  .    х—г—*ЫЪ~а)уу 

•*2.{Ъ—а)хуі   или  і'-і-г^:йА'(^-ив)»'— л:)   и  у-г 

^гЬу[Ъ-а)у— (Ь-а)х^л{Ь-а)у{Ъу-х)  ;  отек. 
да  {Ь-ащд={іх{Ь-іі)у~х).{&Ц)-а)у{Ьу-х)) 
или  я?^(2Д:(^-оі>'-лг)(«^(Лі'-д')=4лу(6-в) 
у-*>*г-*)сЛдав.  .^4^-дѴ-хХ»-*) 

чч 

почему  РЧРСТЛО  де  берется  самой  боль- 
шой квадрагаЪ  ,  на  копюрага  числитель 
можепіЬ  разделиться  .  а  вчВсгпо  р  на- 
ции уже  мы  р=іі>(Ь—  а)уу+хх~гЬху?= 
(х— Ъу^-аЪуу  ,  откуда  видно  ,  что  сіи 
формулы  будутЪ  простое  когда  возмет- 
ся  х—Ьу~ ф,  или  яізѵ-і-Ф'  и  ѲудсгаЪ  />=и> 

^от^+уК^й?,  г<№  ^зд  „  и  ,  по 


и 

спер- 
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изволснію  взягоь  можно  и  найдется  спер- 
ва цц  ,  когда  вчЪсто  его  большой  квад- 
раглЪ  возмется  ,  которой  содержится 
вЪ  чвслителЪ,  а  отсюдауже  найдется  %  , 
потомЪ  м—  ^я,  пжЬх7  и  на  конецЪ  р~ѵѵ 
-аЬуу  ;  а  отсюда  получатся  искомый 
формулы. 

I.  рр-^аг^у-^чю-аЬ^у'+ца^ю+егу)(1'+Ьу) 
квадрагаЬ  ,  коего  корень  есть  г^2—я№ 
~&аѵу  —  аЬуу ,  а  другая  формула  рр 
4-^7—  УУ~аЬуу)'+4Ьп;)(у+ауХч:~Ь-Ьу) 
которая  такле  квадраиіЪ ,  коего  корень 
-С— — і'Ѵ— ъЬчіу—  аЬуу  ,  гдБ  знамсновнія 
писслЪ  г  и  $  положительны»  также 
быть  могунтЪ.  СТс  потребно  иэЪяс- 
нить  некоторыми  примерами. 

Ю28. 

Приліѣф.  Пусть  будсшЪ  яг-і  ик+і; 
найти  такія  числа  вмБсто  г ,  чоюбЪ 
сГи  х  формулы  ур—щцчі-рръщц  могли 
быть  квадратами  ,  а  ймянно  первая 
—  гг  \  а  другая  — .гг? 

ЗдВсь 


г' 
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?ор 


Здесь  будешЪ  р—гг-\-уу  ,    а  чтобЬ 
найти  х ,     ню    надлслитЪ    разсмотрБть 

формулу     Х-М^=^±^         „       ИЯШЬ 


вміісто  ѵ  и 
>      —  і 

V-}—  1 

о+г—  5 

3 

г 
і 
5 

І20 

л1Цуюш;ія  числа; 

4    'Л  --І"5 
і       4  -"9 
,       і  --7 

■і      9  -•  г'        , 
іб.і^о.іб.ф6\г<|.і6.7 

3 
I 
7 
9 
к>.о.14 

іб-9 

ч 

г?  =  4 

г  —6 

І  =  % 

+ 

ЗО 
13 

.6 
«5 

17 

5  -- 

+і  - 

Зй.«;  іб 

7 

5П    -- 

откуда  имЁотЪ  мы  елВдующ!я  вмБсто  г 
знаменованія 

I  I  ЦІШ|ІѴ|  ѴіѴІІіючеиу  .лВдуюшм   форму. 
~в[ІчЧІ  5  і  7ІІ4І*"  ™'Ут1  рирѣшншіи. 

1  формулы  Iр—б^^  и  рр-НІдо  могутЬ 
быть  квадратами  ,  *огда  р—$  и  ^—  2  ^ 
вОо  первая  б-'детЪ  25—24—1  і  а  дру* 
гая  ^25+14—49- 

И. 


I 
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И.  Такождс  сіи  двЪ  рр-ЧЧЩ  "й>-гЧ0# 
будутЪ  квадратами  ,  когда  ріг  з  и  $=г * 
ибо  первая  =ібо— і2огг48>і  »*ру«* 

III.  СлбдуюЩКс  ДйБ  формулы  #~ИМ 
и  #1-1-15??  будутЪ  также  квадрата. 
мй,  ежели  р— 17  и  ^  =  +4  гісрЕа» 
будетЬ  =289—240=49»  а  ДРУГМ 
—4^9—  !]'• 

IV.  Квадратами  такая  моіугііЬ  быть  сМ 
двЪ  формулы  рр-ЯІ  и  $-4-5??  ■  ""^0 
учинится,  когда  р  =4 Ё  и?=-'ав< 
первая  вудсгоЪ  =I68I-7^о;9в^=^^  > 
а  другая  24°  *=4§*' 

V.  НаконецЬ  формулы  рр-1ЧЧ  и  #>+7# 
будутЪ  квадратами,  полагая  р=ЗП* 
а  д=12о  ;  первая  БЫдетЪ  =  ііЗ^°9 
-»оо8оо=гі47б9=Чз'.  а  дру«* 
Е 1 1  5509+100800= ъщ6$—;^з  • 

«029- 

ЯтмквЬ.  когда  о63  """»  т  и  л  «о*?' 

жатся   между  собою    какЬ  і  :  *  *   <°.  с' 

когда  ті»к»,  СлѢдоь  гі=ги»=2я» 

на** 


: 
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надлежитЪ  ськкашь  энаменованіе  вме- 
сто г,  чгообЬ  сіи  двЪ  формулы  ррн-яде 
и  ррЛ-ъщд  были  квадратами  ?  КЬ 
Сему  всеобщей  формулы  употреблять 
Не  нужно  і  но  заравЬ  сей  прмчВрЪ  сЪ 
прежнимЪ  снести  можно  ;  ибо  поло- 
*ивЪ  рр-\-%д4~г?  кррА-^гдд  -іі,  най- 
дется изЪ первой  рр-гг-щцъ  которуві 
величину  Вместо рр  поставивЪ  Ьо  вто- 
рой будетЪ  гг-\-щ$~м  ;  то  сія  фор* 
мулы  гг—гдд  и  гг-і-%щ  сдБлать  можно 
квадратами,  и  Ьсть  случай  прежняго 
примВра  і  по  чему  слодуюіція  будутЪ 
вдось  вм*Е>сто  г  значенованш  :  б",зо ,  *  Л 
5,7,  і4 >  й  ПР°Ч 

Такое  гіревраЩсніе  й  вообще  сдБ- 
Лать  Можно  зная  что  а  формѵлы  рр+щф 
и  ър-\-Щ%  квадратами1  быть  могутЪ.  ВзявЪ 
#Н-/ад=*г  и  рр-і-Щ~5Ь  первая  дасдіЬ 
рр?гР—щ$і  слѢдов.  вторая  гг-тдд-і-идд^гг 
или  гг-К#~«#?— **і  слѢдов  когда  первая 
возможна  ,  то  и  сій  формулы  гг-Пщ  и 
МЧ-(Я— яі)дд  также  возможны;  но  понеже 
и  и  а  можно  намЬ  переставить  (    іяо  и 


О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 


сть- 


*Г2 

сГи  возможны  гг—щц  и  гг-і-(т—пудд*  Есть- 
ли  же  прсжнія  формулы  не  возможны  » 
по  и  сіи  такожде. 

1030. 

ТІрнм%ф  Пусть  будутЪ  числа  и  и  я 
какЪ  і  •-  3  ,  или  в—\  ,  Ъ^.%  ;  слЪдов. 
тшг  а  Я— 32  ,  ігакЪ  что  сіи  формулы 
РР+ЩЧ  и  Рр-Ъ-*,ЩЧ  Должны  бышь  ква- 
дратами. 

Понеже  здесь  а—\  ,  {— $  ,  то  за- 
всегда дЬло  будетЪ  возможное  ,  когда 
только  2ді—4Ѵ)>(ѵ-\-}>)  (ѵ+$у)  пр.~чх-іуу, 
чего  ради  возми  вдВсто  ѵ  и  у  слБдующи 
энаменовашя. 


і: 


щ  =  І     1  3    " 
У  — *      Iй    " 

ч>+}~1  и  - 

"+У-4-  |і>  - 
где  =4-8  9-4-3° 

+  - 
і  - 

■і  - 

7     - 
4  4-35 

1    -     - 

8  -     - 

9  •     - 
-5    -- 

4-9-Ч-4-» 

16   -  -  - 
9    -  -  • 

25  -  -  - 

4.9.»6-2'і+3 

*?  =4-4  4-9     І4-4- 

4-4-9-г5 

а   -  -  - 
І9І   -  - 

4  9-Ч5-25 
4! 

•з  -  -  -_і 

ЗіБа 
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ѣ/ѣсь  иліЁемЪ  мы  2  случая  для  г  —  г  , 
почему  двоякимЪ  образомЪ  формулы  рр 
[  -\-ЪЩ  арр~^-6дч  квадратами  здЪлать  мо- 
жемЪ.  Во  первыхЪ  учинится  сіе  ,  когда 
р—г  и  ^— 4  і  слБдов.  также ,  когда  р~і , 
?  — 2,  и  найдется  рр~\-^д—$,  а  рр-Л-б^а 

=  25. 

ПооюмЪ  бывдстЪ  также  сіс  ,  когда 
Р^іді  и  0— бо  г  ибо  тогда  получится 
//Ч-2у?— (209У  и  #>-г-б?у— (241)*.  Ноне 
моя.еиіЪли  также  Оыть  г=;і  ?  Ое  ею 
ЗдБлалось  естьлибЪ  вмЪсто  щц  вышелЪ 
кюадратЪ,  что  разрешить  трудно.'  Естьли 
жсОы  эахошЬли  разрешить  сей  вопросЪ, 
ічогутЪли  двБ  формулы  ях-\*щ  и  ягг-і-з?? 
быть  квадратами  ,  или  нБшЪ ,  то  сдБ- 
дующимЪ  образомЪ  ріэшевіе  рашоложить 
можно. 

юіі, 

НадлежитЪ  разыскать  ,  могуігіЪ  ли 
формулы  рр-\-ЦЦ  и  ррН-3??  быть  квадра- 
нт мм.  или  ъіѣтЪ.  ПоложивЬ  рр-*~Щ  -  гг, 
РР-Ь-3?1?—1*  надлсаявтЪ  примБчать  слЬ- 
дующее. 
То^іЬ     И.  Я  1 
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I.  Числа  рпц  можно  паять  неделимыми 
между  собою  :  ибо  сстьли  бы  они  об- 
щаго  дВлителя  имЬли ,  шо  бы  форму- 
лы остались  сіпс  квадратами  ,  ежели 
сыри;  на  онаго  разделились. 

II.  р  четное  число  быть  не  можетЪ  : 
потому  что  ?  было  бы  нечетное  и 
слВдов.  вторая  формула  была  бы  чи- 
сло сего  роду  4я-*- 3  ,  которое  квад- 
ратомЪ  быть  не  можетЪ.  Почему  р 
неотмЬнно  нечсшЪ  ,  а  рр  число  сего 
рода  8Я-Г-І. 

Ш.  Когда  р  нечстЪ  ,  то  изЪ  первой 
формулы  д  не  только  четное  .  но 
еще  и  на  4  Делимо  ,  дабы  ^^  было 
число  сего  рода  ібя .  а  рр+П  сего 
ьй-+-і. 

IV.  Такожде  р  на  з  не  можетЪ  быть  де- 
лимо :  ибо  рр  могло  бы  на  9  раз- 
литься ,  а  щ  нБтЪ  ;  слЪдов.  I  Щ 
только  на  з  ,  а  не  на  9»  и  такЬ  рр 
-Ь8??  только  на  ^.  а  не  на  9»  п  *ля 
того  квадратомЪ  быть  не  можепіЪ.  По 
сему 
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сему  число  р   на  ;  недВлимо  ,   а  рр 
будепіЪ  сего  роду  3»-4-і. 

V.  Когда  р  на  }  нсдВлимо  ,  то 
должно  ^  долиться  на  3  =  ибо  есть 
ли  бы  ч  газ  выло  недЪлимо  ,  ога 
было  бы  эд  число  сего  рода  %п-^-і  у  и 
по  сему  рр-НЦ  сего  3»-+"=  >  которое 
квадратомЪ  быть  нсможспіЬ  г  след. 
§  должно  на   3  делишься. 

VI.  Такождс  р  на  ^  недЬлимо  быть  мо- 
жепіЪ:  ибо  сжели  бы  сіе  такЬ  было  , 
то  бы  ?  на  е  не  долилось,  и  іщ  число 
сего  рода  $п-\-і  *  или  «Я4-4  і  слБд. 
37?  число  сего  рода  5«+5  ил"  ѴМ-°  » 
кошораго  рода  было  вы  также  рр+  ,п, 
в  с  дЪд.  не  могло  бы  быть  квадратомЪ, 
почему  р  неотмЁнно  должно  быть  на 
5  недБлимо,  арр  число  сего  рода  %п+і, 
или  ^п+4. 

VII.  Ежели  р  на  5  неделимо  ,  то  по- 
смотрите, можетЪ  ли  д  разделиться  на 
5,  или  нбтЪ.  Есгоьливы  ?  на  ;  не  дБ- 
лилось  ,  то  бы  ??  выло  сего  роду 
5Я-Г-І  ,  или  5Я+3  >  к31*  У*с  мы 
видБлв  ,    и  выло  вы  тогда  рр  или,  5" 
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-4-х,  или^я-1-4»  а  $Н-3<7#*  или  $«-+-!> 
или  5я-Ь4  >  такЪ  какЬ  и  рр.  Пусть 
ВудешЪ  рргг5«-+-і  ,  піо  надлежало  бы 
быть  ад— 5я+3 :  яб°  иначе  ррЛ-ЦЧ  не 
могло  бы  быть  квадратомЪ ;  но  вышло 
бы  з??— 5«Ч-2.  иДр-+-3??— уМ-3»  ко- 
торое квадратомЪ  быть  не  можетЪ. 
Когда  же  ррг^$п-\-$  ,  то  должно  бы 
<#=:5и-Ѵ-*»  и  з?'/=5в"ЬЗі  слЧадов.  /)/>-+- 
3??— 5й~+~2  »  что  также  квадратомЬ 
не  будетЪ.  Отсюда  слЪдустЪ  ,  что 
ад  должно  дЬлитъся  на  ^. 

VIII.  Когда  ^  на  4  »  гютомЪ  на  3  в  н*" 
консцЪ  на  ^  дЪлиться  должно  ,  то 
надлежишЪ  быть  число  4-ІЛв  или  ^— 
бои  ;  по  чему  наша  формула  будепіЬ 
Др-ЬЗбоонй— гг  ,  и  /ір-+-іо8оош~і.г. 
Вычти  первую  изЪ  второй  ,  и  будетЪ 
72.СЮЯП— *г-  гг^(і+гХі-г),  такЪ  чпю  і+г 
и  і-ѵ  должны  быть  множители  числа 
72-оовя.  При  чсмЪ  надлежитЪ  при- 
мечать ,  что  какЪ  і-  такЪ  и  г  должны 
быть   нечеганыя    числа  ,    и  при  томЪ 


между  собою  неделимы. 


при 
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IX.  По  сему  пусть  будетЪ  у^оотс^, 
коего  множители  г/  в  г#  вэявЪ  5  +г=«/ , 
а  і-г==ё  б>'ЯстЪ  *=/-+*  г^/-е,  гдВ 
/«Е  должны  быть  между  собою  не- 
делимы ,  одно  чстЪ  ,  а  другое  не- 
четЪ  ;  но  понеже  /з=|8ошл  ,  то 
Част  надлежитЪ  раздробишь  на  г 
множителя,  изЪ  коихЪ  бы  одчн'Ь  былЪ 
четной,  а  другой  нечепіЪ,  и  пришомЪ 
не  имЬлв  бы  общаго  дБлитсля. 

X  НадлежитЪ  еще  примЬчать  ■  что 
ежели  гг^рр-і-ЧЧ,  и  следственно  гЛВ- 
литель  числа  Д>+??  ,  то  число  г— (-& 
также  должно  быть  суммою  двухЬ 
квадранта*  :  а  понеже  оно  нечстЬ  , 
то  вЪ  формул*  40-1-1  содержания 
должснствуетЪ. 

XI.  ВзявЬя^і  6гдетЪ/г=,8°°~85>-г5' 
откуда  слЪдующі»  раздроблен!»  выхо- 
дятЪ  =  /='8°°  "«='.  или/=гоо  ,  а 
е=9,  и,и/^72,  ае=*Ч,  или  /=**5  , 
а$п;8.  попервомѵ  6удсшЬг-/«=>799 
=4Я+з;  по  второму  г;/-8=19,  =  »п+?  ! 
по  третьему  ,-/^47^*4-3,  "•«">• 
нсцЪ  почетвертому  гф&яМ— *"+*' 


Я  3 


Па 
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По  чему  3  первые  не  годятся,  а  остае- 
тся только  четвертое  раздробленіе  ; 
откуда  вообще  заключить  можно  , 
что  самой  большей  множитель  нече- 
тной ,  а  меньшей  четной  быть  дол- 
лжны.  Но  эдБсь  такхе  знамснованіе 
таі7  вмЪть  мЪста  не  мояетЪ ,  по- 
тому что  сіе  число  на  7  дЬлится  , 
которое  не  сумма  двухЬ  квадратовЬ. 

XII.  ПоложивЪ  ягзг  еудетЪ  ^=Т72ос— 
32-225  ;  взявЪ/^122^  и  ^^32  .  такЬ 
что  гз^-^^^ідз  ■>  которое  число  есть 
сумма  двухЬ  квадратовЬ  и  достойно  і 
чгообЪ  сЪ  нимЬ  пробу  здВлать.  Когда 
утго  ип=іа$,  торрзгг— ??— (г-+я) 
(г-у)  ,  но  гН-^з1^  и  г-$=7?  )  шо 
явствуетЬ  ,  что  вм'Всто  рр  квадрата 
не  выдетЪ  ,  потому  что  оба  множи- 
тели не  квадраты. 

Естьли  бы  кто  похотолЪ  взять 
на  себя  сей  шрудЪ  к  брать  вм'Всто  я 
дрѵгія  числа ,  то  весь  бы  трудЬ  былЬ 
тщетной;  что  мы  показать  ндмБренЫ. 
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1032. 
Ѳесрема.  Не  возможно,  чшобЪ  две 
формулы  р/>-Ь??  в  ррЛ-ЩЧ  быів  вдругЪ 
квадратами  ;  или  вЪ  такихЬ  случаахЪ  , 
когда  одна  будегпЪ  квадраігіЪ,  то  другая 
заподлинно  не  квадраш'Ь  ;  чшо  ^оказы- 
каемЪ  мы  такимЪ  образочЪ. 

Когда  р  нсчетЪ  ,  а  ^  чстЪ  ,  какЪ 
мы  видбли  ,  то  рр-і-у?  не  иначе  квэдра- 
томЪ  быть  можетЪ,  какЬ  только  сьели 
$=2гх  и  р=ігг—ы  ;  другая  же  рр-і-з^ 
иначе  квадратомЪ  не  будспіЪ ,  какЪ  толь- 
ко естьли  ?=2№  ,  а  р—1і-%ш  ,  или 
5ви— 1$.  Понеже  вТ>  обоихЬ  случаяхЪ  д 
должно  быть  удвоенное  произведен^,  гоо 
положи  вмВсто  обоихЪ  фхлЛсё*  и  возчи 
АЛя  перваго  т^лЪ  и  #=гй*,  а  для  другого 
г^мс  и  и^=-Ы.  ВЬ  псрвомЪ  случае  бу- 
дстЪ  р^ааЬЬ-сШ  \  а  вЪ  другом*  р^іаа 
шс—%ЬШ9  или  также  ъЪЪМ—васс  ,  кото- 
рыя  оба  анаменованія  одинаковы  быть 
долженствуют*.  И  такЪ  получимЪ  мы, 
пли  шЪЪ~сШ-саес~$ЪЫч  или  ааЬЬ-сШ 
~ъЬШ—аасс ;  при  чемЪ  должно  энагяь  , 
Я  4  чш0 


$20      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

чтю  числа  а  ,  Ь  ,  с  и  А  вообще  меньше 
.  нежели  р  к  ц  \  по  чему  надлежипіЬ  на«Ь 
олЗ-чотрВть  каждой  иэЪ  сихЪ  двухЪ 
слу-юевЪ  особенно.  ИаЪ  перваго  по- 
лу чісмЪ  мы  ааЬЬ-\-  $ЪЫ<1~аасс-Ь-сс(іАл 
или  Щш-\-  ^)  —  сс (аа-ьШ)  ,  откуда 
ЬЬ_^аа-^       к         „       оеь    должва 

быть  квадратЪ  }  но  пгнежй  здЕсь  числи- 
тель в  знаменатель  инаго  общаго  дВля- 
теля  кромЪ  г  \Ъ  имБть  не  могугоЪ ,  по- 
тому что  рліноспіь  сныхЪ  есть  2.4А  ,  и 
такЪ  ежели  бы  2  было  общимЬ  дЬлигое- 
лемЪ ,  то  надлежало  бы  какЪ  ,*"из'ц ,  такЪ 
в  ^і^  быть  квадратами  ^  но  оба  числа 
а  и  (/  вЬ  семЪ  случа"В  нечетный  ;  слЪдов. 
ихЬ  квадраты  надлежать  до  формулы 
Ьп-\-\  у  почему  послЪдняя  формула  ІУ^- 
получитЪ  сей  видЪ  47Н~2,  которой  ква- 
дратомЪ  быть  не  можсшЪ  :  по  чему  & 
общчмЪ  дЪлите  лемЪ  быть  не  можетЪ;  но 
числитель  яаН-  ій,  и  знаменатель  аа  +  3<^* 
между  собою  недБлимы  ,  слБдов  каждой 
долженЪ  бьть  квадрашомЪ  г  потому  что 
сів  формулы  сЪ  первыми  сходны.  От- 
куда 
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куда  слЪдуетЪ  ,  что  ежели  бы  первые 
были  квадратами,  то  бы   и  вЬ  мснышхЪ 

числаѴЬ  такіе  формулы  квадратами  были, 
итакимЪбы  образомЪ  можно  было  приш- 
ит кЪ  мсньшимЬ  числамЬ  $  но  когда  та- 
кихЬ  формулЪ  вЪ  малыхЪ  числахЪ  нБтЪ, 
то  и  вЪ  большихЪ  также  не  будетЪ. 
Сіе  слЪдствіе  столь  же  справедлино,  какЪ 
и  прежней  второй  случай  ваЪЬ—ссМ-^. 
%ЪЫА-аасс  всдетЪ  кЪ  тому  же.  Но  от- 
сюда ааЬЪ-Ьгаасст^ъЬЫй-Ь-ссйй  ,  или  до 
іЬЬ-Ъ-сс)  —  іШ{ъЬЬ~Ъ-(;с)  ,  почему  -—    ~ 

ЬЪ~\-сс  сс-\-ЬЬ 

: гг  ,   которая    дробь   ДОЛ- 

жна  быть  квадратЪ  і  и  симЪ  прежнее  до- 
казательств подкрЬпляется  і  ибо  еешьли 
бы  были  гаакіе  случаи  вЪ  болішихЬ  чис- 
лахЪ, гдВ  рр-і-ЧЧ  *  и  /#Ч-3??  квадраты  > 
шо  бы  также  и  вЪ  малыхЪ  числахЪ  оные 
быть  долженствовали  ,  одткожЬ  невоз- 
можны. 

/033- 

д?олрос®.     Найти  %    такія  числа  д;,уиг, 

изЪ  когоорыхЪ    ежеля  2    между    собою 

Я  5  иомно- 
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помножатся    и    кЪ  произведение    при- 
дается і ,  тобЬ  вышла  квадраты  ? 

По  чему  сГи  ^  формулы  І)лу-4-*  » 
II)  «+і,  ІЩ^яН-ІДОжны  быть  квад- 
ратами. 

Возьми  для  двухЬ  послВднихЪ  ля -4-* 

РР_І 
^г.$э  ,  у&-\-і—цЦъ  и  найдется  *:='-*-—-» 

а  у  —  *№~х  -у  почем/  первая  формула  бу- 
допЪ  (У-'^7'?+і .  которая  дол*™ 

быть  квадратЬ  в  следственно  умножен- 
ная наг»,  т  е.сія^— і)(ет— і)+гя,  ко- 
пирую легко  квадратомЪ  здЬлать  можно: 
ибо  іюложивЪ  корень  ся  ~г-+-г  полу- 
чится (#>-і)С}?-і)  =  агг4-гг,  откуда 
»=ЙЁГ!2ЙГІІ^?,  гдѣ  ЫВешо>,  з  и  Г 
можно  брать  числа  цо  изволенію. 

ПоложивЪ    напр.    г=  -р^- 1     будетЪ 

— чч— л 

П 
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е±ЭД±«,сл*до,.  *=ЙЙЕ21ЙЕ!*^ 

Ежели  пожелаешь  іімЁшь  щЁлыя  чи- 
сла ,  іго  положи  первую  формулу 
яу-^^рр,  ввозьми  2=;аг-+-^-4-г,  6Ѵ- 
дягіЪ  арая  формула  ааг-г-*>т-*?-»-1=»'* 
+ЖЯ-/1?»  а  пгрешья  ХуЛ-УУ-Л-ЦУ^г^—Л 
^у^-рр,  кои  очевидно  будутЪ  квадра- 
тами ,  когда  возмется  }  =  +  гр  :  ибо 
тогда  вторая  ОудстЪ  ЛЖ+  грх+рр,  коі  го 
корень  есть  х±рі  третья  же  ВудетЪ 
»-4-5йН-ДО ,  коей  корень  у+р.  Почему 
имЬемЪ  мы  сіе  изрядное  рБшенІеі  хг-і-  і 
г=рр,  или  лгу  —  рр—  і  .  что  для  каждаго 
числа  ,  которое  за  р  берется  ,  легко 
здолаться  можетЪ  і  потомЪ  и  третье 
число  есть  двояко,  вла  %—х-і-у-і-зр* или 

г—х+у— гр,  что  мы  следующими  при- 
мерами изЬяснить  намБрены. 

I.  ВзявЬ  р—%  будет!  рр-і—І  і    теперь 
полот  ж=г  ,  у=4    ■  получится  я  , 
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или  —12,  или  я^^о,  слѢдпв.    3  иско- 
мый числа  суть  а  ,   4  и  ' 3  • 
П.    Пусть  р=4  бѵдетЪ  рр-і— »5*  ввявЪ 
#ггз      и    У—5      Оудс">Ъ      2Гі6   ,      или 
г=:о ;    почему  з  искомый  числа  суть 
3»  Ч   и  І<5- 
III.  Пусть    /)— 5     будстЬ   #>-~і~2+    я 
положиі  Ь  ж— 3,.?— 8  найдется  г~  2і» 
или  также   г~і,  откуда  слВдующіЯ 
выходнтЬ  числа    і  ,    з    "    Ц  и*"  3>  * 
и   21. 

Ю34- 

ВолроЙ».  Сыскать  ^  такія  цБлыя  числа 
х  у  у  а  %  ,  что  ежели  к'Ь  произведению 
изЪ  кажды\Ъ  двухЬ  при/асшея  данное 
число  а  ,  пюбЪ  произошел'Ь  квадратЪ  ■ 

СлВдов.  сіп  5  формулы  должны 
быть  квадратами :  I)  лу-^-а  ,  II)  яя-+-'й  > 
III)  уг-Нй.  Поставь  за  первую  ху-^-атрр* 
и  воэми  г^.лг-4-?'-!-?  ,  пю  вторая  Д'ЛЧ- 
ху-ь-хд-\-а~хх-\-ху-\-рр  ;  а  третья  ху 
-3с~УУ~\-ф-Л-а^іѵу-+-%у-\-рр  ,  кои  обВ  бу- 
оудутЬ  квадратами,  когда  ^п-4-2р  такЪ, 
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что  %—эс-\-у+2ру  а  отсюда  двВ  величины 
для  2  найти  можно. 

юз  у. 

Вплрос&.  Требуются  4  ц"Ьлыя  числа  л,  у, 
г  и  щ  ,  такЪ  что  скели  кЪ  прсіізве денно 
■зЪ  каждыхЪ  двухЪ  придается  данное  чи- 
сдоа,  то  бы  каждой  разЪ  вышелЪ  квадратЪ? 

По  сему  слЪдующія  6"  формулЪ  над* 
■лежипіЬ  эдблать  квадратами  :  1)  ху-Ъ-а  ; 
II)  хх-і-а  ;  III)  ух-+-а  •,  IV)  л>+а  ; 
ѵ)  уу-±-а  ,  VI)  етЧ-а.  Поставь  за  пер- 
вую ху-ъ-а=г.рр,  и  возми  я—Х-^у-^-лр  , 
ою  еудетЪ  г  рая  и  ^  гоья  формула  ква- 
дратЪ. ПошомЪ  возми  ѵ~х~\-у-з.р  бу- 
ДстЬ  4  тая  и  ^гаая  формула  квадратЪ  , 
слЪдоюат.  осталась  только  бтая  ,  ко- 
торая будетЪ  хх-\-ъху-\-уу— $рр-\-а,  в 
Которая  также  должна  быть  квадратЪ. 
Понеже  рр^ХУА-в*  то  будеіпЪ  последняя 
формула  хх-гху-і-уу-З^-  И  такЪ  Сіи  двВ 
формулы  квадратами  еще  эдЪлать  над- 
лежитЬ  :  I)  ху-ъ-а=рр  ;  И)  (ж -у у*—  за  * 
корень    последней      пусть    будетЪ  [х- у) 
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-д,  п  получится   (*-у)*—  ^а=^х-^)*~ ід(х-у) 
-+Ц1    откуда    -3«— -г»С*--Г)+У?  і    п<> 

слБдов.  рр^^-^Ж^З— у+а.  Ъозма  р=у 

Н-г»  и  будсгаЪ  дгг+гг=^І^-УЧ-«  »  или 

45^-+-29ггг^(^-нзо^-4-го^,  или  щгг—ъЩ 

са(«Ч- м>— 4#7і  и.угг-^'"  ао?-,  гдѢ  $ 

в  г  по  изпо  іенно  взять  можно,  и  д&ло  со- 
стоишь только  вЬ  томЪ  ,  чтобЪ  вмБ- 
сто  х  и  ѵ  уБлыя  вышли  числа.  Когда 
»— ѵч-г  ,  то  гиг  будугоЪ  также  Ц^" 
лыя,  п  главное  дБло  аависитЪ  гдВсьопіЬ 
сво  стйа  даннаго  числа  а  ,  гд$і  зашруд- 
неніс  для  уЁлыхЪ  чиселЪ  быть  можсптЪ; 
но  над  ісяѵишЪ  примВчашь  ,  что  с'іс  р&~ 
шсніС  чрсэЪ  то  весь*и  ограничено  т  ибо 
когда  буквамЪ  х  а  ѵ  знаменовднія  дзньі 
х-+у~-1-2.р)  хотя  бы  они  в  могли  им*Вть 
другія  эна-ченопанія.  На  сей  конец» 
хошимЪ  мы  надЪ  симЪ  вопросомЪ  учи- 
нишь следующее    разсужденіс  ,   которое 
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и  вЪ    другихЬ    случаяхЪ    свою    пользу 
имЪть  можешЬ. 

I.  Ежели  ху-г-в  должно  быть  квадратЪ, 
и  слЪд.  ху~рр—Яі  то  числа  дг  и  у  за- 
всегда ъЪ  подобной  формуиВ  гг—ам 
содержатся  ;  и  такЪ  положивЪ  х^ЬЬ 
—асе  и  уЗхШ-Щ  будегаЪ  ху—^Ы—асе)" 
■~а{Ье~-сй)%.  Естьли  теперь  &г— лж+  I, 
то  і$у=&4-ам)*і  по  чему  ху-+-а={Ы-йсе>х 

II.  ПоложимЪ  еще  в=#—вёё*  и  вогмемЪ 
числа  /  и  й  шакого  соспюянія  ,  чтобЪ 
Ъ$—ф^-\^г  ,  также  4*—^—  + 1  ,  то 
формулы  хх+а  и^яМ-я  будутЪ  ква- 
дратами, и  дБло  состоитЪ  вЪнахож- 
деніи  шаикЬ  вмЁсто  Ь  и  с  ,  А  и  е 
также  /  и  ё  чисслЪ ,  чтобЪ  предиисан- 
ное  свойство  исполнилось. 

III.  Сія  а  пары  буквЪ  хотимЪ  мы  пред- 
ставить  дрооями  яко  ^-  »  г  Г  * 
торые  шакого  свойства  быть  должен- 
сшвгютЪ  ,  чтобЪ  разность  между  ка- 
ждою парою  яэЪявить  можно  было  од- 
ною дробью  ,  коей  числитель  і   :   ибо 

когда. 
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когда  ^~;=^  .  Г<Ф  «"-"»  > 
какЪ  мы  видбли  ,  должснЪ  бышь  +і. 
Здесь  можно  ваять  одну  иіЪ  сшЛ 
дробей  поиэволенію  ,  а  кЬ  ней  легко 
найши  другую,  которая  вы  помянутое 
свойство  имЪла.  Пусть  еУ^е|™ 
на  прим.  первая  |=|,  то  другая  -  сев 
почти  должна  быть  равна  ;  пусть  - 
— ;,  то  разносяь  будспіЬ  :г:і.  СІЮ  вто- 
рую дробь  можно  также  вообще  опре- 
делить изЪ  первой  у  ибо  когда  |— ^ 
=_Зг~2°  ^  ц,,,  надлежптЪ  быть  Ъе—  *Л 

— I  ,  слЪдов:  г(Ь=ф—  і  и  ЛиМ — —  » 

чего  ради  возчи ^т,  илиг— Ь(й-Н 

и  получится  <*:=:  уп-\-1  ,  а  наша  вто- 
рая дробь  будетЬ  *=~±^-  равнымЪ 

образомЪ  кЪ  каждой  первой  дроби  мо- 
жно сыскать  другую  ,  чему  слВдую- 
идіе  прилагасмЪ  примеры  : 


" 
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■■"-И  іаі+»   і?чч-4-* 


ІѴ.  НішедЪ  дв"В  таіуе  дроби  вмВсто^- не- 
легко кЪ  ннмЬ  сыскать  треп.ью  *-  у 
которая  сЪ  двумя  йрсжнвмй  вЪ  рав- 
йомЬ  стоитЪ  содержаніи  ;  ибо  надлС- 
жипіЪ   шолько    ваять  /— &-Н*  и  {*~с-\& 

такЪ  что  ^— ^— —  и  изЬ  псрвыхЪ  двухЬ 
по= 


Ъе-Ы=.  ±  і  будешЪ  ^— ±= ~^- 
добнымЪ    образомЬ  третья    безЪ  вто* 

V.  Когда  же  найдены  $  такіе  дроби  |  ,  | 
и  ^,  то  можно  заразЪ  сЪцтть  нашЪ 
вопросЬ  длй  3  *^  чиселЪ  *  .у,  и  я,  такЪ 
что  з  формулы  ху-+-а  »  хх-і-а  иян-я 
будугшЬ  квадратами  і  ибо  надиежитЪ 
только  взягйь  жгг#>-<7«ч ,  у—М-аее  я 
У^Г—аёёі  ЁоЗми  наприм.  изЬ  прежней 
таблички  |  —  |  й  |  :=  і  ,  будсшЪ  -'-у, 

слбіД.   А=&5=-{)Л»>=49м<^іЯ=і44-49<'і 
Пий     Л  в  и  палѵ- 
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мпол^^^*у+а=:IгЕ^-«40'»+|44й«-(35-I^Й), 
логооиЬ  хя+лг;боо-25  20л4  $+іав=(бо-2.  *а) 
и  ^'Я^~о;II7о5б-4704д-К784йй:=С^4-а8й),• 

1036. 

Когда  же    по  силЪ    вопроса    нэдле- 

житЪ  наЙтп  4  такія  числа  ,ѵ,  у ,  а  и  с, 

то  должно    кЬ  псрвымЪ  горемЪ    дробямЬ 

присовокупить  еще  четвертую ,  и  по  сему 

-.  Ъ  4  Г       Ъ^-А , 

пусть   будутЬ    $    первые  -і  -,-  =:  — —  і 

возьми  четвертую  дробь  ^~ -— " 

гаакЪ  чгообЪ  оная  со  второю  и  третьей) 
вЬ  надлсжащсмЪ  была  содсржаніи.  Ежели 
теперь  возмешь  х~ЬЬ— асс>  у  п  й~й—  вес  , 
х—$'—в§(г  и  <у~М  —  акк ,  то  слЪдующіе 
обстоятельства  исполнятся:  1):ку+в— О» 
П)дгг+в=:а$  \\\)у&-\-в—сз ,  1Ѵ)уѴ 
Н-й—  О}  Ѵ)гі>-г-л™0  ,  и  ггакЬ  оста- 
лось еще,  чтобЪ  хѵ-\-а  было  также  ква- 
дратное число  ,  которое  само  собою  не 
сдЬлается  ,  потому  что  первая  дробь  сЪ 
четвертою  не  стошпЪ  вЪ  надлелащс.чЪ 
содержании  и  для  тоео  ъЬ  первыхЬ  трехЪ 
дроодхЬ 
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дробяхЬ  надлежипіЪ  удержать  нсопрсдб- 
л  иное  число  я  ,  в  оное  опредЬлить 
шакЪ,  чшоСЬ  хѵ-\-в6ыло  также  КвадратЪ. 

VI.  ВзявЪ   иаЬ  прежней   таблички  первой 
случай  положи  -—%,-—  -~_рт*      в 

отсюда  *=9_4«  »  «(Й^^-вІ^+^ 
1  слВдов.  ;га-г'а  =  о(6»<-г-5)'~9014",-*-4>] 
1     -Ь4йл(4я+4<*і  —  4я(йя-*-5) 

или  отч-л  =  9Гвя+-*)'-«(*88ім«Ч-<г<ив 

|-4-24з)+4яа(4'«-1-4)*.  ,,то  легко  квадра- 
гоочЪ  сделать  можно  :  потому  что  тт 
помноженЪ  на  квадрашЬ  ,  Но  мы  при 
семЬ  медлить  не  будемЪ. 

VII.  Можно  также  сіи  дроби,  какіе  здѣсь 
потребны  ,  изЪявипіь  вообще.    Пусть 

будипЪ     ---   7--^Г-    '  $  — 

„7-+-/-Г        Ь_^І±І^     поспивь 

»Ъ  последней  вчѣсто  ія-ьі-га,  бу- 
©  2  детіэ 
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детЬ  оная  — ,    а  ий>  первой  л™ 

II— а,  иэЪ  послБднсй  ѵ—Іт—г-апт 
я  осталось  только  чшобЪ  гю-\-4 
квадратомЪ  было.  Поневе  ф^(П-іі) 
ят~4-1т-+-4  »  следов  хѵ-^-а^цІІ-а^ 
тт~^<ІІ-а)Іт-^-^П~^а  ,  что  дол- 
жно быть  квадратомЪ,  коего  корень 
положи  {.П—аУа—р  і  сего  квадрапіЪ 
(ІІ-а)'тт—2(ІІ-^а)тр-+-рр  ,  откуда 
получаемЪ   мы  ~%[Н--а)Іт-+-ЬІІ—Ъ& 

^и-ъ**  •-=&$$& 

гдВ     вмЪсто     I    и  ^    произвола  щія 

брать  можно  числа. 

Ежели  бы  напрвм.  было  я—  і .    то 

возьми  /  —  2.  ибудстЪ  ст_47-Ь??-т- ? 

-и  *ч 

положивЬ    о~г    получится    т—%  а  й— 

2П-4-]  ;  но  здЬсь  мы  медлить  небудсмЬ, 

а  ііриступимЪ  кЬ  слБдующему  вопросу. 

•937- 
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Ю?7- 
ВолраеЪ.  Требуются  гаакія  з  числа  х^у  и  ж, 
чтобы    какЬ    сѵмма,  шакЪ     и  разность 
каждыяЪ  дзухЬ  была  квадраиіЪ  ? 
По  сему  слБдующТя  б  форму-лЪ  дол- 
жны бзіть  квадратами!  I)  Х-\гУ  і  И)  *■+-*$ 

Иі)^Ч-2і  IV)* -.г;  V}*-*;  М)^-я- 

Начни  сЪ  посл"ВднихЪ  трехЪ  и  положи 
ж— у=рр  ,  л:  —  "-ЧЧ  ъу~~я~гг  .  то  йзЬ 
іюс.кБді-тхЪ  двухЬ  получымЪ  *~  ^4-«, 
аьг— гг-і-2,  откуда  х-у—М-гт—рръ 
«ли  ^—{р-\-гг7  такЬ  что  сумма  квадра- 
іповЬ  }р~*-гг  должна  быть  квадрагоЪ  ,  а 
нмянно  да  что  учинится  вэявЪ  р-^-іаЬ 
в  г~ва-ЬЬі  ибо  тогда  д—аа-+-ЬЬ ,  но 
Мы  эдЬсь  осідавимЪ  буквы  ріунг,  и  раз- 
СчотрВвЪ  три  первые  формулы  найдемЪ 
вопервыхЪл+>—  ^Ч-гг-+-22:  вовторыхЪ 
аг-Нг— де+22  ;  вЪ  третьихЪ  _у+яг=*?Ч-2я:. 
Положи  за  первую  ^_{-гг-+-22=  «  ,  то 
ая=«-зд-гг;  потомТэ  сіи  дв*Ь  формулы 
квадратами  дѢлать  надлежитЬ«-»т=з:0 
и  «-??п:а,  т.  е.  м-(вв-і-А&)"  =  а  а 
п-(аа-ЬВУ=гсэ  ,  которые  получатЪ  та- 
кой т&и-<1~Ь*-з.ааЬЬиП-а'-Ъ*+гаа1>Ь-, 
Ѳ  з  но 
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но  понеже  какЪ  сс-\-^-\-гЫУ  гпакЪ  и  « 
*\-(14-гЫ  суть  квадраты,  шо  видно,  что 
наше  нямбреніе  исполнится  ,  когда  мы 
н-а*-Ь*  сЬ  сс-\-М  и  гапЬЬ  сЪ  гЫ  урав- 
нимЪ  у  а  для  произкедгнія  сего  вЪ  дЁЙ- 
ство  положимЪ  Ы—ааЬЪ^^фЬкк  и  воз- 
мемЪ  с=$&>  4~ЬЬкк,  аа~$ЬЬ  и  Ьк^^кк , 
или  а—/Ь  и  /сг#Ь  ,  «о  чему  первое  _7ра* 
внсніе  К— д4— ^пігс-рдѴ  полѵчитЪ  такой 
жчдЪг  «-/*А*-йѴіг/Ѵн-*Ѵ,сл-&дов.  «— 
/^*Н-/Т-ЬЬѴч-§Т  ,  т.  е.  «— С/4-*-*') 
(#4-г^*  .  Ое  прсіизведеніе  додано  быть 
квадратЪ  ,  которой  разрешишь  іппѵдно : 
для  того  воэмсмЪ  другой  способЬ  и  изЪ 
трехЬ  первыхЬ  уравнений  х~у^:рру  х—я 
—  цц  и  у—  х>—тг  опредЪлимЬ  ^  из,  ко- 
торыя  будушЬ^— .г— ^,  а  %—  х—  ЧЧ  ■ 
такЪ  что  цц—рр-\-гг.  Первые  формулы 
выдутЪ  х-{-у—ъх—рр ,  х'-ла^гх-щ  и 
у-Ь*=2х—  рр"Щ-  Вместо  сей  последней 
положи  лх-рр— уд—п  ,  піакЪ  что  іх~ 
**-\-рр-Ъ~<1<],  в  останется  только  форму* 
лы  гг+де  и  и-ь-рр  сдЬлать  квадратами. 
Но  должно  быть  цц~рр-+-тг  ,  то  воэми 
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Ч—аа~\-ЪЬ  и  р=.аа~ЬЬ  ,   будешЬ  г=.гаЬ  ; 
по  чему  наши  формулы  будутЪ 

Н)  и+(ад— ^^«-Нв4-*-**—  гааЪЬ— а. 
УравчимЪ  теперь  опять  /г-Ч-о*-4-і*  сЬ 
сс~\-А4  и  гоаМ  сЬ  гЫ ,  то  намЪреніе 
наше  наполнится.  ПоложивЪ  какЪ  и  пре- 
жде с-~{&8і  А~ЪЪкк  ,  а=:[Ь  в  Ъ  =  %к 
будеігЪ  сй^мЪЬ  и  надлежитЪ  еще  быть 
Й-\-[*Ь*-\-&*к*=-  к-Ь-М~/ф-Ъ-&к*'1  отту- 
да сл^дуешЬ  11~/*^~РЬ*-\-к*к*-&'к*~ 
(І*'к*){§*~Ь*)  ,  и  все  дВло  сосшоитЪ  вЪ 
накожденйі  двухЪ  таквхЪ  разностей  ме- 
жду двѵмч  биквадратами  ,  какЪ  /*-к*  и 
Й*-Ь4 ,  которые  бы  помноживЪ  одну  на 
другую  произвели  квадратЬ. 

На  сей  конецЪ  раасмотримЪ  форму- 
лу от- в*  и  поглядимЪ  какія  оттуда  вы« 
дутЬ  числа ,  ежели  вмБсто  т  и  я  возь- 
мутся данныя  числа  ,  и  свер&хЬ  сего  осо- 
бливо примемЪ  вЪ  разсу*деніе  квадраты  вЪ 
нихЬ  содержащееся.  Понеже  ж*-я,=  (ш»-яя) 
(яиг+ію)  .  то  сдЬласмЬ  оттуда  следую- 
щую табличку. 

О  +  Табл. 
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Изо  сего  уже  можсмЪ  мы  дать  нБкото- 
рыя  рЪщенІя  ,  а  имянно :  взявЪ  //а  9  и 
Н;-4  вудстЪ  ?-К-\\.$  і  пошомЬ^=8і 
и Й>=4Р,  получится  &'-і'~  64.5-м >  °™Ч'.» 
»^б4.05-ібр»  слЬдов.  (— ^хо  ѵ  но  когда 
«=270400  ,_/Ьз,&=9  ,  Ьгі  и  #=7,  то 
шілужішся  о=2і  и  6=і8іогпкуда/>гіі7, 
0=7б5  и  г^1^  і  а  и3^  сего  найдется 
ад:::!;  1  #Н-??=86оЗ  ■+.  слЪдов.  д^4И*57> 
потомЪ  г=і-/!?=4=0968,  "  наконсиЪ 
я— Х._оа=—Х505<58,  которое  число  можно 
вить  поломипсльнымЬ  :  потому  что 
сумма  вЪ  разность  обратно  перемени- 
тся ;  о  такЬ  наши  искомы*  числа  сушь 
слІэдую:ц,ія: 


Ѳ  5 
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л*  =  4Нб57 
^^420968 
й—  1504^8 


чего  ради  д+.|'^8<;5б25П(р2'і) 

лЧ-5^58^225  =г  (7б<))* 

/1-Я  ^7 153*3  "(7^6)* 

потомЪ  *— ^^гі5<5й9  ~(іі7)1 
д:  — ЯШ  284089  =  (,;33)г 
7— г^івто^оо  —  (5  го)* 

ЛрѵгІЧ  СЦІСяпггл  ніпгв  мотно  пэЪ 
прежней  таблички.  ТакЬ  когда  ш-ло*имЬ 
^— 9»АА—  4)  её—  1й|  "  ^—4*  ,г,«  бѵдсіпЬ 
И— і  5  5-5- 1 3  9-25"9-25  25.109-  иіакЬ  что 
|С=?.5  5-Ч~ 0.75:  а  понсле /^: 5;^із II -Л= 
а  и  &~й  ,  то  найдется  л=г/2^г.6  и  /с^ 
3&П22;  отсюда  Х^ая—ЪЬ-^-^ЬтлЦтлааЛ- 
Ыг-$го  ,  л  гг^2б4-  Чею  ради  полу- 
чится 2г—  и-ь-рр-і-уф—  о5об25Н-'"«704 
-і-27о+оо-і42»729  >  слЬдойат,  дг— — ^— 
отсюда  у~х-рр——  "*-'-  и  г=дг— 5§п8В092і>- 
Теперь  надлежитЪ  примючать  ,  чпю  еже- 
ли сіи  числа  желаемое  свойство  имЪюспЬ, 
пю  оныя  будучи  помножены  на  каждой 
кваА- 
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квадрапіЪ,  должны  удержать  с!е  свойство; 
и  ітіакЪ  вэявЬ  найденные  числа  четырежды, 
слЪдуюидіЯ  1  числа  удовлетворяют!;  : 
ДГ=2$1;4'І8  і^ 2040642  иг— 1761858, 
кои  больше  нежели  предЪвдУЩія  ,  так  о 
что  ігіЬ  за  самыя  меньшія  возможный  по- 
честься могутЬ. 

Во,(росй-  Требуются  3  квадратны» 
числа,  чііюбЪ  разность  между  двумя  каждыми 
была  квадратЬ  ?  Прежнее  рѢшеніе  слу- 
жить также  и  кЪ  сему  вопросу  ;  ибо  ко- 
гда а-  ,  у  и  я  такія  суть  числа  ,  что  ев* 
формулы  будутЪ  квадратами  :  I)  х-\-\  ; 
1І)х-_ѵ  ;  Ш)*-г-«  і  IV)  л  г  ;  Ѵ)>+г  ; 
ѴІ)и-а  -,  то  произведен»  иэЬ  первой  и 
второй  хх-уі  также  квадратЪ.  р,'внѵмЪ 
обраэомЪ  произведете  взЬ  третей  и  че- 
твертой »-гг,  и  наконеіЛ  игЪ  пятой  и 
Шестой  УГ-Х2  будутЪ  также  квадратам» 
слЪдов.  5  искомые  здесь  квадрата  будутЪ 
»  ,  {7  и  гг  ;  но  понеже  ст  числа  еѵ- 
дутЪ  очень  велики  ,  то  безЪ  сомнЬн.я 
также  есть  гораздо  меншія  :  потому  что 
ддяслЬлавМ  XX -V  квадратомЪ  ненужно, 
чшобЬ 


$40      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

чиіобЪ  х-Ъ-у  и  х~у  каждое  особ.чиво  было 
квадра:гіЬ  ,  аагаЬмЪ  чаю  25—9  есть  квід- 
раігіЪхошя  5-Ь?»  ниже  5  —  3  не  квадраты 
Сего  ради  хотимЬ  мы  рЬшить  сей  вопросЬ 
особливо,  и  притомЪ  во  псрвыхЪ  примЪ- 
чать  ,  что  вмісіпе-едноіо  квадрата  мо- 
жно взять  і  уу,  Когда  хх-уу  ,  д-д-гз 
»  уу— %%  квадраты  ,  то  будутЬ  они  так- 
же квадратами  еа.ели  на  ая  рлздЬлятся  ; 
в  посему  надлежпгаЬ  слБлать  квадратами 
сіи  формулы 


дд-     гу 


I  — а.   Бее  дЪло  соипшітЪ  вЪсмхЪ.) 


в  будетЪ  ^-і--^  а^_|=г^1. 
Теперь  осталось  только  первую  формулу 
сдБлать    квадратомЪ  „     которая  есігь  — 

«    6*=— )'    (?*-!>-*>-.  ТР^ 

*  7Г*~ — №і/'     Первой  множитель  бу- 
деиіЪ 


АНАЛИТИКЕ.  5+1 

ДОпЪ  Зд^сь  -^Ш—  \  ;    а    другой    =а 

ЙД  Понеже  знаменатель  уже  ква- 
ДратЪ  и  числитель  помножено  на  ква- 
дратЪ  4,  то  надлсжитЪ  только  сд"Блать 
ИадратомЪ  сію  формулу  (ррЯІ~1)ОП'РР^> 
«и  также  сію  (рда-ОЩ-1)  •   Ч1ПО  Ут'- 


нипгса  ,  когда  воэчется  Щ—  ^ —  и  -  - 
-ІІМ.  ,  а  понеже  тогда  каждой  множи- 
тель бѵдстЪ  кяадратЬ-  <Д-  -д —  -щ-і  "" 
сіи  обЬ  дроби  помноживЪ  одну  на  другую 
должны  произвесть  кыдраігіЬ,  и  следовате- 
льно также  ежели  он!>  помножатся  нл  4# 
цЫЛк  т.  е.  ііЧЛ-Ш^ЩЬ^Ѣ)  ,  которыя 
формулы  сЪ  прежними  ко  ЕСемЬ  сходны. 
ПоломвЪ  і^а-^-Ь^-оЬ^Г-<:-\Л  и  к 
=-с-йвыдетЪ  гГо*-і'>.2  <'-^=4У-*-К-л. 
что  учинится  ,  какЪ  мы  ввд&ли  ,  сжели 
«<г=о  ,  Ы>=4  .  «~  8«  я '"=49;  или  д=: 
3,6=2  ,  с— 9  и  А^7  і  откуда  {—  5*=^ 


Ц.З      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

Ь=і\6  и  к~і;  ло  чему  рд~х\  и  |=р*Й=  8. 
Сіи  два  уравнения  помноживЬ  между 
собою  ддюіпЪ  дд~«;'і— ^™  »  елЪдов.  ^— ■'« 
и  по  семѵ  />— 5  ;  отсюда  Цг^у!*^',— — "  и 
*—  ЗЗі;— ;•*  ;  но  х^2— *|я  ,  то  для  нахо- 
ждения цЪлыхЪ  чиеелЪ  ,  возми  а-=«53  » 
йудегпЬ  д-г=;-б97  м^— і8у,  слѢд.  з  иско- 
мыя  квадратный  числа  будутЪ  сліэдующія: 
ДДГГ4-85809  будапЪ#л>)7=4,5|5Я4— (672)' 
^у=^Э4ай?  іу~-гггіс8ій  г=(іг»4)' 

23—23409  Лс-агг4ба4оо=(б8о)* 

которые  квадраты  гораздо  меньше,  неже- 
ли какіе  бы  вышли  ,  ССтьли  (іы  взялЯ 
квадраты  $  хЪ  чвселЪ  л,;иг  изЪ  преж* 
няго  вопроса. 

Ю39. 

СкажетЪ  нѢкшо  ,  что  сіе  рВшсніе 
одною  только  пробою  сыскано  :  ибо  мы 
брали  вЬ  помощь  прежнюю  табличку  ; 
но  мы  сіс  средство  для  того  только 
употребляли  ,  чшобЪ  самое  меншее  р&- 
шсніе  найти.  А  еже  ли  на  то  не  смоііюІЗгоь» 
то  аомоіцію  предписанныхЪ  правилЪ  безко- 
нстос  множество  р&шеній  найти  можно; 


АН  \Л  ИТИКѢ,  у+і 

а  именно  когда  вЪ  послВднемЪ  вопросЪ  , 
Главное  діілп  состоішіЪ  вЪ  гпомЪ ,  чтобЬ 
произведение  (ррМ-*)$-і)  боіло  квадрашЪ 
I  Понеже  тогда  ~~^  иі=3±гг.  то  вэянЪ 
$-*»,  или  ц-^тр  фгючула  наша  будсшЪ 
(ш»р*-і)(шм)  ,  которая  очевидно  ЗдВ- 
лается  кнадрашочЬ  ,  когда  а— і  и  сГе 
анаіценовлніс  привсдстЬ  насЬ  кЪ  другимЪ, 
сстьли  положимЪ  рп+/  ;  ибо  тогда 
формула  {тт  \\тт- •  -+  $ттх-ь-6ттн-\-4 
№т  -Нишу'),  сл'Ьд.  раздЬливЪні  квадрат'Ь 
(тт-і)1  выдсшЪ  і-н-4'~-4-б^ -^"""''--ь- 
~^,-.  ВііівЪ  ради  краткости  ^—г^иі  ^ 
чтобЪ  формула  і-Ъ-цаі  4-6<шч-  4йг*-і-аг* 
была  квадратЪ. 

Положи  ея  корень  ; і_|_у>-4-до^  ко* 

его  квадратЪ  есть  і  -Ьв/г 4-  &$$г~і-_йгг 
-Ьа/^*~г-$»/  п  оіредБли  /  и  §  пикЬ 
чшооЬ  первые  $  члена  уничтожились;  что  * 
ЗдЪлается  ,  когда  4*=а/,  Ѣ*п  /~2а  ,     а 

.6д^і25-1-^,  сдБд.ёх:— -У'~$а-2аа  ;    ос- 
тальные   же    два    члена  даютЪ  сіе  урав- 
Нснісг  4а-і-ак=2/$-+-§8* ,  откуда  найдет- 
ся 


И.+    О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

ел  1-«1-Ж~-*"—™аА±-!і!>-.т.е.  я. 

. ,    которую    дребь    раздЬ- 

4*!1 12А*-»-$Д — 1  11* 

лтЪ  на  й— і  получится  хг-^- 


Сіе  знаменованіе   даетЪ  вамЬ  бсэкоНсчно 
много  рВшснШ  ,  потому    что  число  ж, 

изЪ  кошораго  прсиіходитЪ  лгг- ■    по 

адволснію    взять  можно  ,    что    мы  иэЬ- 
яснить  првмБрами  намЬрсны. 

I.  Пусть  ясг2  ,  будстЪ  йп$  ;  почему 
/-4-^=-™.  откуда  р=—%  и$г:-иі 

наконсідЪ  |~І"  и  ^— ^. 

II.  Пусть  як=!  будстЪ  й=|  и  *— 4^тт  5 
-*/і  э  слБдов.  /сг-^к  и  у:^*^"  ,  откуда 
найдутся  дроби  ^  в  *, 

ОдинЪ  особливо  случай  достойнЬ  прй- 

мЪчани  ,  когда  в  будетЪ  квадратЪ;  что 

учинится    ежели  яі=г|,  ибо  тогда   в=И  і 

положи 


АНАЛИТИКЕ.  54-? 

іююжв  ради  краткости  а— ЬЪ  ШакЪ  что 
Ваша  формула  будстЪ  і+4ЪЪ:-у6ЬЫ5 
Ч-4б6х*4-Ыѵ*,  коей  корень  пусть  ёудсшЪ 
■  +!ЙІ+>Я  ,  котораго  кмдраігіЪ  есть 
1+4*^  •+-  иАімЧ-  і\Ъ-п+Ф'х'+І>Ь:\  ^6 
два  первые  и  последние  члены  уничтож- 
ится ,  а  остальные  раэдЬлявЪ  на  и  да» 
ктіЬ  6Й-Ы»*=:24-*-  4*4-4*''  .  откуд* 
вИ.-а*-4*'  _ ";*»-»-г^.  3*гіЗ? *- , 
'— — ^сгр»-— ~ Г^=3»  »»-*• 

которая  дрееь  еще  на  4-х  разделится  и 

,  ,  і-^-2Й    „   4а«^**.      Мо- 

«ыдстЪ  *= -^ — -  и  Р—     й 

тао  бы  выло  корень  прежней  формулы 
полость  1  -+-2*М-4«  .  ■»«">  и*'!*™ 

первые  и  дві  послѢдніс  члена  уничтожа- 
ются ;  а  остальные  раздБлквЪ  на  1  »- 
,отЬ  4АМ-«Ьг=4МгііГ4-4И'  - _°""У; 
А  . — -4ЯЯ=-Іі  слІЗдоват.  #-і-°.  •" 

бы  ^с  Й>  прежнемЪ  случае  ,  гдБ  р-. 

І2**  ,  стела  иі=1,  ю°а=\1=іЬ  ■*  -Ь 
а*  V  ошку-3 

Толо    II-  ѵ 


$ф      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

откуда  выдстЪ  р^Ь  и  ^^1'тр~\ті  ,  а  изЬ 
сего  |— "!,  и  %=Щ. 

ІО^-О. 

і?олро#>.  Найти  $  квадрата  хх  ,  >у  и  К5, 
коихЬ  бы  сумма  каждыхЬ  двухЪ  была 
паки  квадратЪ  ? 

Понеже  сіи  ^   формулы  лм>4-,8У  ,    XX 

-4-гг  и  2У-*-гг    должны    быть    квадрата- 
ми ,  то  раздѢливЪ  оные  на  яг  получат- 
ся слБдующіе   з  квадрата:  1)*^-4-_=:а  ; 
1  '««      «с 

И^-Ы^сціт^+іга  ДвЪ    послБдніе 
формулы  разрЪшатся^когдавоЗмется— =; 

РР — *     У       ЯЧ~-~і  ч. 

~2р~п~~~    '  почем.У  жрвая  будетЬ 

Ух^-/.. }  \7?.— _>  которую  помноживЪ  на  4 
надлежитЪ  вьшіти  квадрату  ш.  е.  —  — ^- 

вудеаіЬ 


л*- О*  -, 

-г      — — ,  или  помноживЬ  такожде  на  ^ 


АНАЛИТИК*  ЦЧ 

вудетЪ  и(й>-0"-*<*(«-")'=0,  *■»  инэте 
учиниться  не  можешЬ  прежде  нежели  не  бу- 
дете взв&тенЪ  случай,  вЬ  которой)  сія 
формула  квадратЪ ;  но  такой  случай  не 
скоро  отгадать  можно  ,  чего  ради  кЬ 
другимЪ  прІемамЪ  прибегнуть  надлс- 
жшгіЪ  ,  иіЬ  коихЪ  некоторые  мы  здЬсь 
яокажемЪ. 

I.  Понеже  сеченную  формулу  изЪявнть 
можно  такЪ  <)'і(р-\-')'(р->)'-Ч>Р(і+1)' 
(о— і)*~а  ,  то  здЪлай  чтобЬ  ся  на 
квадрапіЪ  (}>—•)'  раздВлить  можно  выло, 
полагая  ?-1=р-Ы  ,  "ли  д=р->~1, 
будсгпЪ^+і^р-г-ЬслБдов.  наша  фор- 
мула (р-нг1"(;н-і )'(?-!  )ч-й>(р+-з)* 

(рі^і)1—  □  ,  которую  раздВливЪ  на 
(л.+.і)в  долженЪ  вытти  квадратЪ  ,  а 
имянно(р-г-г)>-,)'-НИр-+-з)',  ко- 
торой изъявляется  вЪ  сей  формуле 
гр'+»р'-^6РР — 4Р-Н4-  Понеже  здесь 
последней  членЬ  квадратЪ,  то  положи 
корень  г-Ь-Гр-Ь&Р,  и,я  ёРР+Я-*-*  ; 
котораго  квадратЪ  есть  йр-г-ііір 
-г-4#Р+.ЯЙ>--г-4/И-ч,  «•**/»  *  такЪ 

у    2  ДОЛЖНО 


М-3      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

долтно  определишь  чтобЪ  з  послЬд- 
ніс  ч/ена  у  ничто  чилиец  что  у  чинит- 
ся ,  когда  -4— 4/І  или/—— і  ,  а  б— 
4^-Ні,  пли  §~*  ;  и  тогда  два  первые 
члена  раздЬливЬ  на  р*  даюшЪ  2.рН~8 
=&^4-аё— пИ  »  откуда  ^=-24  , 
?=:— аа,  а  вдЬ  сего   найдется   -—  —  — 


г 


— -ѵ»,  или  х=— +"г,  и  -— 


ВзявЪ  гпб.З.іі  будетЪ  я=^75'  !І' 
а  у— 483.12,  по  чему  з  хЬ  искомыхЪ  ква- 
дратовЬ  корни  будугоЪ  слЬдующІе. 

X— «Р)— ИДУ!    «П»    ІСХ-І-УУ— а  ІТ(г7і3-4->  5 * *'~3 *  "'* ? *' 

П.  безконечно  многими  способами  можно 
сТю  формулу  разделить    на  квадраты; 

^полояа^вЬ  наприм.  (у-Ні)"— -$р-±-\  ) ,  или 
?Ч-і— 2..^-Ні)  т.  е.  ^пг/М- 1  и  $—  і 
~лр  ,  наша  формула  бѵдепіЪ  (г^-Ч-і) 
ливЪ  на(р4-і)1  получимЪ  (гр-н/^-і)1 
... 


АНАЛИТИК*.  5+9 

-а.  но  отсюда  нѵічего  найти  не  лил. 

положи    корень    _?  Р-ГЩТ  І».м,_ая> 

КЕа,РатЪ  Р—  9-Ч^ОИ^», 

Ч.да.       і  ДЛЯ        .""•»»«»'  ^      „.да,. 

шшеся  члены   рамЬ*»*   на  Р^»*, 
20РН-65=ІЙ>-^Ѵ_   -  -^^  п'ак^ 
по  чему  (Си  —  "  ■"  Т-1  »• ' 
рЪтснк  "^™Ъ.  вудетЪ  ДО 

IV.  ПоложпвЪ    ?-і-*Р  '<   X*  *   * 

™„       іля  пюго  БОЮ»   корень  _ 
квадраты  ■    *"'  '""'  і0рр 


Но    О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

лорр— Эр-Ь?,  копгораго  кпадратЬ  есть 
4-оор*— 2бор'-+-81рр-+-120}р-  ^4р-і~9  и 
получится  472р -+-  7  І  ~  -  з<5ср-і-2о  і  , 
елЪдсв.  ^=ті  и  <р:^-\. 

Можно  также  вмВсто  прежняго  ко- 
рня положить  з.арр-\-$р~^  ,  котораго 
квлдратЪ  ^Оор"-\-^6орж— глърр+Ьгрр-  54р 
-+-9  сравнивЪ  сЪ  нашею  формулу  дастЪ 
+1*Р-\-1Ъ-Ъб°р— 39  і  слЗдов.  /с:— і  :  но 
сіе  знімеиованіе  ни  малой  пользы  не 
приноситЪ. 

V.  Можно  также  адЁлать  ,  что  форму- 
ла наша  на  оОа  квадрата  (р-Л-\}\  и 
(р—  і)*    раэдЪлишся.      На    сей    конецЪ 

возмх,  5^±-1>И6удегаЪ9+і^і1№+І 

-»-»-Ч"+')    .-_._Р-»-»-Н.'= 

^ —  ;   отсюда  рдэдБливЪ    нашу 

формулу  на  (;і+і)'(р_-іѴ  ввдтК^ІІ^- 

, #>(І-И  )(»-і )  , 

Н ; — — — — ,  иомножнвЬ  ыа  квад- 

(р-м)> 

оашЪ 


АНАЛИТИКЕ.      5Я 

рашЪ  (в+0*  будешЪ  еще  ыялргоЪ ,  а 
Ямянно:  Ср»+і)*(?Н-И*-Ѵ#*^-,>ІГ-1)  • 

или  »^+=<і«+')р'-+2"#;+;2'і"+І* 

+11  гхѢ  какЪ  первой  ,  пмкЬ  и  по- 
слЪлней  членЪ  ккирашы.  Поломи)  ко- 
рень =//;р-*-(»+>1?~'  ,«<™°р»го  *»; 

р+.,і  и  соМмцвЪ  Л  нашею  формулою 
бѵдеп*  Іи;  -*-  ("  -  >)>  +  "С"  -*"  "! 
=  _И(«-.К«-І-Ч  ,  "ли  4'?+ 
(«-і)>-1  4г:«  +  і)=°  .  ял.(»Н-іІр-І- 

-Ч/Г4-»  *   (  цоиэшіе- 

слБдов.  ?=  -"ТП^Г"  ' 
нпо  вмшь  ~°*«°-     Пѵспіь  бѵіеіпЬ  на- 
поим. О  ,  в)Г*.пЪ  >=-;  и  р--; ,  ош. 

куда  наидемЬ ~1Г~"  =         24 

=--й    СЛѢЛОВ.    С&»    .    »    ^-     ВОЗМИ 

■  7=4.59-3.  -о,ки5'  шрехЪ  искомые 

шшапювЬ  корнп  *=з-«.ч=4»9  '  *~ 

1  V  4  4" 


5?2      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

4.5,9.1^—234°    в  г- •а-4-ѴІ  і-88о  ,  кои 
еще  менше  прежде  найдснныхЪ. 

лтА+йа=:ііг(і52ГЧ-б4оо)-  л^9" 
ХК-+-гг=ао'(]Зб89+І93б)=2оЧ25! 

VI.  На  конеуЪ  п^іимВчасмЪ  мы  пр!  гемЪ 
вопрссЪ  ,  чгао  игЪ  кдждаго  рЁціенія 
еще  другое  найшя  можно:  ибо  когда 
сысканы  сіа  знэмсцованія  лгііа  ,  ІС^Й 
и  »г_*  ілакЪ  что  сщ-*-ЪЬ^П  7  дЛ_)_л--— р 
и  &і>-НѴ'— □  ,  то  с^іЬдующія  велв'шчн 
удо&летшряютЪ  Д— а&  ,  уііЬс  и  хсглге, 
откуда 

хѵ-+-гя— вцЫ-ь-аасс  ~  аа(Ы>-±сс  ~а 
х  іНгух  —.  шЬЬ-±  ЬЬсс  -ЬЬ{аа-{-с(г)  -  п 

Но  когда  уже    иы  нтми     .тізг— з.м.і 5; 
Г^і— 4^-9-І3    и  я=*'=:4  4-5-1*    ,    гао  по- 

клучимЬ  оттуда  сиЕдующія  рЁшенІя  ; 
х^оЪ 


АНАЛИТИКЕ.  !Я 

2=ж~  34-4,-і)л1''1-13 
коп;  в<ф  з  могутЪ  разделиться  на  4-Л* 
П.і;  5  и  слбдо».  рЬ  сіи  формулы  со- 
кращены будутЪ  д-г=о.13,.У— 3-4-4-5  я  8= 
4.іі,то  есть:  А— іі"7,  ^— а4°  и  2  —  44  , 
Кои  еще  меньше  прсжнпхЪ,  и  по  сему 

**+*»— "  ■  2  »9  -(-в7)* 

)7ф2И-5  65  3  5=Сг4+А 

>о+І. 

ВолріхО,  Требуются  два  числа  ті. 
такЪ  что  ежели  одно  придашь  кЪ 
квадрату  другаго  ,  пюбЪ  вышелЪ  ква- 
драшЪ  ,  или  сіи  двБ  формулы  хх-^гУ 
и  зу->гХ  должны  Сышь  квадратами  . 

Когда  поломмЪ  первую   хх-\-у~ІР> 

и  найдсмЪ   оттуда  у=рр  XX  ,  шо  другая 

формула  }'-щіхх-+-х"-4гХ~а  >  к<йй  Р°" 

у  е  шеніс 


Пусть 


5У4-     О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

шеніе  не  легко  усмотрВть  можно.  Но 
положивЪ  для  обІэихЬ  формулЪ  хх-\-у~ 
{р-х^^р-грх+хх  и  уу-Ь-эЦц  -у?-(1ЧЩУ->г 
ѵу  ,  получимЪ  эаразЬ  сіи  два  уравненія  : 
I)  у-\-грх~рр  і  11}  х-\-г<{у^.цц  .  изЪ  ко- 
пюрыхЪ  я:  и>  найпго  не  трудно,  а  имян- 

*»*=35Ё?  и  ^-Тм^  ,  гдБ  р  и  ?  по 
шволешю  взять  можно.  Положи  напр, 
а— а  и  ?— 3  »  пю  получишь  сііи  два  ис- 
комы» числа»  А"^'э»  и  У^Л  и  тогда  хзс-Н 

(I,),1  Возми  по  томЬ  />—  I ,  #=з  и  будсшЪ 
Х—--п  ■>  а  уг«  ;  понеже  эдІхь  одно  числе 
отрицательное,  и  сего  бы  рБшенія  мо- 
жстЪ  быть  принять  не  похотЁли  ,  то 
положи  р—  і  и  ^І  ,  будвтЪ  #г=5*  У~ѵъ 
и  получится    хх-*-у~^Ъ-і-^=^(^)ѣ  ,    а 

104.2. 

ВолросЪ.  Найти  два  числа  ,  коихЪ  бы 
сумма  была  квадратЪ,  а  сумма  бы  нхЬ 
квадратовЪ  биквадратЪ  ? 


АНАЛИТИК*. 


Пусть  еудутЬ  сіи  числа  х  и  у  ,  " 
понеже  «-Н»  должснсіпвусяіЬ  быіъь  6и- 
квадрашЪ  ,  то  здЪлай  оной  пре»дс  ква- 
дратомЪ  ;  что  учинятся  ,  ежели  а:_-^ 
-щ^—ірі),  и67детЪлЧ-)Т~<ЙЧ  ??  ••*■ 
чтобы  см  Оьмо  биквадрашЪ  .  шо  #Н-?? 
должно  выть  квадратомЪ  ;  чего  ради 
возми  р=:гг-іі Л-*п,  »  выяешЬ  р/Н-П— 
(«+«)*,  откѵда  М-В->=! ІТ+«Г,  "сЛ%ои- 
квадрашЬ;  но  тогда  вудгтаЪ  л_г*-6гт+г  , 
МѴ1-&І  .  и  остаюсь  толиш вделать 
ква  тяіпоиЬ  сію  формулу  *-г-.Я=/*-+  4Л  б 

ГГ«-Ѵ-Г-Л    ™«Й    К°РСН-    °ОЛОМ'    "^" 

.«  ;  сЛиов.  наша  формула  равна  сему 

...   .     .<?«    ^Лг*,і-і-±ГІ  -Ь-Г*  і    гдо 


квадрату  г+ѵ''-*-6п"-*-*"  +Г  '   ГЛ 
первые  ипосѴБднІе  члены  ѵн»чию*аютса 
а  остальные  раздЪлі 
-г-+*~  сѴ  4^"»  ИЛИ   * 


первые  ипчсшдніс  -,л^..  , • 

а  остальные  раздЪливЬ  на  то  даютЪ  6> 
-і-*ж=6г  4'.  »л«  імЧ-8г=ОіСлЪл.  '= 
."ГГ--Г  или  можно  также  ваять  корень 
гг-  ггі-Ы*  ,  Д=еы  четвертые  члены  уни- 
чтожились і  но  понеже  квадратЬ  сего 
корн»  есть  г-Ѵ'+«гш-4»-*-'  •  т 
оставшиеся  члены  раздЬливЪ  на  т  да- 
■ошЬ  4г-«*=-4М-«'.  »™  8г=І"'  СлБд- 
^,  н  когда  г=3,  и  с»  .  ""  игшхл™ 


у$б      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

Оы  л^-ио    отрицательной.      ПоложимЪ 
еще  гкгМ-*,  то  формула  наша  бѵ*еіпЪ  ггг 

-бтп.— *%?—*%$*!— бііП 

«*4Н-"/М-ааМ#-4-і°-Я,-+-*1  »  кото- 
рая форѵіуіа  должна  быть  квадратЪ  , 
и  слЬд,  также  когда  помпожвігся  на  іб,  # 
т.  е.  ^'+29^^''-Мэ8^^"-+-,б0і';'-+',<і;, » 
кося  корень  ПОЛОЖИ  Т^І!-\-  і  №$(-№*  ко" 
тораго  квадрапіЬ  есть  ^-^ауб/л-а  і  09° 
«»-іі84х*тН~іСГ.  ЗдѢсь  два  первые  и 
послЬдніе  члены  унпчтожакнпся  ,  а  ос- 
тальные ряздоливЬ  на  Ш  дакннЪ  2і8ооі  , 
-Іі84'-4э8.г ЦбС*  ,  слБдов.  -^ті^-ДГі- 
тйі.  БзявЪ  *~8д  и^и?43б7ДстЪг=14^9; 
а  изЪ  сітхЪ  чиселЬ  ггЦ^  в  ы:*4  "^- 
демЪ  д^=г*-5гг/-+-Гг^.5б54*'5оі77<5»    и^= 

ІОбі(У02293^*0- 

ГЛАВА 


' 


АНАЛИТИКЕ. 

„,~.*,.».«.~.~.~-«"~  ^-^^^^^^^ 

ТАЛВЛ    XV. 

О  разрЬшенін  вопросов!,,  Л  копгарыД 

требуются  кубы. 

104-3- 
БЪ  прежней  главб  были  такіс  вопросы , 
гдЬ  нЪкоиюрыс  формулы  должно  было 
дЪлать  квадратами  и  гдЪ  №■  довоино 
имЪли  случай  и&яеннть  рг.ап  пріемд, 
помощ.ю  коихЬ  данныя  правила  вЬ  діи- 
ство  проязвесть  можно.  Теперь  оста- 
лось еще  рассмотреть  такіе  вопросы, 
гіБ  некоторые  формулы  «члея-.и-.иЬ  дй- 
лать  кубами  .  кЬчему  показаны  у«  |Ъ 
прежней  главб  правила  ,  кои  преЛ  рВ- 
оінм  нижеслБдуюЧртЪ  вопросов!  боль- 
шее изЪяснсшс  получашЬ. 

1<Ч4- 

ВоцроА  Найти  я»  куба  *'  в /, .  «-»• 
рькЪ  еы  сумма  была  также  кувЪ  г 

Когда 


а. 


У?8      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

Когда    х'-+~У  надлежитЪ    Сыть    ку 
бомЪ  ,    то  формула  сіія  разд'Ьленная 
куоЪ  у    должна  также  кубимЬ  остаться, 

т.  е  — Н  і .     ПоложивЪ  - — я  —  I    полу чит- 

з  у 

ся    й'-ЗяаН-Зя  і     что    долженствуете 
быть   кубомЪ.     По  прежнимЪ    правиламЪ 
МОЛ.НО  взяп.ь  кубичной  корень  гаг— «,  ко- 
его кубЪ  есть  я*— Зйзгг+Зьвя— а"  и  опре- 
делить и     такЪ     чпюоЪ    вторые    члены 
"уничтожились  ;  тогда  было  бы  »—  г  ,  л 
<  остальные  члены    дали  бы   ух^и^иих— »3~ 
%%—і  ,    откуда   найдется  г  бесконечной; 
Ѵіо  сте     знаменованіе    намЪ     ни  мало    не 
'слѵжитЪ.     ОставивЪ  и  нсопрсдБленнымЬ 
получится     сіе  уравненіе  — зггЧ-^кг:— 
Заггч-Яааг— в*  ;    и  изЪ  сего  квадратнаго 
уравненія  определится  величина  числа  лг» 
апчянно:  з»яа—  %%2^.ушя—  %&  -«гггЗ(»-1) 

лг:^3(аи— і)я— а',  или  ггі=(иі- і)а , 

елбда,.  г=?±І-+-  V  («ІЭІІ^-Х: 

^±І±У(=1±3^?^1).    ишакЬ 
•се 


АНАЛИТИК*.  ??9 

КС  дБло  вЬ  томЬ  состоипіЬ  ,  чтооЪ  ело 
дробь  дЬлать  квадратомЪ :  сего  ради  по- 
множимЪ  дробь  вверьху  и  внизу  наз!»-і) 
дабы  знаменатель  вышслЬ  квадратЪ  ,     а 

~?и»-И2й'-і8«т-о  ., 

имянно   — * »  ьосн  дриии 

числитель  долженЪ  выть  квадратЪ  ,  гдВ 
последней  члснЪ  уже  квадратЪ.  Возьми 
теперь  по  прежнимЪ  правиламЪ  корень 
— з-і-/"й  Ч-^ав  ,  или  §ниЧ-/и-г-3  і  когао- 
раіо  квадратЪ  есть  щи-\-  2/^в'+6§ва 
Ч-У/а»Ч-2^й~Ь9  и  зд^лай  чіпобЬ  3  по- 
слЪднІс  члены  уничтожились  ,  то  про- 
изойдешь во  псрвыхЪ  о~з/\  т  е.  /=:о  , 
а  по  томЪ  «д-н^-  '8  .  т  "КМУ  2=3  ; 
первые  же  два  члена  раздЁ  інвЪ  на  и  да- 
ютЪ  -згг4-і2гда+г/з=да<<  слЭдов.  к=і  , 
которое  знаменованіе  ни  кЪ  чему  насЪ  ВС 
приведсшЪ.  ПоложивЪ  и~і+І ,  формула 
наша  будетЪ  -іге-3'*,  которая  должн* 
выть  квадратЪ  .  чему  статься  не  льзя  , 
ежели  I  не  будстЪ  отрицательными  ;  и 
такЪ  пусть  »=-г,  формула  наша  выдстЪ 
І2/-ЗХ*.  которая,  когда  1-х  будсшЪ 
квадратЪ  ,    но  тогда  бы  нашлось  »--» 


I 


убо      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

и  а~о,  откуда  ничего  найти  не  лъЗя. 
Но  какЪ  бы  мы  за  сіс  дЬло  ни  принима- 
лись ,  то  никогда  не  найдемЪ  такого 
анаменованія  ,  котоіоебы  насЪ  привело 
кЪ  нашему  намЪрсніію,  и  отсюда  Запод- 
линно  заключить  можно  ,  что  не  льзй 
найти  двухЬ  кубовЪ  ,  которыкЬбы  сум-* 
ма  была  кубЪ.  Сіе  можно  доказать  сЛЁ-* 
дующимЪ  ^образомЪ. 

104.?. 
Ѳефела.  Не  возможно  найти  двухЬ  ку- 
бовЬ ,  коихЪ  бы  сумма .  или  разности 
была  кубЪ.  ЗдБсь  прежде  всего  приме- 
чать надлежншЪ  ,  что  ежели  сѵмма 
не  возможна  ,  то  и  разность  также" 
невозможна  быть  должна.  Ѵбо  когда  , 
не  льзя  чшобЪ  х*-\-у—&* »  то  не  возмо- 
жно также  >  чйіобЪ  и  &- у'^х* ,  а  &—у 
есть  разность  двухЬ  кубовЪ.  И  такЬ 
довольнэ  показать  Невозможность  изЬ 
одной  только  суммы  ,  или  изЪ  ОДНОЙ 
разности-,  по  тому  что  одна  из'Ь  другой 

^сл'^дует^.     Самое   же     доказательства 
еоспюиовЪ  вЪ  слБдующихЬ  ііололсніяхЬ 
1 


АНАЛИТИКЬ  ?бІ 

I.  Зд^сь  можно  принять  ,     что  числа    X 
I    Ѵіу  между  собою  недВлимы:  ибо  ежели 
'     бы  они  обцрго  дЪлитсля  имЪаи  ,  пю 
бы  чхЪкубы  накубЪ  онаго  могли  раз- 
деляться ■.     шакЪ  напсимЁоЪ  ,_  когда 
іс-20  „Я!*,  то  вы  х-і-у-Яа+Ы' 
В  естьлибы  сія  сумма  6ыла_  кувЪ  ,  ею 
надлежало  бы    таим     и  а  +4     вьщ* 
куоомЪ, 
р.  Когда  я  !»)■  общаго  іблиілеля    не 
имѢютЪ  ,    пю  оба    сіи  числа    или   не- 
четныя  ,  или  одно   четное      а  Другое 
нечетЪ.      ВЪ  первомЪ   случай    должно 
бы    быть   г    четное  ,    бЬ  другомЪ    же 
случаЪ  нсчстЪ.     И  такЪ  изЪ  ?  Л  чи- 
селЪж,>и^да     завсегда  нечетны», 
а  одно  четное  ;  чего  ради  воэмсмЬ  кЬ 
нашему  доказательству  оба  нечетны»; 
'      ибо    все    равно     покажемЪ    ли     невоз- 
можность суммы  ,  «™  разности  ,  по- 
тому  что  сумѵя  переменится  Во  ра- 
зность ,    когда   корень  будегоЪ   ои,ри- 
цатсльнымЪ. 


5бз      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

III.  По  сему  пусть  будутЪ  х  и  у  не- 
чсілныя  числа  ,  то  какЪ  сумма  ,  такЬ 
в  разность  ихЬ  будетЬ  четная.  Для 
того  положи  **?гр ,  х-пг~-<1  и  будетЪ 
х^р~$-д  и  уцф^  ;  откуда  явствуетЪ  , 
что  изЪ  двухЪ  чиселЪ  р  и  д  одно  че- 
тное ,  а  другое  нсчстЪ  быть  должен- 
ствуете. Чего  ради  х-Ъ-у-гр'-ъ-б^ 
— г$РР+$9Я)  :  и  такЬ  надлежишЪ  до- 
казать ,  что  произведена  *р{рр-\-$яя) 
кубомЪ  быть  не  можешЪ.  Естли  бы 
сЪ  разности  доказывать  захотЁля,  то 
было  бы  х3'у^-бррд-\-^*~г^дд-[-5рр}  » 
которая  формула  сЪ  прежнею  весьма 
сходсшвуетЪ:  ибо  переставлены  толь- 
ко буквы  р  и  $ ,  по  чему  довольно  по- 
казать невозможность  формулы  ар 
(?Р-М??)  »  понеже  оттуда  неотм^н- 
но  слЬдуетЬ  ,  что  ни  сѵмма  ,  ни  ра- 
зность двух'Ь  кубовЪ  кубомЪ  быть  не 
можетЬ. 

IV.  Ежели  бы  в^ЕДО-да)  было  кубЪ,  то 
былЪ  бы  онЪ  четной  ,  и  след.  на  5 
делимой}  по  чему  осьмая  чаешь  нашей 

фар- 


АНАЛИТИКЕ  Убз 

формулы  выла  бы  иѣлое  число,  да  при 
іпомЬ  и  кубичное;  а  именно  ірірр+ЗМ^ 
но  понеже  взЪ  чиселЪ  р  и  д  одно  че- 
тное ,  а  другое  нечетЪ  ,  то  рр+Ш 
будеігіЪ  нечетЪ  и  на  4  разделиться  не 
можсшЪ  ,  откуда  слВдуешЬ,  что  р  на 
4  дглвмо  ,    и  следов.     будетЪ  цБлсе 

ЧИСЛО. 

V.  Понеже  произведете  %рр+  ЗЩ)  Должно 
быть  кубЬ,  то  каждой  множитель  по- 
роть І  ѵ,рр\  з«  долженсіітуютЪ  быть 
кубы  і  а  нашіачс  когда  они  общаго 
д-Блигаеля  не  имЪюшЪ.  Ибо  ежели  про- 
взвсденіе  изЪ  двухЬ  недплимыхЬ  между 
собою  множителей  должно  быть  кубЪ, 
то  каждой  самЪ  посебЬ  должснЪбыть 
куоЪ  ;  когда  же  они  обоего  дѣлителя 
нчЪюіпЪ,  то  оной  надлсжвтЬ  раземо- 
трБть  особливо;  и  тпакЪ  здісь  вопросЪ, 
могуігіЬ  ли  имюшь  множители  р  и  ррі- 
3»,  общаго  дБлителя  -,  что  разыскать 
должно.  Ежели  бы  они  общаго  дели- 
теля пмЪли,  то  бы  и  сіи  рр  и  рр~Щ 
того  же  дЬлвшеля  ичЬли  ,  в  слЪдоь 
да  г  сшФ 


$6±      О    НЕОПРЕДЕЛЕННОЙ 

сихЬ  послЪднпхЪ  разность  %щ  сЪ  рр 
того  же  бы  самаго  дЪлителя  іиѵіВли  ; 
но  р  к  ц  между  собою  недВлимы  ,  то 
и  числа  рр  а  5??  инаго  общаго  дБли- 
іпсля  кроічб  ^  *Ь  не  имЪюгпЪ  і  что 
дБлаетса  когда  р  на  з  дѢлипіея. 

VI.  Сего  ради  надлсжнтЪ  намЪ  рэвсмот- 
рБпіь  два  случая  :  первой  когда  мно- 
жители р  и  ррЧ-3??  оощагО  дБлитсля 
не  имЬюігіЬ  ,  что  случается  ,  когда 
р  на  з  разделиться  не  можстЬ  $  а 
другой  случай  ежели  они  общаго  де- 
лителя имЁютЪ  ,  что  бываетЪ  когда 
р  на  5  дБлимо.  Сіи  два  случая  сЪ 
осторожностію  различать  надлежит!» 
потому  что  для  ка*даго  осоОливое  до- 
казашельсігво  дать  должно. 

VII.  Перпок  слуітіі.  Пусть  оудсшЪ  р 
на  з  нсдЁлимо,  и  слЪд.  наши  оба  мно- 
жители %  и  рр-{-  уду  между  собою  не- 
делимы ,  то  каждой  самЪ  собою  дол- 
женЪ  быть  кубЪ  ;  и  по  сему  зд&лаемЪ 
ІН-ЗД  кубомЬ,.  что  учинится,  ежели, 
какЪ 
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какЪ  выше  показано  ,!  р+^У-^~(1-^-и 
Ѵ-зГ  ,  я  рѴ-3— '-">'-?)'.  ибылобы 
#>-ЬЗ«=(«+3*<)*  .  сл'Ьд-  *>"*  «  на 
отаоіАр=і'-<)ЧШ  и  ^3«(<-З"*=3а'"-Ш)- 
Понеже  у  есть  нечетное  число  ,  то  и 
должно  быть  также  нечстЪ,  а  I  четЬ: 
поточу  что  иначе  вы  «-«в  было  бы 
четное  число. 

ѴЩ.  Понеже  рр+т  кѵда"Ь  »/Ьлано  в 
найдено  р=і(к-овфН'+3»Х'-За>'  ™° 
надлежало  бы  также  в  $  бы.иь  куЗомЬ, 
слЪдов.  и  гр  ;  по  чему  сія  формул» 
=/(*-НЗ»Х*-И  Должна  быть  кубЪ.  Но 
вдБсь  првм-Ьчаіпь  надлсжитЪ  вопер- 
выхЪ,  что  [  четное  число  и  на  ?  не- 
іВлимр  :  ибо  вЪ  противномЪ  случае 
было  бы  «р  также  на  3  дЬлимо,  кото- 
рой случай  именно  отсюда  иіклю- 
чаепкя  ;  сБдов.  сга  3  множителя  г(  , 
І-Ь-щ  и  Сіи  между  собою  недЬлимм 
в  для  того  каждой  долженЪ  быть 
кубЪ.  , 

И  тавЪ  положивЪ  »+3"=/*.  *-ЗК=і 

будешЪ   а=/+б"  »  «°  теаеРь    "  ^™* 
'  '  !,  ,  также 


Аа  3 
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также  кубЪ,  и  следов,  были  бы  здБсь  два 
куба  [*  и  $\  которыхЪ  бы  сумма  дБлала 
кубЪ  ,  в  кои  были  бы  несравненно  менше 
сЪ  начала  взятыхЪ  кубовЪ  х*  и  у*  :  ибо 
когда  положили  мы  Х—р~\^  и  у-^р-ц ,  а 
теперь  р  и  ^  определили  буквами  і  и  и, 
то  числа  р  п  ц  должны  ібышь  гораздо 
больше   нежели   і   и   в. 

IX.  По  чему  когда  два  гпакіс  куба  вЪ  боль- 
шихЬ  числахЪ  находятся  ,  то  можно 
бы  было  оные  также  взЬявить  вЪ  го- 
раздо ченшихЪ  числдхЬ,  которыхЪ  бы 
сумма  была  также  кубЪ  ;  и  такимЪ 
бы  образомЪ  можно  было  притгои  кЪ 
меншичЬ  такимЪ  кубамЪ  :  но  вЪ  ма- 
иыхЪ  числахЪ  такихЪ  кубовЪ  заподлим- 
во  нЬтЪ  ,  пю  и  вЬ  большихЪ  числахЪ 
оные  невозможны.  Сгс  доказательство 
подкрЬплястся  и  піомЪ  ,  что  другой 
случай  ведетЪ  насЪ  кЪ  том/  же,  какЪ 
МЫ  тотчас!)  увидимЪ. 

X.  другой  случай.  Пусть  бѵдетЪ  р  на  $ 
дБлимо  ,  а  %  нБтЪ  ;   пололивЪ  р—^г 

еу- 
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будсшЪ  формула  наша  '^оі-іЧ-з??),  ■« 
?г(]гг^)  ,  которые  оба  множители 
"между  собою  молимы  ;  потому  что 
ЗПЧ-И  ни  на  2,  ни  на  3  недБлшпся: 
ибо  г  равнымЪ  сбразочЪ  четное  число; 
быть  должно  такЪ  какЪ  ир:  чего  ради 
каждой  изЬ  сикЪ  двухЬ  множителей 
самЪ  по  сесФ  долженЪ  выть  кубЪ. 

XI.  Ежели  мы  другаго  множителя  уг 
-4-да  или,  ?Я-ЗТ  здЪлаемЪ  кубомЪ  , 
то  найдемЪ,  какЪ  и  прежде  ^(«-9»») 
у  г=ЗИ  «'-ж1  1  г$>  надлежитЪ  прим- 
чать ,  что  когда  Ч  было  нсчегаЪ  ,  то 
здЬсь  и  1  также  нсчешЪ  ,  а  в  четное 
число  бытв  надлежитЪ. 

XII.  Понежен  также  должно  бытькубЪ, 
и  слЪдов.  помноживЪ  на  кубЪ  ,",  так- 
ж  ,  то  7  т  с  гМ-шр^Ф^1-* 
намежшгіЪ  быть  кубЪ  ,  которые  3 
множителя  между  собою  неделимы  и 
слВдов.  каждой  по  себВ  долженЪ  «и. 
кубЪ.     На  когда   возмегося  І-Н»_/ ™ 

Аа  4/ 
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г-и=-&  ,  то  слЪдуегаЪ  оттуда  2«^ 
-%*  >  чти  также  надлежало  бы  быть 
кубочЪ  ,  по  тому  что  ги  есть  кубЬ, 
ТдкимЪ  бы  образо-чЬ  можно  найти  два 
гораздо  мснші'с  куба  /*  и  §'  ,  кото- 
рыхЪ  разность  была  бы  кубЪ,  мслЪдов» 
так»с  такіс,  которыхЪ  сумма  дВлаепіЪ 
кубЪ  :  ибо  надлежитЪ  только  поста- 
вить /*  #*.^і>*  ,  шо  будстЪ  ^~Ь'-і-ё*І 
л  ітакЪ  имБли  бы  мы  два  куба  * 
которыхЪ  сумма  также  %уёЬ,  СимЬ 
прежнее  доказательство  совершенно 
подкрепляется  ,  что  когда  вЪ  самыхЪ 
большихЪ  числахЪ  тдкихЪ  кубовЪ  нФтЬі 
которыхЪ  сумма  или  разность  была 
бы  кубЪ,  и  сіе  для  того  что  вЪсамыхЪ 
МсншихЪ  числдхЪ  такихЪ  не.  находится. 

Когда  невозможно  найти  пшсихЬ 
двухЪ  кубовЪ,  коихЪ  бы  сумма  или  раз- 
ность была  кубЪ  ,  то  прежней  ндщЬ  во- 
просЪ 
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йросЬ  уничтожается  ;  обыкновенно  же 
начинаюшЪ  сЬ  сего  вопроса :  кашмЪ  об- 
разомЪ  найти  три  куба  ,  которыхЪ  бы 
сумма  дБлала  кубЪ  ?  ИзЪ  оныхЪ  два' мо- 
жно взять  по  изволснію  ,  такЪ  что  тре- 
тей толыда  сыскать  надлежитЪ  ,  кото- 
рой вопросе  теперь  мы  разсчотримЪ. 

1*4* 
ВолрпсЬ.  кЪ  дзннымЪ  двумЪ  кубамЪ 
а*  и  Ь*  найти  еще  третей  ,  которой  бы 
сЪ  прежними  вм'БсшЕ  составило  куеЬ  ? 

По  сему  формула  а-\-Ь'~\-х  должна 
быть  кубЬ  ,  чего  иначе  учинить  н$  льзя, 
какЪ  только  что  имЬпіь  известной  слу- 
чай. Сей  случай  самЪ  попадается,  а  имен- 
но когда  лш-й  ,  положивЪ  я~у—  а  6у- 
дстЪ  х'=у'-іту+Ъ<>ф-й'  и  формул  ча- 
ша должна  быть  г.уёЬу'-Ът+З'КП'+в'г 
вЪ  которомЪ  первой  и  последней  члснЪ 
кубы  ,  то  зарззЪ  два  рВшенІя  найти 
можно. 


Аа  Ч 
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I.  По  первому  воз  ми  корень  -^гу-Ь-Ь,  ко- 
его кубЬ  есігь  уг-\-т)Ъуу-\-7)ЪЪу-\-Ъ1  и 
получится  ~\ау-Ъ-\ая~^Ьу-\~\ЪЬ  ,  от- 

аа-ЬЬ        ,  *  . 

куда  ^— -=а~-Ь  ,     следов.  хі=^-Ь  * 

ач-Ь 

что  намЪ  ни  мало  не  слуашюЪ. 

II.  Можно    также  положить    корень  ~6 

■+$  ,  котораго  кубЪ  есть  /у^^Ь^уу 

Н-3*#Н-6*  ^  определи  /  такЬ  ,  чтобы 

третіе  члены  уничтожились.     СГе  здБ- 

лается  когда    ^ла^уЬВ/  ,  или /Ь—      , 

первые  же    два  члена    раздБливЪ  на  уу 

даютЪ  у-^а— ру-\-->ЫГ~ ^^°-    •   по- 

множивЪ  на  Ь*   получится  аѴ+ЗлѴ   , 

откуда      найдется     ^г-іІ^ІІІ^— 
*°— *" 

' ^^ "~йГ^7;    а  оп"Сіода   х=у— о= 


И  [  пак'Ь 
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И  птакЪ  нзЪ  данныхЬ  обоихЬ  кубовЪ 
а  и  Ь1  найдется  корень  горешьяго  иско- 
маго  куба  :  а  что  бы  оной  былЪ  поло- 
жительной ,  то  надлеоттЪ  только  Ь' 
взять  ва  самой  большей  кубЪ  ,  что  мы 
шЬяснимЪ  некоторыми  примерами. 

I.  Пусть  будутЪ  данные  два  куба  і  и  8, 
такЪ  что  а- 1  и  6=2  ,  то  формула 
о-Нс'  будстЪ  кубЬ  ,  когда  хг','і  ибо 
шогда  выдетЪ  $і-глл  = *ы^іѴ)  • 

II.  ПоложимЪ  данные  два  куба  8  и  27  , 
такЪ.  что  о=2  и  4=3,  то  формула 
д54-*'  будетЪ  кубомЬ  ,  когда  а='ій» 

III.  Пусть  будутЬ  два  данные  куба  27  в 
бл.  у  такЪ  что  в=$  и  4=4- ,  то  вы- 
детЪ сія  формула  оіН-**  кубомЪ, 
когда  х-Ц. 

Есгоьди  бы  кЪ  даннымЬ  двумЪ  ку- 
бамЪ  похопіБлв  еще  больше  такихЪ  треть- 
ихЬ  искать  ,  то  должно  бы  вЪ  первой 
формулб    а'+Ь'+х'  положить  еще  х- 
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« — 7-^-і-я ,  и  геогда  бы  прошли  мы  кЬ 

Ь  -  а  ■ 

подобной  формул!) ,  щЪ  которой  новыя 
зндмснованія  дмБсто  х  определить  мо- 
жно бы  было  ^  но  сіе  бы  завело  шс'Ь  вЪ 
превеликие  выкладки. 

Ю4.8. 

При  сеѵіЬ  сопросЪ  попадется  уди- 
вительный случай  ,  цогда  оба  данн>мг 
куба  равны  между  собою,  или  Ъ— $.  ибо 
тогда  найдемЪ  х~  — ,  т.  е.  беэконечноЙ, 
«следов.  неполучимЪ  никакого  рБшснЬг* 
чего  ради  сего  вопроса  ,  когда  2д*-|-ж* 
должно  быть  кубомЪ  ,  разрешил  ь  не  мо- 
жно. Пуст*наприм.  в-і,  ислЪдов.  фор- 
мула наша  г+х\  тр  надлсжитЪ  прим- 
чать, что  какіебы  перемЪиы  предпріяшы 
*т  были  ,  то  вес  стараніе  тщетно  и 
никогда  оттуда  надлежащего  знамсново- 
ванія  для  х  найти  не  можно  ^  по  чему 
сЬ  ДОсто^Ьрносшйо  ваключаемЪ  ,  что  кЬ 
удвоенному  кубу    никакого  куба  сыскать 
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не  льзя  ,  которой  Оы  сЪ  оньімЪ  вместо 
составилЪ  паки  кубЪ  ,  или  сііс  уравнение 
вд'ч-/г  у*  невозможно.  Отсюда  слЬ- 
дуетЪ  йй'^у'-л*.  слЬдов.  также  невоз- 
можно найти  двухЬ  кубовЪ,  который)  вы 
разность  Оыла  удвоенной  кубЪ,  что  іпа- 
кожде  и  осуммЪ  двухЪ  кубовЪ  разѵчРтЬ 
должно  и  слЪдуюЩимЪ  образомЪ  доказано 
быть  мокетЪ. 

Іоаа). 

(ресрелю.     Ни  сумма,  ніа  разность  двухЪ 

КубовЪ  удвоенному  кубу  никогда  равна 

быть  не  можетЪ  ,     иаи    сія    формула 

іТ!_4_ у-&  е'еача  по  себо  невозможна, 

выключая  у^х  ,   которой  случай  чрезЪ 

себя  виденЪ. 

ЗдБсь  можно  опять    *  И.У  мяв*    за 

недЬлимыя     между    собою    числа  і     ибо 

естьлибы  они  общаго  дЁЛшііеля  имЪли  , 

то  оы  и  г  также    на  онаго  могЪ  раздіі- 

лишься  ,    в  слбдоч.  цЪлое  уравненіе    ва 

кубЪбы  онаго  разделилось.  Понеже*  ±у 

должно  быть  четное  число  ,   то  обоими 

числамЬ    х  и  у  надлемтЪ  быть    нечет- 

нымЬ 
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нымЪ ;  по  чему  какЪ  сумма  ,  такЬ  и  раз- 
ность ихЪ  будетЪ  четная.  И  такЬ  поло- 
живЪ  ій*~/і,  а  і=2~з,  будеиіЪ  ХГр+Ч, 
а  ./—/>■— у,  и  июгда  изЪ  чиселЪ  р  и  ^  одно 
должно  быть  четное  ,  а  другое  нсчсшЬ* 
Отсюда  х3-±-у*—2р*-і-6рч$—ар(рр-{-зм) 

у  x*•'У—брр^■^$~2^''^^:2.^(зрр-^-^^),  кото- 

рыя  обБ  формулы  БовссмЬ  между  собою 
сходны  :  и  такЪ  довольно  бметЪ  пока- 
зать ,  что  формула  2/>(#р-і-3?#)  удвоен- 
нымЪ  куеомЪ,  каковЬ  гя  ,  небудеш'Ь,  и 
слЪдов.  сія  ?{?Р-Ь3??)  кубЪ  быть  немо- 
жсмЪ  $  чему  доказательство  во  слВдую- 
ш,ихЪ  положенгяхЪ  содержится, 

I.  Здесь  опять  два  с  іучая  раэсмагоривать 
можно  ,  иаЬ  копхЬ  перЕой  ,  когда  два 
множителя  р  и  ^р^-щ^  общаго  дели- 
теля не  пчоютЪ ,  и  тогда  каждой  самЪ 
должснЪ  быть  кубЪ.  Іругпй  же  случай, 
когда  они  общаго  делителя  имВютЪ, 
которой  какЪ  уже  мы  прежде  видЬли  , 
не  другой  какой  ,  какЪ  з  »  быть  мо- 
жешЪ. 


і 


а 
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II.  Яерпок  случай.  Пусть  ОудетЬ  р  на 
3  не  делимо ,  и  слБдов.  оба  множи- 
тели между  собою  неделимы  ,  то 
здБлай  сперва  р/>+5??  кубомЪ  ,  что 
учинится,  когда  р^)(11~9ші)  а  рз« 
{и  -т),  я  тогда  знамснованіс  числа  р 
долженствуете  быть  также  кубе ; 
но  *  на  з  неделимо  ,  по  тому  что 
иначе  бы  р  на  5  долилось  ,  то  два 
множителя  г  и  [І-едаі  между  совою 
неделимы  ,  и  следовательно  каждой 
саічЪ  долженЪ  быть  кубЪ. 

III.  Но  посд'бднен'  самЪ  состоитЪ  еще 
изо  двухЪ  множителей  ,  а  имянно 
г-1-ЗИ  и  (— 3«  ,  кои  между  собою  не- 
делимы. Понеже  сперва  I  на  ;  до- 
литься не  можетЪ  ,  а  потомЬ 
одно  изЪ  чисслЪ  гик  четное  , 
а  другое  нечстЪ.  Ежели  бы  оба  бы- 
ли нечетны*  ,  то  не  только  бы  р  , 
но  я  5  было  четное  ,  чему  статься 
не  льзя  ,  следов,  каждой  взЪ  агаЪ 
множителей  1+3"  и  '_3«  ДолженЪ 
быть  кубЪ. 
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IV.  М  по  сему  возми  і+з»— /*,  а  *— ЗйГ#% 
и  будете  2/—/*-4-^* ,  но  (  само  по 
ссбБ  есть  кубЬ*  которой  пусть  ~Ь*: 
и  такЪ  плйэлв  бы  мы^-4-ё  ~гй  * 
т.  с.  нашли  бы  мы  два  гораздо  мен- 
шіе  куба  ,  а  имянно  /*  и  #%  кото- 
рыхЪ  бы  сумма  была  удвоенной  кубЪ. 

V.  .Другой  случай.  Пусть  будетЪ  р  на 
г   дБлима  >    а  ^  нТ)іпЪ  ,  то  положивЬ 

р~зг  формула  наша  будстЪ  зг[9гг 
Н-^1  —  9?"(3"*Ч-??)  ,  которьк  оба 
множители  между  собою  недБлнмы,  й 
по  сему  каждой  кубомЪ  быть  дол- 
женствуетЪі 

А  что  бьі  последней  кубомЪ  эіВлать» 
то  возми  §:=*(/*— рай)  ,  а  Утй 
(г г  -ид},  и  тогда.  вдЪ  чиселЪ  і  и  а 
одно  четное ,  а  другое  нечетЪ  быть 
должно  )  ибо  вЪ  противномЪ  случай 
оба  числа  ц  п  г  были  бы  четны*  '■, 
отсюда  найдется  первой  множитель 
огг=27и(«-ия) .  которой  также  ку- 
бом'Ь  быть  долженЪ,  и  слВдов.  раз- 
^леи- 
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дВлснноп     на    27     также    ,      т.  с. 

VII.  Понеже  ст  ?  мномшсля  такие  ме- 
жду  собою  недЬлимы  ,  то  ка«ой 
посебб  куоЪ  быть  доля**  .  Д« 
того  полом  ова  послЪдше  '+«=/• 
-  ,_»Ѵ  и  получите»  га— Г  «  >  ко- 
гда ,пІ,ерь  »  должно    пиках   куОомЪ 

быть,    --Г"ЪЛГ-Т* 

гораздо  жньшвЪ  чпслахЪ/  «в,™ 
шорыкЪ   разность  подобны»*    обра- 
3омЪ  была  бы  удвоенной  «уоЬ 
ѴТІТ   Когда    вЬ  малыхЬ    числа*  паквхЪ 

різносшь    была    Удвоенно»  ^ ѴбЬ ^ 
^оявствѵегаЪ.чшоивЪволшихЬ 

«лаЛ  оныкЪ  не  будетЬ. 

іѵ  Мп*но  бы  было  сказать  ,    что    в 

1Х"  25Ь—Л  --ІГГтаіГбы' 
а  мманно  ,  когда  ;  -  6  >       ,      6 
„режнее  доказательство    н*Ь 

ГОЛ    И.  б6 
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бы  также  —о.  А  мы  положили  х~р 
-І-#  и  у—р-ц  ,  то  бы  первые  два 
куба  л  и  у  были  также  между 
собою  равны,  которой  случай  имян- 
но  исключается.  равнымЪ  образомЪ 
и  вЪ  другомЪ  случа*В  ,  когда  р=&  , 
надлежало  бы  быть  $-\-ісі— и,  к  слЬд. 
опять  а~о  ,  почему  также  г— о  и 
^*по,  п  первые  бы  кубы  д:!  и  у  были 
паки  равны  ,  о  копюромЪ  случаЬ 
ЗдЁсъ   вопроса   нЪпіЪ 

10  $0. 

Шяры5Ь.     Найти  вообще  ^  куба  *%у*    и 
я  ,  коикЪ  бы    сумма  составила  кубЪ  ? 

Мы  уже  видБли  >  чшо  ежели  два 
изЪсихЪ  кубов-Ь  возмугося  за  иэвВстные, 
то  оттуда  завсегда  третей  определить 
можно  ,  естьли  только  два  первые  между 
собою  не  равны.  Но  по  прежнему  способу 
вЪ  каждомЬ  случае  находится  одно  толь- 
ко знаменованіс  для  третьяго  куба  я 
весьма  бы  было  трудно  находить  оттуда 
больше  гаакихЪ  кубовЪ. 

ЗдІЗсь 
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ЗдЬсь  всремЪ  мы  кФ  ?  «У**  м  "<;- 
„«Ьсшные;  ачгаобьі  кжмашь  овщес  9Ъ. 
шенй,  п.0  положим*  д:-+^Н-г=о, 
Вь,™™»  *  сЪобЬихЪ  «поронЪ  получит- 
ся /ч^'-*'-*' '  «"""Р"*  ур«"ен5  У<*°- 

влстворюй,  сл%-к>ЧІ™Ъ  овразомЪ. 

I.  Вогьми  т=Г^Ч,У^І,пбУ^тЪ-  ^ 

потомЪполода  «=<"*-'.  2=г-»,  и 
„„Вдеою.  »-г*="(«+рт)  ,,"Ъ*т™- 
должно  вы™  г/(»Ч-?г?рХ1-"-+"ЗГГ)  ' 

II    Поеме  ѵ«  вил*"*,  ято  ДН-ЭИ  ™" 

™омЪ  содержащихся  вЪ  самой  сеифор- 

м„Х  По^е  обБ  сіи  формулы  й^- 

І7«  Й-ЬЗТ  нсошмЬнно  овщаш  дБ- 

дешЪ  оной  =«-*-3«»- 
,„    ы,  „И  конецЬ  положи  рр4-3?7=СЯ 

ещсігіЪ?-/'-+-»бб,р  рр 
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§т  ,    слБдов.    рр+т-(Ж+ІВЁ)"-*- 

IV.  равнымЬ  сОрааомЪ  взЪ  яругой  фор- 
мулы получимЪ  і^Ы^Ъ  и  гЗа—Ьи\ 
и  оттуда  *х=й&«Н-бШ/й-9*Ь«<»  3"'= 
^Ші  —6Ши-+  зЬЬші  и  такЪ  «4-3™*— 
»(«+5ш>)+зШк+5™)=(**+зИ)(к+3'»)- 
Ноі(пЧЗ>т)=р(#Н"Зет)  ,  а  отсюда 
выходвтЪ     сіе     уравнение     </г-4-Зёа) 

</-+-за;К"-+-  ?"» ) = 0+?Ь")(;Ы>+  з&) 

(//-}- 5  иы)  ,     которое     раздВливЪ     на 
н-ЬЗ""  будстЪ 

/<(/-*- з§гМ-згй.'/+зй)=*К«М-зВД 

Ч-зЬСАі-1-зи:),  или //(/-НйЙ-ЗДЖ- 

Зяі)=зЬОИЧ-зИО-згК0"+Ж)>  ошЧг'в 

' —  іШі-=ш-Ч'*-»-'«' 
V.  Для  сысканія   уИлыхЪ  чвселЪ  ,  возми 
^/(/+ЗКЬг,да+!'№)  >  и  ЧУлапЬ  «=: 

^зЬ'»^-^Ы;)-зг(/-^-зк).  г*  +  6Ж"Ы  Л 
Ё,  /?  и  Л  по  изволснію  взять  можно. 
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VI.  НапгедЪ  изЬ  сихЪ  четыре*  чиселЪ 
знаменоианія  для  I  и  и  получится  : 
I)  р--/ц-?в„:  II)  <р=&-{"\  ш'  '=*'+ 
іки,  IV)  г=Лі-*и  и  наконс&Ъ  для  раз- 
рЪшснІя  нашего  вопроса  *— р-*-?,_г=р-7. 
в-г*  и  іелН,  которое  рБшеніе  «ешь 
оощее  ,  я  что  всВ  возможные  случаи 
вЪ  немЪ  содержатся  :  потому  что  во 
всемЪ  вычислены  никакихЬ  произволь- 
ный) ограничивай!!!  не  дЬлано.  Все 
искусство  состоитЪ  вЪ  шомЪ,  чтсбЬ 
уравнсніс  наше  на  «4-зш  могло  раздБ- 
литься,  чрезЬ  что  буквы»  и  и  опреде- 
лены будутЪ  .  простыми  уравнснІсмЪ. 
Ѵпотреблсніс  сея  формулы  представ- 
лено быть  можетЪ  безконечно  мно- 
гими способами,  чему  мы  гтедложвмЪ 
некоторые  примеры. 

I  Пусть  6удеоіЫ=0  ,  *=?  •  •***«« 


1/яи_івгУ-4-Л  потом*  *— - з& іТ-г-**^ 

нецЪ  получите*    *=-«-</+  Ш "•*• 
бе  з 
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г=--и+№*-з§8'-/>  г=:(?е-///-н^м-» 

ПоложивЪ  теперь /іг:-і  и  ^=г+і  по- 
лучится дг~-ао,  уг^і^ѵ^»1?  и  Фгг-7і 
по  чему  имЬемЪ  мы  следующее  уравне- 
ніе   -20*+ 1 4*+ 1 71— ""71  ,  или  '4М-П*     ] 

II.  Пусть  будспіЬ  /=;  2  ,  #ггі  .  сіБдов.  ^ 
-ЬЗІё—  7  »  погпомЪ  Л~о,  А^гх,  по  чему 
/*&+5*:Ь=з  ,  будетЪ  *— —  іа  ,  а—  14  '» 
откуда  р— 2Н-Зв=і8  ,  ^/-йй=-4-0 
?=:/— -іа  и  лгг^й— 42  і  слЬдов.  п« 
лучится  л-— р-і-^— -22  ,  у=р-уі^8^  яс 
г-г~— ^4  и  *У— *Ч-ігг^о  ,  такЪ  что 
— гз.3-\-$Ѵ— 54*— 3°'>вли  58'-^о"+<4* 
-4-га*;  но  понеже  всіі  корни  на  а  мо- 
гутЪ  разделиться  ,  то  ОудетЪ  также 
ао^і^-І-гГ-Ыі'. 

Ш.ВозмемЪ/х^гі^і^і  такЪ  чшо^Ц- 
3^—і2  ,  Мч-з^— 4  найдется  Г=-24 
м  гсг^а  ,  которые  на  %  могутЪ  раз- 
делишься. А  понеже  зд*Всь  дБло  состо- 
птЪ  вЪ  ихЪ  содержанТи,  шо  положимЪ  1~ 
-$,   и  ы=4,  откуда /с=5/-Ь}ц—-1-3; 
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а  0гг-?иг-і5    ,    ггг-аг-7  и  т-\-%и~ 

Н~9;    СлЪдОВ.    ЛГ=-І2  ,-*  ^-=і8  ,   Е~-І<5 

и  ѵ^гз.  ,  такЪ  что  -ігМ-ів1—  іб1— г1 
или  1 8вп6Т-ні  аЧ-2*  ,  или  раздЪливЪ 
на  г,  9І^:8*-нбі-+-іІ. 

IV.  ВозмсмЪ  §~о,  к^:і>  у  такЪ  что  /п  А 
определены  не  будз'тЪ  ?  то  получится 
Ж-1-38&—Ж  и  ЪЬ+$кк~4І:Ъі  откуду  / — 
і?.Ъ'  а  и~р-ф*  ;  нотомЬ  р-/і~іг/Ьі> 
уп-/Ч-4./2>%  Ѵ-—\ъЪі-Ц"\&[Ъ~\бЬ*~Ър  и 

/г^/  ;     слЬдов.  д^=/4-?=иб/2)'~-/*  ;  ;-р- 

-}-2^  .  ПоложимЬ  теперь  /г&гі  най- 
дется г=і5,^=р,  2^:і2  и 4=і 8,  арз- 
,  дЬливЬ  на  5  получится  дгг:^  ,  ^=3  ,  я 
=4-  и  чі—6  такЪ  чою  з^-Ь^-М^б'.  При 
семЪ  причБчанія  достойно  ,  что  ей»  три 
корня  ^  ■>  +  »  5  .  единицею  возрастают!); 
чего  ради  разсмотримЪ  ,  нБіпЪ  ли  еще 
больше  ріакихЬ  чиселЪ, 

ю?  Г. 

ВолросЪ.  Требуются  $  числа  вЪ  ариѳме- 

тической    грогрессіи,  ксей     разность    ~і  » 

чтобы  кубы  оныхЪ  чиселЪ  составили  вгЛБ- 

сш*Ь  кубЪ  ?  б  б  4  Пусть 
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Пусть  будетЪ  х  среднее  иаЪ  слхЪ 
чвсслЪ  ,  пю  ментее  ^х-і  ,  а  большее 
х+і  ;  оныэсЪ  кубы  сложивЪ  вмЬспіЁ  да- 
ютЪ  з-гЧ-бх— Зх{хх-+-'*\  что  должен- 
сшвуетЪ  быть  кубомЪ.  КЪ  сему  потреб- 
но знать  оданЪ  случай  ,  вЪ  которомЪ  сіе 
бываегоЪ,и  по  нВкоторымЪ  г.собамЪ  найде- 
тся Х—4-і  *^го  р3-"1  по  прежнимЬ  правиллмЪ 
положимЪ  я— 4+У»  и  будстЪдгя=:і  6-Н-бУ 
4-^7,  .г-^^^+Зу-МУ^-НЛ  слЪдов.  фор- 
мула наиіа  будетЪ  аіб+і5оу+зб#Ч-  у*, 
гд*Ь  первой  членЪ  кубЪ  ,  а  последней 
нЪтЪ.  Сего  ради  возми  корень  — бЦ-# 
и  здБлай  чптобЪ  первые  оба  члена  унич- 
тожились. Понеже  кубЪ  онаго  корня 
есть  гіб+іо8^+ів##'+/у,  то  долж- 
но быть  150—108/,  и  сліэдов.  /~Ц  ; 
остальные  же  члены  раэлБливЪ  на  у)  да- 
ютЪ  з<Н-ЗѴ~  і8^Ч-/!у  — Ѵ«+"^,  или  і8'- 
Зб-ы83.?і-і8.*2^а+25>,иля  ів^б-і 83,25 

— г<  т-з^.18  ;  почему  у* _ :_1_— 

і8   і8.^й-аО        _   ИМ1    *5*-з.іь» 

"     ?г*—  д.  іь^ —   і>— -Ші-— ин    ,   СЛРДОВ. 

Трудно 
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Трудно  бы  показалось  сіе  обращение 
вЪ  кубы  продолжать  далБс;  но  надлсжищЬ 
примБчать ,  что  вопросЬ  можно  завсег- 
да привесить  кЪ  квадрашамЪ.  Понеже  ^Х 
(хх-+-л)  должно  быть  кубомЪ  ,  шо  по- 
ложи   оной    ■^іху1  и  получится     $хх-$-<$ 

=пхгД  слВдов.  ХХ= ~ — - -.  Когді 

у1— 3  бу*~  і8 
числитель  сея  дроби  уже  квадрапіЬ  ,  то 
нужно  только  знаменателя  6у  — 18  здВ- 
лать  квадраточЪ  ;  кЬ  сему  потребно 
также  знать  одинЪ  случай,  и  понеже  1 8 
на  о  дВлится  ,  а  б  только  на  з  5  то 
у  долженЪ  также  на  з  Делиться  :  сего 
|нди  положи  у~%%  ибудетЪ  нашЪ  знаме- 
натель "ібгг1— 18  ,  которой  раадВливЪ 
на  о  будепіЪ  1 8яэ— 2  и  которой  квадра- 
пюмЪ  быть  долженствуешЪ.  Сіе  ЗдВласт- 
ся  когда  яс:і.  Для  сей  пришчины  воэічи 
Я=:і-Нѵ  ,  то  должно  быть  іб-г-^4щ-+~ 
54лчН-І8иІ— О  і  положи  теперь  корень  —4 
+"ѵ  ,  котордго  квадратЪ  есть  іб-|-54'у 
-г-"»фѵ  ;  почему  54-Н  *  8«^7*  і  или  і$о 
— — V»  ■,  слВдов;  г.<оо2— й  и  і>— — гі ;  отку- 
да найдется  ісі-Н-я,  по  томЬ>=^. 
бб  5  раз- 
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раэсмотримЬ  теперь  прежнего  зна- 
менателя, которой  былЪ  б>  -і8—  ібгг-гЪ 
^(івз1— г)  ,  но  сего  множителя  х8ж*-а 
клали  мы  квадратной  корень  —\%  $  слБд. 
квадратной  корень  »эЪ  всего  знамена- 
теля есть  |*|  ;  а  изЬ  числителя  оной 
есть  б  ,  откуда  лг=7*т=Ш  ,   которое  зна- 

менованіе  отЪ  прежняго  совсемЪ  различи 
ноТ  и  по  сему  корни  нашихЪ  трехЬ  ку- 
бовЪ  будутЪ  слЪдующТс:  І^аг—і::^;  і  II) 
яп'"  ,  11І)\Ч~іг:|"|,  коихЪ  кубы  сложен- 
ные вЬ  одну  сумму  производите  кубЪ  , 
котораго  корень  будепіЬ  лу^-а,.^— *ет- 

СимЪ  нам*Брены  мы  заключить  сію 
часть  .-геопредВ  ленной  Аналитики  :  ибо 
изЪ  приложенныхЪ  нопросовЪ  имбли  уже 
мы  случай  изЪяснить  знашнЁйпііе  пр!емы 
употреОишельнБйшІе  по  сіс  мТісшо  вЬ  сей 
тукЬ, 


I 


